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Uber　die　Funktionen　mit　Iinks
　　　　　　　beschranktem　Realteil

VOII

Akira　Kobori

（Ehigc’gangen　am　8．　iNlai，　l　g33）

　　　　1［’ii　den　folgen（len　Zeilen　betrachte　ich　die　durch　clie　1．’o’tenzreihe

　　　　　　　　　　　　　　　　　ノてε）＝＝　CO十Cv：．　v十＿．．．．，　Cり‡0，り≧I

dargestellte　［FuBl〈tion，　die　in　einem　1〈reisbereich　regular　ist　und　clort

der　Bedingung

（1）　　　　　　　　　　　　　　　　　　　沢／（の〉滋

genUs，t．t　．

　　　　1’m　ersten　Teil　untersuche　ich　die　i’iotwenC｛ige　uncl　hinreichen（le

］13edingung　fur　die　IExistenz　solcher　lftml〈tionen．

　　　　Im　zweiten，　dritten　uncl　vierten　1’eil　betraclite　ich　clie　A．nwen－

dutigen　des　1／lauptsatzes，　clen　ich　im　ersten　Ilreil　dieser　liFaTote　bewiesen

habe；　namllch　ich　ziehe　ini　zweiten　Teil　die　beschrankten　’1？unl〈tion．en，

ini　dritteri　Teil　di．e　1？ultktionen　init　beschrftnl〈tein’fXrgtiniente　uncl　i．in

vi．erten　Teil　die　Stern一　・und　Rundungsschranl〈en　der　in　eiRem　Kreis－

bereiche　regularen　［17unl〈tionen　in　Betracht．

　　　　Im　ftinften　Teil　untersuche．　ich　die　a－Stelle　der　1；unktionen　vom

Ty・ptts　（i）　und　hn　letzten　Tc｝il　ni6chte　ich　die　Schlichtheitsschranke

der　1；unl〈tionen　deniselben　Typus　in　Betracht　ziehen．

1・　Das　Hauptproblem

i．　Es　sei

ノてε）二　　：Clo十らゴ十＿＿

1．　Unter　SR4　v・erstel）t　n］an　clen　1〈ealteil　von　C．
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eine　1’otenzreihe　init　den　beiden　Anfangskoeflizienten

　　　　　　　　　　ノ〈・）＝‘。，1ゾ（の（・）＝＝・C．，・IRc。＞A，・、‡・，・≧・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　レ！

und　es　sei　fUr　lgl〈ρdie　Funktlon〆（⇒regu1註r　und　genUgc　dort　der

Bectingung

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　Y｛f（一7）＞A，

wobei　／1　eine　beliebig　g　egebene　Konstante　bedeutet．

　　　　ILIier　entsteht　das　Problein，　bei　gegebeneii　A，　ce　und　cv’　die　1；un1〈一

tion　e（co，　c，　；　／1）　derart　zu　bestimmen，　dass　iin　Kreise　l　z　i　〈e（q“，　c，　；　／1），

aber　nicht　in　einem　grosseren　1〈reise，　eine　［Funl〈tion　init　den　Anfangs－

1〈oeMzienteR

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　f（g）　＝＝　co　＋　cvsY　＋・’’””

regiilar　uiid　voiii　Typus　（i）　ist．

　　　　In　diesem　ersten　’lt’eil　in6chte　ich　dieses　1’roblc．m　und　c，inig’e

verwandte　Problem　16sen．

　　　　S・・…　θ（Co，　Cv　；　x‘／1）＋（澱俘ヂ）・

　　　　Beweis．　ISs　sni　die　1；uRl〈tion

　　　　　　　　　　熊）＝＝・c。＋CvgV＋＿＿，沢‘。〉！1，ら幸・，り≧正

im　1〈lreise　i　s・　1〈p　regular　und　vom　Typus　（i），　C！ann　ist　die　1一’unktion

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　fr（s）　＝f（：・　）　ri　／1

dort　reg“lttr　tmd　gentlgt　der　Bedingung

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　臨②＞o．

　　　　Nach　einutn　bekanii．tcn　Satz　lst　fUr　lε1＝ノくρ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・ノv一毒魎・♂つ・扁”“tgt9一，

cL　h．　es　ist

　　　　　　　　　　　　　　I　cv　1　f”　：‘＝＝1　；　Siec　wtfi（7’e‘“）tXO　＝＝　2（V’｛ce－A）．

Daher，　wenn　i’　gegen　p　strebt，　ist

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　同〆≦・（3憂・，LA），

d．　11．



　　　　　　　　　孟（9）

ini　1〈reise　．

nach　く1．

　　　Also　ist　die

ini　1“’eise　l　s・

ist

　　　　　　　　ノ（o）〒

　　　　　　　　伽三井一興・励漁・R・a’彦・’1221

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・≦Y2（二重L

I　olglich　ist

　　　　　　　　　　　　　　　　θ（c、｝，Cv；ヨ）≦42（獣衙門L

　　　　Um　zu　zeigen，　dass　’
　　　　　　　　　　　　　　　　θ（・・・…婦2（粘4L

ist，　brauche　．ich　nur　eine　spezielle，　far　1：・1〈Yes（｛！il：：ifE！！！一sedziA）　regulare，

F獄nktion

　　　　　　　　7（g）　＝＝　co＋　cvg’　“．．．．．．，　Mce＞A，　cv　i＝　o，　vilil；　i，

cleren　Realteil　＞A　ist．

irider”ratistdieiimaktion
翌?．　wt2’，b”一ri　im　iKreiselzt〈iig／Et〈ill｛ll（lllE’ll　illZi”｝一IIIEItl：1）’

dem　absoluteri　Betrage　nachく1．　Daher　ist　die　Funktion

　　　　　　　　　　　　　　　　c・｝一〆4　1＋　3。一滅＋1．　　ら3v

　　　　　　　　　　　　．ny　co－A＋i　’　ce－A＋i　’2（Stc”AA）

　　　　　　　　　　1＋1：≡鑑〒i・2（　　　　　v　　Cv2？ntr‘，一A）

｛・1くμ一曲・eg蜘・dd・m・…1・…B・・・…

　　　　1；’u　nlくtion

　　　　　　　／（・）　：A＋1〒ξ1喬1演（9）

1〈42（沢衙浸）・e蜘・d・・m　Typ・s（・）・F・rne・

　　　　A＋・一（A－i）XI，｝≡豊享÷＿．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一60
　　　　　　　　　　　　ビ，｝一tl－1

　　　　　　　　　エ　　　　　　　　　　　　　　c－u　一　A十目
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　　　　　　　　f’（・）＝ノγ’（Q）＝……＝ゾ（v“1）（・）〒・、

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ilCv

　　　　　　　　　　鍵餅（遭霧妾ア㍉

Daher　exi．stiert　xvh’ldich　eitie　1；unktion　der　Gestalt

　　　　　　　　ノて9）＝＝　Co　十　Cv2・　V十．．。＿，

die　die　Bedingun／／’r　（i）　erftillt，　II）ainit　ist

　　　　　　　　　　　　　　　　　e（c，｝，　c，　；　／i）＝＝　，i／p2SusiZ：．s’i）　，

was　zti　beweisen　war．

drticiN〈g？1．　1〈ann　diesen’19atz　niit　anderen　NVorten　fglgenderlnassen　aus－

　　　Satz　II．．　E∫se’1’‘～露ノ弓〃i冷lzbn

　　　　　　　　ノ〈2）＝＝c、，＋Cv2v＋．．．．．．．；WtCo＞A，　Cv＝P　6，り≧1

〃〃ノぐンei3’e　｛εi〈ρブ・68：％盈ノ・z〃Ztl

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　waf（g）＞A．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　t

。乙）CVノ〃P！1露ノ「露プi7iノ・C　E．X・i3・X（t〃971．ot7ve71‘ん忽・ZtiZcl／aン〃’6露〃6／t（1，‘laSS

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ρ≦92（Stc，一オlcvl）

あ・∠．

　　　l」　’＄・…de・・撫kl　・・｝．ユ・at脚・eine2・S・t・．　t｝ber　di・！’・11j・ti・・mit

positi，vem　IIR．ealteil．　Der　Satz　besag’t：

　　　SεLtz　III．　Es　sce’‘～をと，ノXis・iilettb〃

　　　　　　　　f（g）＝de　’十　Cvg’　十’．．，．．．，　wtCe＞O，　Cv＝＃　O，　V＝〉．　i　．

1ン〃痘6お6　1gl〈ρブ・68～6館ノ・2tn　（l

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　snf（　2）　〉．o．

刀σ〃πtslノ伽ζ～あ＆♂3如認so　lc　li‘cr乃〃t／etibiz〃。’τc’6／1諒ぎ2〃♂♂／llン〃Vl二

。／iencl，　d（xss
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　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・≦画幅

　2：r！．　’

　　　　　2．’　T’liei；beil　entsteht’　ein　andere．s　1’roblein　als　Zusatz　des　1’”1aupt－

P「obl．ems・weP111　man細tt　de「：Bedin9しm9．（1）d｛e　Bedin・Un・

（2）　　　　　．　A＜E｝tノてε）＜B

　in　Betracht　zieht．’　Dieses　neue　Problem　mi’）chtc　ich’untersuehen．

　　　　　1’）as　］／’roblein　bosagt：

　　：　　　　　　Satz　I、7【，　ノIS　5・♂かご～1！k　ノ；》〃！！ζゾ！b／1　　　　　　　　㍉

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　監

　　　　　　　　　　〆（の＝6〔｝十ら♂十＿．．．，A〈9セ1膨くみ～，らヰ＝0，り≧夏

　rンノノ入ラ・ellgc　l，t・1＜ρクマズ2！溶ノ・〃クld　f♂〃？1ズ’doノ・！dt・ワ・．脇ア1メ乃7ズ2！刀ズ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　t．A〈9，lf（，，）くノ9・．，

ノ）〃〃〃7：・！．劾’／万・’・，・翫勅『〃2〃・加♂・〃癖7〃！〃勿励〃〃・〆，・傭

1，，　，　p’：‘：＝＝一，ii／tde’‘ff，，一．．／’i’・sin（：g，・k－C一一ttt，・f…！・一rr）

　71～ゾ．

　　　　　Be“，　eis．　Die　1？unktion

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ズ（f））　＝　c7｛謬三劣一÷｝7一

臨le謙謝’雄〈3a11奮dle　llfalbebelle畑＞o　abr’．　Wrlm．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　．〆（e．“）＝＝ビ4i十ら♂十＿．．．

imK・・i・e回〈ρ・・9tllit・i・tu・d　d・・td・r　1’1・d至・・9・・9．（・）9・囎t・．r・

　is”t　clie　1？tiilktion

　　　　　　　　　　　　　　　．　　ノ1ω＝〆｛一蓼≧i≠一÷｝・・

wi・d・ゆ：K・⑲1・kρ・・tt・lii・・md　9・・噸t　d・・ゆ・B・dh・9悶9．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　醗ノ；（⇒＞o・

　　　　　xvi6　man　leicht　nachpytifti　ist
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　　　　　　　k（・）ギ轟π｛・・〈両面・）一ガ…（鶉4・）｝

　　　　　　　　　　　m・剛・）ギ缶π・・…C勢≠）〉・

（3）

　　　　　　　f，t（p．）　＝f，），（o）　＝．．．．．．　＝f，（V一一i）（o）　＝＝o

　　　　　　　　　J，己孟・・（。）鼠舞㌔識・講寄一÷・）・

xvobei　unter　g／C　man　versteht　clen　．．lmaginarteil　vori　C，　uncl．　daher　nach

dem　Sac　tze　1，　’
　　　　　　　　　　　　　　　　　　pge｛f，（o），　“／　f，（v）（o）　；　o｝

　　　　　　　　　　　　　　　　十（B一∠正レ㌧iπ）…（婆・）

　　　　Um　za　beweiSen，　dass　diese　notwendige　Bedingtmg　auch　hi　nrci－

chend　．ist，　gentigt　es　zu　zeigen，　dass’es　wirklich　eine　Funl〈tion　．o，．’ibt，

．die　ini　i〈reise　12・1〈，ii／一1’2〈lilF　if（B，；1；／1！2／II’isin（IEtl131｛EilL‘i‘1’：A’A　’i）　reguittr　ist，　dort

der　Bedingung　（2）　gentigt　uncl　die　Anfangskoeffizienten

　　　　　　　　　　　　　　　　　　ノて・）＝・c、，1　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　：／（v）（o）　＝　Cv

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　り．．．！

besitzt，

　　　　“rie　man　beim　Beweise　cles　Sa，　tzes　／［　sieht，　gibt　es　w一．irklich　eine

Funktion

　　　　　　　　　　　　　　　．高所（・）＋1〆（の（・）・v＋…・・

clie・　im　Kreise　ls・1〈e｛fi（o），“／　fi（’）（o）；o｝　re．ogrilar　ist　uncl　clort　der

Bedingung

（4）　・　Mf，（，，．）＞o　v・
・・n・lg・，　w・圃（・）u・dリ1 C：／i（v）（・）・u・ch（・）．bes・・mmt・i・cl・

　　　　X？STennfi（，：）　im　1〈reise　ltt・i〈e（k（o），“L　fi（’）（o）；o｝　．vom　Typus
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（4）　ist，　so　ist　f（tt・）　vom　’1’ypus　（2），　ur］d　umgel〈ehrt．　Daher　ist　die

I；unktion

　　　　　　　　　　　　　　f（，．），．．Lt’Bww＋wwf！t：’3L－A　logfi（，g）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　2　1rr

voih　Typzis　（2），　xv・obei．　ftir　den　Logfirithmus　der　Zxvei．cr　genomineii　ist，

in　dem

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　log　I皿6

isti’．　Dahor，　wio．　leicht　einzusehen　ist，　sind

　　　　　　　　痴）一喉翠詔・鵡三野÷）

　　　　　　　　　　　　L－CO

　　　　　　　　　、1！〆（v）（・）＝㌃4・一う嵩）一

　　　　　　　　　　　　＿　B一ノ望　　　1｝τら
　　　　　　　　　　　　＝＝　wwrr一一・　．　＝rTrrmnv”’一Tnvma　＝＝　ev，

　　　　　　　　　　　　　　　　iir　B－A

xvas　zu　bexveis6n　“r・ar．

　　　Wenn　A＝　一一B’（B＞o）　ist，　，so　erhtilt　man　den

　　　　　　　Sεしtz　「▽’．　　E”s　sel♂≠汝　ノ7i〃みそ！ノbn

　　　　　　　　ノて3）＝Ce十ら3v十日．．．．，1沢CO　1くB，　Cvヰ＝0，レ≧1

纏．入ラ・C・lge回くρπ・躍加柳48酬婬d・7・！d‘ワ・掛〆硬2〃ノズ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　1　s）lf（，，・　）1　〈B．

z）〃〃〃：gt〆吻・廊．伽：卿駕3・lc・li・e7・．F・〃～lelibnクiolτc・θ罐沖・フ〃ノ〃珈謡〃β7属

da・s．g

　　　　　　　　　　　　　　　　p1：：i，Uttu’gB．　cos（一1’ll．IZ／；’一z）

7St．

　　　3・　Dca　．
　　　　　　　　　…（suco－A　　nB－A）一…（讐。・）

ist，　so　ist，　wenn　A　g．一’egen　一〇〇　strebt，

　　i．　Fortan　ist　diese　Bemerkung　｛．Ulti．cr．．　ftir　den　Logtu；ithmtts．　・



226　　　　．　　．　　〆．　　．　．．．　　　．　ノ11eiアa　 I（bbori

　　　　　　　　　llm　E／・（．聖チL　lillγsi・（砦・L飢

　　　　　　　　A一〉一・eっ　　　　B－Wtcl｝　　　　　　誘ウー。つ　　　　B－ERCe

　　　　　　　　　　　　　　　　B－A　B－A

　　　IPic　he．r　hFlt　man　fti．r　di¢　Fimktlonen　mit　beschranktem　R．　ealteil　den

　　　　　　Satz　．VI．　Es　sei’　di’e　F7t・nletzb7z

　　　　　　　　ノて⇒＝ビ1〕十6vβγ十■■．．，．，　WtCOく6），ビレヰ：O，レ≧1

珈7Ttr7・ci［gc回くρク讐7〃励マ〃zd

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　分モ〆（今t））〈B．

1♪a・ア～〃7：9！ノ惚珈・c．翫ノ論鷲クzo加伽z忽〃〃〆乃1加漉〃即ノ〆，　da∬

　　　　　　　　　　　　醤

　　　　　　　　　　　　　　　　　　・≦42（瑠モ。・）

？：9t．

　　　XVenn　v＝：i　ist，　so　hat　man　’den

　　　　　　　　SELtZ　V∫H：．　（1．inde董6f）　Es　3～！◆t？！！Pノリ〃～〃ib〃

　　　　　　　　．／（の二＝＝恥十ビ1窪手＿＿．，沢ビ1｝〈B，C正ヰ＝O

珈入り・♂加鋤くρ耀2露ノ・7〃認8慨然・～r・〃ale7’及〆加？〃28・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　『剛⇒＜B．

刀aア〃ノ・19！カ7ノ・珈・へ翫ノhre〃。クノ・加卿〆々・〃〃t？1んンirhi2：7t〆w／，面∬

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ρ≦孕（3一沢ビ“レ、．1）一

2bt．　t

　　　　　　　　　　　　II．　むber　beschr…inkt6　Funktionen

　　　4．．　NTun　gehe　ich　z｛i　Anxx，encl“’n．o．’en　des　1－lauptsatze．s　t’iber，　und

1）eLo．’inne　mit　beschritnkteni　1；unl〈tionen．

　　　　　　Satz　Nrll．1．　一　．E］s　sei’　afzle　Eto・zkXi’077・

　　　　　　　〆（”t・））＝　CO十6εり十．．．．．．，1（r“1〈刀／；．ビ》ヰ＝0，レ≧1

肋／・i7’rlls’c避くρ糎7！／d1’？〃～〆ズ・・〃惣r・1・7j！dtワ・Bra／！卿～7・1，C・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　レての1〈ゴノ：

　　i．　1．indeliif：　Acta　Societatis　Scientiarum　ITcnnicae，　35　〈lgo8＞．

．
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伽納〆納．（・「・ン1加：醸・・漁’乃・・た！・b・繍，・蜘’…！〆．伽
グピYど〃～ワ〃／，d（’5・∫

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・≦▽」繍L

l19！．

　　　　P，eweis．　Es　sei　clie　Ftml〈tion

　　　　　　　　　　　　ノ〈の＝＝CO十らov十．．．．．．，　l　Col〈i］∫f’ら‡O，り≧I

im　1〈reise　lttl　〈p　re．o．．．’ulitt’　und　genU．cre　dort　clei’　Bedingung“

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　1．f〈Js’　）　1　〈　！1’f，

dann　ist　die　IFunkticn　L
　　　　　　’　　　　　　　　　1．＋2獄．
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　件二三∬

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　“i］ノ．

xvio（lenr　im　　Iく＝reise　　l二；1〈ρ　　reg・uliir　　un（！　erfn匪匪亡　（潅or｛：　（塁ie　　IBe（：！｛119’し電n9’

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　31石（の＞0．

　　　　Ferner　sind

　　　　　　　　　瓢（。）■πノ1一【・・士し〉。

　　　　　　　　　　　　　　　　　聯一．づ》l

　　　　　　　　　ft’（o）　：．fft（o）＝：．．．．．．　：．A（’“i）（o）＝’　o

　　　　　　　　　　l㌻で（・諭机、

Daher　ist　nach　Satz　1，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　p＝〈一　e｛fi（o），I」li／一，f，（V）（o）　；　o）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一4舗1・

　　　　’U’m　zti’　zeigen，　（lass　diesc　ll｝eding！inlo．’　aiicl’1　hinrelchencl　ist，　genUgt

es，　eknc｝　．Funl〈tion　nii蜘1　A蜘gsgliedρr・
　　　　　　　　　cr，，　一i一　1；，，s・　v　ff一　．．　．　．　．　．　．，　1　c，，1　〈　．g？（，　e，　＝＃　’ol，　1’　b211・　i’　．
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・・g・b・・・…副・・e・・e　i・1＜窯元ギreg・1・…ddemめ

soluten　］1）etra．cre　nach　〈1］4　ist．

一D・…Fu唾・…． Nメ空llい・K・…e吋鰐請1ヒ
dem　absoliiten　Betrage　nach　〈i　ist，　’ 唐潤f 奄唐煤@die　Funl〈tion

　　　　　　　　　　　　　　　　　　〆（，）』＋」差缶〆

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　1＋コr讐πrεv

im　K・eiもd・T＜ρ・・g・11壽i…dd・m．・b・6hlt・・B・t・age　nachくfi’f’

］）ass　seine　IPotenzre．ihenentwicl〈lt｝n．o，’　mit

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　Ca十Cvl’；v十．鱒．，．

beginnt，　tibersi．eht　maR　auch　mit　eineni　Blick，　w，　z．　b．　xx／．

　　　　BesonCLers，　wenn　v：＝　i　ist，　erhalt　ipan　den

　　　　　　　　Satz　IX．（Landau）z奮s‘（i〆t／～ン当／ウ〃ゐを々汐ア1．

　　　　　　　　　ノ〆「（“）＝ビ‘峯一｝一6裏5十9．．。●・，　　Ic‘，1〈胴～夏ノ；　ビr＝鼻＝（）

ノ勿云ラ・ビ～二re　｝51．〈ρク・♂ま2最汐・．．7〃zd　8胃z以翼doノ・！de7・」86盈ラ解2♂πぎ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　レてε）1＜ノ｝！；

Z）a・ア〃ノ1：gl　f77．ノ・27t　・1・’Ex～諺’刀εnO／fc．，cクldノ忽フ〃ノ〆〃カ〃・8露乃〃7〆，　do・∬

　　　　　　　　　　　　　　．　・P≦嵩一刀矯

7s！．1　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　囁　　　　　・

　　　　s．　Es　sei　clie　．Funktion

　　　　　　　　　f（tt・，）＝erfi－1－tr，tt・’．．．．．．，　1（hl　〈fi4，　cv　i＝o，　v．〉．，．　i

im　．T〈re．　ise　l　z　l〈p　regulitr　imd　g’entlge　clort　clen　IP）edingungen，

（ss）　ILf，，．’5’Li　fxi｝（rzi〈i）’i・

so　ist’ р奄?　Funl〈tion

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　二一券1鑛薪

　　i．　E．　Landatt：　X”ierteljahresschr｛ft　der　naturforsehenden　CTesellschaft，　Ztiricli　（igo7）．

V．crl．　atich　S．　lsrakeya　；　Sttlence　Reports，　1［’okyo　Btmrika　Dais，al〈ti，　1　（lg32＞．
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dort　reg’ular　und

　　　　　　　　　O〈lbcr（⇒1く1．

］）aher　ist　die　1　unl〈tion

　　　　　　　　　fi（：　）　＝＝　log｛．o’（，，・　）｝

xviecler　im　1〈reise　1　ts　1　〈p　reg　ulitr　uncl　．

（6）　　　　　沢プ蓋（9）二10gk（ε）1〈o．

　　　　Ir，　erner　si　nd

　　　　　　　　　　　　　　　　　fi（o）＝lo．g．　Wl’｛S・．Co一‘i）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　1｝：ノ噛餌一δビn

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　mi，沢／，（。）＝。1。g教・一（x）．く。

（7）　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　f），f”一ac｛、

　　　　　　　　　　　　　　　　ノ「1’（0）『ノ1”（0）＝＿．．．『fi（v－1）（0）rv－O．

　　　　　　　　　　　　誘一一fi㊥（・）「、％誰鵯芦・）｝

Also　ist　nach　dem　Satze　VII

【d〈4k繹傷鴇1）Li・9畷歪誌1滋r・e・・1・ll：・

der：BedingUn9

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　沢〆監（⇒〈O

gen農gende　Funktion〆1（”）mit　den　A1、fangsgliedem

　　　　　　　　　　1・g券等ll＋（、響蒲男1⊇論許・一

konstruieren．．　Fo191ich　ist　die　Funl〈tion

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　8（2）＝fi（e＞

im　Krcise回く1”．　regu1さtr　und

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　短（門ti）1＝6瓢（ε）く1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　く　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　8（俸v）幸・．

轡
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　　　　　　・≦，Utksf，四望（2∫2一δびΩ1（zlz）同）Li・g購劃

A，［an　kann　leicht，　xv・ie　beiip　Beweise　von　Satz　1，　die　iin　i〈reise

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　uncl　dort



230　’…　．　一…’　Akira’・Kobori

　　　　l）aher　ist　die　Funl〈tiot）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　〆（・）2劣轄謁αL

xv・ieder　dort　rep．’ulttr　und　voni　lrypus　（s）．　1？e．irner　sind

　　　　　　　　　　　　　　　f（・）2グ撫窪計L－

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　2）’／｛k／lil‘；（・C一”M．一tli；）一＋rz｝一．．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＝　、1，X＋碗〔・・u（z）um　7c，，，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　A／z一反ビ‘1

　　　　　　　　　　　　　　　〆ノ（0）「／”（0）＝．．．．．．『／（v一：）（O）＝0，

　　　　　　　　　　IJ11，＝f（”（o）＝”’wwili5Fl｛7e，ii］ttOt7fll，9fi）’li’，tt一（M：…ali’）一cv・

IDamit　ist　foltgencl（，“．r　Satz　bewlesen　：

　　　　　　　Satz　X．　Es　5・♂1’di？i，ノ乃〃ノλプ！b7z

　　　　　　　　　．／て5）＝＝向十Cvsv十．＿。．，】6胡く刀ノ；ビv幸0，レ註1

吻！乃’ビノ諦iε【〈ρク・僧？’勧・？〃？d8♂7～乞恕τdorlで～物z汐cdin，g？〃ノ88フ2

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　レて9）iく1］・f

　　　　　　　　　　　　　，　f（g）ij：a，　l　rx［，〈A，／，　，

ノ）aノ〃Z齋！ノラノア〆冷乃κ痔かクだ　SO～と吸8ノ’ノう〃ノ〃～bノ～ク！0！τCtc〃ψ津7〆nd！t　ln　r8i一

ビ〃θノ〆，♂～la∬

　　　　　　　　　ρ≦yl鴇弄望（　　ロロ丑／’一∂ビ。iα1うレ・↓1）」1・9’、三三笥「

21！　f，

　　　　Dies需斐，la芸灘甥，1辮de「m禦s畔Q「m“liern：

　　　　　　　　　ノて⇒濡60十6ヤεv十＿．＿，1C‘、1〈111；Cv幸O，り≧1

加担廊6寒くρ卿’伽・〃・嫁’・・？嬬d・・’X・dc・・蘇幽・82瑠

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　lf（，，・）1〈fif．

Es　se〆ノ2ワワ1’7’

P＞41（c。一α）ωグL反ビlbωジ■αド）lc、1）L璽・9 　認グ2一反6｛｝

rコ7て葛＝の

巾
．
噂

’
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dtwz　ii∂即彦鋸ノ「（”de）〃6‘～物5‘ソ〃ノ歎郡36ブノiihe（lcstcvisごノ卿6α一51∠6〃tl．

　　　　6．　XVenn　man　im　Satze　XI　a　＝o　setzt，　so　erhttlt　man　einen　Satz

uber　die　Nullstelle　dcr　beschranl〈ten　Funl〈tionen．　1）er　Satz　lautet　：

　　　　　　　　Satz　XV．　Es　sc’1　（／lb　ノ弓〃〃を々。／1

　　　　　　　　　〆（ε）＝cl｝十ら♂十．．．．．．，　lc｛，i〈π鴇ら‡o，り≡≧王

1＞71ノ石rei3’e　l：‘iくρゾ6霊～罐か’un（／ぎ6／z磁プ6　tlo〃ご廊プ∠ノ6読力8～〃ぼ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　レ（の1〈t｝f’

Es　sei’

　　　　　　　　　p＞，U　2i　一，W．；一liOS・’　一1・」i］ii’S一　・

∫ObcsiZgtiノ（のalort・iiii“ndeisten’sαン」6融点必’9’e／lc．

　　　　1inr　v＝　i　erhalt　man　den

　　　　　　　SatZ　XIII．　（1．inde16f）Es　se’1ご♂必ノら〃〃～げル％

　　　　　　　　　ノて3）．＝　co十Clg＿．．．，1　C｛｝1〈fi！Cl＊O

渤茄膨341εkρプ6μん該1Zt7zご1ぎ♂7躍㎏6ご～ro7・t　dcr　Bd‘漉8～〃19r．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　レ②1〈鳳

Es　sci’ ?ｅ・rncr　’

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・〉・薯1・gr致1ウ・

‘廊ノlll　bCSIZtt・　／　f（の1＞1ご～聴361〃ノぴ6溶6〃癖♂諾6酵6／ls　6伽62V～e／ls／e／／‘：∵

　　　　　　　　　　　コ　　
　　　　　　　II韮．　Uber　Funktionen．mit　beschr5nktem　Arσumente
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　v

　　　　7・NuR　gehe　ich　zur　zweiten　Amwendung　des　Ha～lptsatzes　Uber・

Es　sei　die　Funktion　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　．

　　　　　　　　　ノてs）ユ61珪6vε》十．．．．．．，σ＜Arg砺くτ，　cv・＃o，ッi≧1

圭m　ll（roise　l．g／〈ρregu1‘tr　und．　gentig－c（iort　der　Bedingung

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　〆（ε）‡o

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　σ〈Arg／（ε）〈τ～．

So　ist　die　Funl〈t圭on．

1．　E．　Lincle16E　a．　a．　O．，　S．　lx’　akeya　a．　a．　O．

2．　Unter　tNrg　C　versteht　inan　den　1－1’auptwert　von　arg　（．
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　　　　　　　　　　　　　ノ三（9）＝〆10g∫（9）

　　dort　regular　uncl

　　　　　　　　一τくmf，②＝一Arg〆②く一σ．

　　Daher　kann　man　nilt　Hilfe　des　Satzes　IV　folgenden　S．atz　beweisen：

　　　　　　　Satz　XIV．　五詮sel’漉3　Fidn，をtzbn

　　　　　　　　ノて9）＝・Co十6yεv＿．．．，σ〈Arg　c｛｝〈τ，　cv・＃o，り≧I

　　tン〃茄r6爵6191〈ρ’1’6’．a～dlcir　Z〃Z4　alort　86〃2忽6　den∠距読％ぎ％〃ぎ6μ

　　　　　　　　　　　　　　　∫（，pttg）幸。　　　　　　　　　　　　　　　　’

　　　　　　　　　　　　　aくArgノ（2）〈τ．

　　∠）a7〃l　z諺ノ伽’27w’e．Zlxi3te　zzフzo’τσ〃多諾をz〃認lei）・irezL’kend，　dass

　　　　　　　　・≦▽2（1云寝固・i・（r・撃・）

　　llsil．

　　　　　　　Satz　XV．　Zis　sei’　dzL’　．F2tn／？tib7i

　　　　　　　　ノてε）二6il十ら♂十＿＿，σくA．rg　Ce〈τ，　Cv＝i・o，レi≧i、

　　∂加ノウ6！露lgl〈Pπぎ26財〆を〃認86〃唾・6‘～rort　dcr　6’e’alt）isretnsr

．　o〈Argf（g）〈r．　in．
　　Es　sez’fernev’

　　　　　　　　・〉∀2（τ1謡少1・i・（τ書命・）・

　　‘～la7〃l　bCSiZglノ「（9）dorlノノabitlcslcns　66カ6ハη6必あ∠あ．

　　　　1；tkr　tr　＝一丁　（T＞o）　erhalt　man　den

　　　　　　　Satz　XVI．　Es　scri’　（lt’e　．ti　imleli’on

　　　　　　　　ノて3）　＝　Ce十cv2v．，．＿，　l　Arg　Co　l〈τ，　cv＝＃o，レ≧l

　　z加ムラ彿訟iε1くP・i’eSoizt・la’r　und’867z2忽6　dort　den　Bcdi）i9・imsrdn

　　　　　　　　　　　　　　　f（2）＊O

　　　　　　　　　　　　　lArg〆（z）iくτ．

　　Da／z7z　zstノ功’171ク・e　z伽溶’〃zεフ〃’τσ〃z諾をz〃zd　lizhzreicliend，　dass

　　　　　　　　・≦4一標1…礫丘・）　　　、
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13・1．

　　　　　8．　Die　folgenden　Satze　1〈ann　man　tmmittelbar　aus　den

ge茎ユannten　S琶tzelユherleiten．　　　．

　　　　　　　　Satz　XVII．　Es　sei’　di’e　Ftt7？1？tzbn

　　　　　　　　　　ノ（ε）＝：Ce十6レεv．．．．．．．，　Cvヰリ，レ≧I

i7ii　／t’Tdi3’e　l　s・s　l　〈p　ft，’．，o’u・lct’r　7tn（1　．crafizZs，“er　doi’1　tlcn　L’aclt）igra7i．cren

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ノ（2）幸。

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　f（g一）
　　　　　　　　　　　　　　　　　　cr　〈　，i．一Yrg　一：　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　〈T．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　c・o

Dan刀　131’ノ2Z7’盈汐　E・fV！詮1eノ～5　、goltrliei’　ノウ〃iktib刀　形。〆εσ6～形読忽　2〃3d

グ6露ん〃3ノ，廊5・3

　　　　　　　　　　・≦42踪σ）・i・（．crrrτ一σ．）

isl．

　　　　　　　　Satz　XVIII．　Es　sei’　ari’e　F？ew．k．Xibn

　　　　　　　　　　f（：一’）＝Co十Cvtt・’．．．．．．，　Cv＊O，　Vi：1

〃11瀞6灘6　【31＜ρ7’es）J～tlあ「r　Ztncl　8eノ〃Z86　doノ’t‘癒ア1∠ノ改ん＞」ぎ♂4〃ぎ‘物

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　f（：・）＊o

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　A。g撫し〈。．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　Ce

jクal〃z　illtノを〃i7ire　EXi：9’67認7z諺τσ6アβ‘毒どZt．ncl　lii＞・treibhe7z‘1，‘～rass

　　　　　　　　　　　　　　　　　　p1：sY｛ttr’gL

ISt．

　　　　FUrリ＝二I　hat　man　den

　　　　　　　　Satz　XIX．．（1．inde16f）茄認砒ノi〃zlelibn

　　　　　　　・・　f（g）＝co十cig．．．．．．，　ci＊o

グegala’プz勿肝6溶6　拶｛〈ρ1〃zd　88／zzz86　dOf・者den　Bedillz．cretn8en

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　脅

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ノ（tt）‡o

　　　　　　　　　　　　　　　　　　A，g。璽．く。．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　Co　i
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1）a〃71！諒ノ協〆dlL」五κ廊∠6ノ薦　SO～L一．／1　C’　1’　．ノ乃♂刀乃∠ル〃　no／Tve〃‘ぬ忽　1〃lt～∫　んZン1一

ノ・61．’モ撃奄?’7z（～1，　doss

　　　　　　　　　　　　　　　　　　ρ≦1～圏　　’　　　”

dsl・．又

　　　　　　　　　　　　　　　　　ジサ

　　　　　　　　　　　　IV．　Uber　Stem－und　Rundungsschranken

　　　　g．lcll　gelle　zur　dritten　Allwendしmg　Uber．　　　　　　　　　　・

　　　　Es　sei　die　Eunktio11

　　　　　　　　　／¢）　＝　Ce十CIE・十Cv．2・v．。．，．．，　Cl‡O，　Cvヰ：0，レ≧2

im　Kreise　レ1〈ρ　regu12ir！lnd　b圭ide　denselben　Kreis　auf　de叢1＄chlich囎

ten　und　lll　Bezug　au£ノて。）＝co　sternigen　Bereich　ab．　Dann　m“ss！（⇒

der：Bed正119tlllg

　　　　　　　　　　　　　　　　　　sn〆畿〉・f峠1〈ρ　　塾

gel滋gell，　und　umgckehrt　ist　d至dse　Bedlllgung　auch　hlllreiOhend．：，

　　　　Daher，　wen．n　man　die：Fullktion

　　　　　　　　　　　　　　　　　添（・）一向皇｝、，

in　Betracht　zieht．，　sind　die　notwendigen　und　hinreic｝1endell　Bedin－

gu騰gen　魚r　die　Sterlligkcit　（in　I3ezug　a疑fノて6）・＝ビ∂　eincr　Fullktion

durch

　　　　（i）五（のist　regU1抗r　im　Kreise同〈ρ

　　　　（ii）　　s｝ミプ～（ε）＞o　　　ftir　　iε1〈ρ

9egebe11．

　　　　：1：ch　mochte　a，1so　llierbei　den　Sa尤z　b6weisen，　welcher　lautet：

　　　　　　　　Satz　XX．　Es　、？6ガdiirご～殆〃’‘〃　で～IIZi　2リレ〆67z9ノ’ei7ie

　　　　　　　　　〆（c心）＝‘，＋6、叶ら♂＋＿．．．，・、幸．・，bv幸・，り≧2

（／（u’srt，’stcゾIUe／71tノ～庖ル〃ど擁茄’6富6　1gl〈ρ　グ確π緬・？〃β〆ろ羅～re‘癒ノise／ben

／rl・6壽σ～ゲ‘～e’ll　s‘％々と〃6π1：ll・タ6ε～t9・’a．llf！（6）＝＝c⑪露6〃〃忽6〃・タ6プ6露々ab．

，1）tXノ〃1．“！諺f7Zノ・　‘liL・Eκ必’67Zε　5・0んル〃・　ノや4刀乃々汐ノ1／ZO漉σ〃Z読ぎ¢〃tal〃β盈一

フ’6！診る6〃‘～1，‘～la、∬・

　　1，　1，inde16f　a．　a．0．

　　2・．Vgl・dlese　Mcmoi1’s，15（1932）．
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　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ρ≦7、三、£．　　　　・

！諺．

　　　　　：Beweis．　Es　sei　die　l　uUnktioii

　　　　　　　　　　ノ旬＝‘、＋c、g＋6〆＋＿，。り6沖・，6沖・，レ≧2

im　Kreise　回くρregul抗r　u且d　bilde　clenselben　Kreisbereich　auf　den

schlichten　und　in　Bezug　aufノて。）＝・80　stemigen　Bereich　ab，　so｛St　die

　Funk：tion

　　　　　・　五（・）一者讐一二藷夢語ご．

inユKrelse　同〈ρregular　und　genVlgt　dort（玉er　Bedingung

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　沢∫1（ny一）＞0．　　、

　　　　　Femer　six1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　／、（o）＝1

　　　　　　　　　　ノγ（0）二＝ゾ1”（O）：＝＿．．．『／1（v－2）（0》＝0

　　　　　　　　　　　（　　　1り　　1）！．五（v→）（o）＝（り…1）1．實≠・・

Daher　ist　uach　Satz．1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　ρ≦θ｛1・．（v－1）・÷・・｝
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