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（Einge．uangen　am　13・　．iNpril　1934）

　　　　Nach　der　U1箋tersuchtlng　von　Herrll　G．　Szeg・♂量st　es　bekannt，　dass

d至es翫mtli¢hen　Abschnitte

　　　　　　　　　　ε十a292十．鱒十ご～；。v：7t，　　71＝＝2，　3，．．。

einer　Potenzreihe

　　　　　　　　　　ノて9）＝＝9十σ2ε2十＿十a7izOt十＿，

d量e　im　Einheitskreise　レ1〈I　regu1読y　ist　ulユd　denselben　auf　eine1ユ

schlichten　und　sterlligen　bezw．　konvexen　Bereich　abbildet，　im　Kreise

idくIschli・ht　u・d・temig　b・・w．　k・・vex・i・d．．．　An　di・・e・S・t・
　　　　　　4

anschliessend　m6chte．　ich　hl　cler　vorliegenden　l・Tote　die　folgenden　zwei

Satze．hinZuftlgαユ．

　　　　1．　■）彦　乃！6πεア6♂z56

　　　　　　　　　　ノて9）＝ε十a：g2十＿a，、：．・？1　十．．．

S6”1’ ｭξπ薦々初ノず諮61ゴ〈I　Z“llar　bi’lde　c／ense／bevi催／6蜘6刀Sd〃♂≧〃6〃

！〃ul∂6鶉8盈〃‘／es　2鞄伽〃i／rtes読ソ73忽〃・タ薦励ab．∠）Oノ〃13加♂
∫ζ診ノrzlf／lL・ノ≧6　AbsckノβiX16

　　　　　　　　　　　　　　　ゆ　　　　　　　　　　9＋解’＋＿＋a、、♂，　ノ1＝＝　2，3，＿　　　　　　　　　　　，

・ビ〃盈〃u〃・／　Ar・・…ex砺Ki’ev3e易く1・ρ加6莇ノdsla7・tlc　l緬〃・

t／2“rcfi／ee∠）1　（」ぎア6暖廊6ノ’6・e・rset2・tτ膨ノ♂6〃．

　　　　］【1．　1）IL・．Po16n／rノ’ei7i6

　　　　　　　　　　ノてε）＝皿5十aL・92’十＿α7と♂十．．．

1．　G．　Szesri；：　Zur　Z”heerie　der　schiichten　tX．bbilclunsren・　LNIath．　iYnn．　100　（lg28）　188－2ii．
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sel’ 窒?．aZJ～譲〆Z擁Ei＞ili6i彦sle〆6i3e　l　g　l〈1　Z〃ial’biZde　algns61ben　azof　el＞le　z

S61zllctht6ク12tnd　leon”ue　ven　B6プ6itli　ab．　Z二）a7171　Si）zd　3d’1／lt！2と〃6　Ab36thml／e

　　　　　　　　　　　　　　　ゆ　　　　　　　　　　s＋a2s“＋＿＋a・，、9？t，　フF2，3，…

∬〃zblit　2〃z〆∂6gz忽んと〃dgsハ砺砂2〃ik／es　3’〃フzをz加Mratぎe　固く　1．
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　2
－z）lb　／L’onstante　I　lea7〃l　aZicli　liilrr　漉〃clb　leei’ne　8ノ〃∬6’・i’e　e・rsels・　t

　　　　　　　　　　　　　　　　2

zcr6グd6％．

1．　Hilfsslitze．

（1）

im
schlichten

sind　f亡ぼ　1

O

I

llll．i

II’1．

1．　Es　sei　die　Potenzreihe

　　　　　　ノての＝ε十σ2ず十；．．十a．？12？1十．．

Einheitsl〈re1se　1：・1〈i　regular

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　匿　o　　o

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　uncl　bilde　clenselben　au±’

tmd　beztlglich　des　N／ullpunl〈tos　sternigen　Bereich　ab．

超く・

Vt（：・）lii1：．th，一一，1，／／’ll），，・

　　〆”②＜・圖÷斗．　　　　　　．’
　　　ノノ（9）　＝　1一国2’

i＋siR－gf”
D（’；）lii：；H．．！．．r．：7－tLt”・1＊，ttLl．．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　i一　1’．cr．　12　　　　　　　ft（”一．）

　コelnen

Dann

und

IV．　la・，，1　．〈．，，n，　n＝　．？．，　3，…

　　　　2．　Hir　die　Potenzreihe　（i），　d．ie　im　Einhei．tskreise　1．g　l〈i　yegular

ist　und　denselben　auf　einen　schlichten　und　konvexen　Bereich　abbildet，

sind　die　folgenden　Satze　bekannt　：

NJ．

VI．

（Strohhacker2）　lst　1：一1．〈．．・r〈i，　so　lie．ogt　E’Ziit｝／‘　L’S．g））　auf

geschlosseBen　1〈reisscheibe，　cieren　Durchmesser　clie
（一；iTt，　t．　f．）dei’　’reerien　．Achse　ist．

　　　　　　la，，li：：ili，　n　：2，　s，一．．

der　ab一

Strecke

　　i・　Diese　A．bsch21tzung　ist　elne　unmittelbare　Folge　c16r　tYbschldtzung

　　　　　　　　　　｝多8）「歌曲・≦、墨筆1・　f酬・K・・

die　man　im　Bieberbachschen　，，　ILehvbuch　der　Ftmktionentheorie，“　Bd．　XI　findet．

　　2・　Strohh蕊cker：　Beitr三ige　zur　Theorie　der　schllchten　Funktionen・］』1ath・Zeitschr・57（正933）

3s6－380．
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　　　　　　　　　　　　　　　　　　至1．　Beweis　des　Satzes　I．

　　　　3．Nach　dem　Satze，　den　H：err　G．　Szeg6　ill　der　a．　a．0。　ge！ユannten

Arbeit　bewiesen　hat，　sind　die　sさ漁tlichen　Abschnitte

　　　　　　　　　s，、（：）篇・極ず＋＿＋a，、・？t，7・・＝：・，3，…

der　Potenzreihe
　　　　　　　　　＿ノ『（：．）；＝＝＝9十σ2ε；2一ト・．＿．　一1一一σ7L3，乙十　．●．

schliρ・・’m　1〈r6i・eレi＜1・w…d・・P・…年・e’h・・m　Ei・h・i・・k・・’・e

l・1く1、’。g。la，　u。d、chli，ht　i、t．　D。mit　h。be・cli。　P。1y・。m6。

　　　　　　　　　s，1（ftdi）＝＝　1＋　2a，9　＋＿＋7za，，9？t”1，クF　2，3，＿

k・i・・M・t・11・im　K：・e三・・同く1，d・her　a　fortib〃O　im　K・ei・e固

≦・．
DF。1。1i。h　i、，　d圭。　Funk、i。。斗

　　　8　　　　　　　　　　　　　　　　　・

　　　　　　　　　’汁讐潟・＋2讐毒蕪2劉舳t

im　K・e圭・e｝・1≦Ireg・1a・．　Hi・・b・i・曲i・h・
　　　　　　　　　　　　　　8

　　　　　　　　　／f（の二Sr、（ε）十σ7‘（⇒，

、vobei　己　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　’

一　　σ，、（⇒㌶，、。、57L＋夏＋‘・，、＋，ゴ乙÷2＋．．．

bedeutet，　so　ist

　　　　　　　　　I＋沢ε3謬（3）コ1十澱3f”（ε）一　a；1（2L

　　　　　　　　　　　　　　　Svl（⇒　　　　　　　ノγ（9）一σ・1，（ε）

　　　　　　　　　　一、冊、細．棚、a；t②旛Ldl（・）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ノア（e“）一一・a；轟（9）　　　　　　　　　　　　　　　　　〆ノ（ク昭）

　　　　　　　　　　一ヂ8－i・卜1砿¢）1晃濁調和1．

　　　4．　：Es　ist

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　タ　
　　　　　　　　　匡、（ε）i≦＠＋1ル，、＋，1｛卵＋＠÷2ル、、＋，｝igP乙＋ま÷．一

tmd　nach　H．｛lfssatz　IV　ist

　　　　　　　　　　　　　　≦（f・1十1）2レ17己十＠十2）2igi7L÷1十＿．

Nun　ist　fUr　o〈グく1

　　　　　　　　　の
　　　　　　　　、盈〆隔｝・．（ク’＋1）2一（gif llifiis－il．“．一．．’i・f．　i）雌・
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・・dass　fU・｝・1端王　　．田田　　：
　　　　　　　　　　　　　　　8

　　　　　　　：1砿（・）1≦4911講結ブ2．．．．．一　．

　　　　　　　　　　　　　　㍉鵠一呼・・

Es　ist　ferner
　　　　　　　　　l媛（・）！≦吻＋1）・1・・1・1一・＋（・・十・）（塀、）・陣＋＿．．

Da　aber　ftir　Oくノ＜1

　　　　　　　　　カ
　　　　　　　　　Σ（・一1）リ2画一2　．　田　　　　　　　　…．

　　　　　　　　レおれキユ

　　　　　　一。…・吻＋・）・一（・・＋・）（、｛）・＋（、・・一，・・＋・）み＠・二・～）・・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（夏一r）4

i、t，・・i・t　fi1・1・ト1

　　　　　　　　　　　　　　　　　8

　　　　　　　　　同1（・）1≦343”3響轟毛1吻2

　　　　　　　　　　　　　　一．ill皆無〃〒・・

　　　Nach　（lgii　1－lilfssatzen　T，　1’1　unfl　III　erlia｝t　man’　fiir

folgenden　Abschatzun．o．’eri　：　’

　　　　　　　　　曜ll．，∫囎『≧竃，

　　　　　　　e岬囁二二）≧．il＞一

Fρ脚stP勢1）1＝振（釧≧、、8一，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　729　．　393　×　6g

轡41謙（め1寒

　　　　　　　　　　　　　　　　　　Sitl，9ww9×－－r2＋“mu－！“t299，5205

　　　　　　　　　〈一L一．wtt3．×64．　6，3’ig208

　　　　　　　　　　　8　O・）75

121　＝＝“．　die



　　　　　　昂0θゴ5「ditge∫～ber　die　A．｛うsbh〃itte　dei’．schlichten　Potengγeiheiz　　175

　　　　　　　　　　　〈耀1、．弓呼．1．∴．．t．．二

∵還1ごllご1警瓶

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　rl＋1。，，ll」1モ（・1　＋　4．att：）（・．纐

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一．［、＋1姻・・（俵．坤卜嵐＞

Man　hat　aber　ftir　lgl〈三一
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　8

　　　　　　　　　　　　3＋a。gl＞3」a，1

　　　　　　　　　　、8　　営、　8　　　8

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＞3　＿　1＿　1．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ワ　　　　　　のじ

D。h。，、，t　　．㌧斗8

　　　　　　　　　　1＋蠕）〉・．無函1∫・．

　　　　D・ssd・・K・…a・t・．　l　d・・chk・i・e…sse・e　e・se…we・de・

kamいieht斑an　bei　de「Potenz「eil’ X
　　　　　　　　　　　（1＝三＝t”）2　＝9＋2　・92醤一の∴一←ク1・三；？1÷・9・・

di・量m　Ei・heit・krei・e　l・1〈・・eg・1εt・｛・t・md　d…ell・・n・・f・ine・！

schlichten　und　bez£1g　iich　des　N讐11punktes　s⑱migen：Beyeichとしbbildet，

、veil　der　Abschni．tt

　　　　　　　　　　ぶ，（”b）鷺ε＋2ε2

in，瓢一1die　B6。i。h。，、g
　　　　　　　　8

　　　　　　　　　　　　　　93を（，g）

　　　　　　　　　　1十　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＝＝O
　　　　　　　　　　　　　　s6（2・）

genUgt・

　　　　Also　ist　der　Satz　I　bewiesen．
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　　　　　　　　　　　　　　　　　　　III．　Beweis　des　Satzens．　II・

　　　　6．　Ich　beweise　zuerst，　dass　die　samt11chen　Abschnitte

　　　　　　　　　　ε＋a，22＋＿＋a，酷　ク1＝＝・2，3，．．．

der　Potenzreihe

　　　　　　　　　　ノてε）『・9十σ252十＿十橘、ε躰十．．．，

die　．　im　IEinheitsl〈reise　l　tt，1〈i　regular・ist　und　denselben　auf　einen

schlichten　und　lgonvexen　Bereich　abbildet，　verSchwir｝clen　niemals　im

I〈reise　i，，・11：：．；4・

　　　　　　　　　　　　　2

　　　　Zu　diesem　7”we’cl〈e　setze　ich

　　　　　　　　　　ノて⇒口恥（の十9励（の，

wobei
　　　　　　　　　　Sv（の＝ε十a，，．：a　”｝一　．．ドトσ7、♂

uncl

　　　　　　　　　　σ。（”tJ）＝・・び，、＋，ε？｝÷1＋a・，、．，♂＋2＋一．

becleutet，　so　ist

　　　　　　　　　　is・1．（釧≧し〆て三一1（T・t（z）1・

Da　aber　l13it　RUcksidlt　auf　ITI’i正fssatz　VI

　　　　　　　　　　l　o“7i（tt’　）1　i；：＄　1　an＋」　1　，：　1，’i＋t　十　1　a，，＋．．　1　1，　1　’tt2　一F　．．．

　　　　　　　　　　　　　　　　≦iε1を～＋t十．lg1？卍＋2十＿

　　　　　　　　　　　　　　　　謂引回・1〈1

董st　und　nach　Hi蓋fssa尤z　V

　　　　　　　　　　圃1≧1碧，1酬〈I

ist，　sb　ist　ac　uf　l　s　l　＝一一1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　2

　　　　　　　　　　1s，，（s，・：）1，〉．．．一1　一一1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　3　27t

　　　　　　　　　　　　　　　　＞o　　　　fUi’　クz≧2．

Folglich　ist　dle　Ftml〈tion

　　　　　　　　　　　gS7：（tt）　一　1　十・2aL）g十　．．．一F　na．，，t／・？lrL

　　　　　　　　　　　妬（⇒　　　　　1十碗9十＿十σ，、ε炉正

im　1〈reise　l　g　l　1：1i－L　regtzlar．

　　　　　　　　　　　　　　　2

　　　　7．N疑n　ist
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　　　　　鍛』∫夷（乞）＝IRgノア（a）一嘉・（z）

　　　　　　　　　　　　　ノて⇒一σ・，、（β）　　　　　　　s，、（の

　　　　　　　　　　＝”Wtxfi（、）飛州（・）二一砿（・）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ノてε）一σ，、（：）　　　　　　　　　　　　　ノ〈の

　　　　　　　　　　≧訳プ（、L砺ω旛）一姻．

　　　　　　　　　　rm　ノ〈の　　　　　〆（”cr）一σ・n（ε）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　9－

E＄　ist　ferner

　　　　　cr’”‘2”｛’il13L＄3’　一a一；，（，：）’

一（曜躍＋取＋… bIL（嗣砺訓・軌・・♂㌦・

一M罐＋エ＋…）｛渓零L（・・＋1）ト：”；iし　・・♂＋2一一

　　　　　　　　　　　　　　　　［Figt　i．

zf’（z）

一一iL．

llV

f｛z）

／警一点

一．IL一．

1－Y
TtM

Da　aber　nach　lifilfssatz　V’

　　　　　　姜ξIL（フz十1）1≦・・＋・rrt；r・”クz＋、隼プ

ist　zind　ii31t　RUcl〈sicht　auf　1’」l　ilfssic　tz　Xrl．　．

　　　　　　lo，，÷、ε・・＋av＋29・・＋r＋．．．1≦1　a。　＋i1　1　：・　1・・＋iσ，、＋，1固・t＋・．＋．。，

　　　　　　　　　　　　　　　　：：ll　121’t　一y　lg．　ln＋i十：．．

　　　　　　　　　　　　　　　　一癖麟1く1
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　und　，・，　　　　　　　　　　1　a，・、。，；”÷1．÷・a。1．＋，，♂＋2＋＿1≦レ，訓卜i浦＋・1・Z・，遍障＋’一ト…

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　tL　1，r　l”＋i十21，：17i＋2十．．．

＿＿豚，「・1三i龍噸
A＿，∴）卸）縞．●鴨｝＋6筍…）z）．．

　　　　　　　　　　　　　　　2

向　砺蝦蟹6）≦碧
　　　　　　　　　　　　　　　　　　、じ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　く。．656　　　f．葭r　クzr5，

Andeterseits，　nach　・Hlilfssatz　V’，　ist

’　　畷零）◇、毒if・r　lf）1’〈i・

so　ist　ft’ir　l　tt．　i；ESim－irm

　　　　　　　　　　　　　　　2

　　　　　　　　　　wtwwmpf　hl（’1）＞rm．2．L一＞o．666．

　　　　　　　　　　　　f（ii・）　’　r）

　　　　IDa　ferner　die　Richeigl〈eit　ftlt’　n＝　，s　die　ftir　！z　li：；，s　zur　IFolge　hat，

　so　lst

　　　　　　　　　　9儲）〉・酬≒・・…≧ぷ

＆騰竺鷺鰭　噸恥温kt㎞
　　　　　　　　　　　s4（ε）　　　　1十碗9十〇3♂十・必ε3

im　K・ei・e回≦1・egula・i・t，　s・g・AUgt・・di・U・91・i・h・・9

　　　　　　　　　　　　　　　：

　　　　　　　　　　沢頭（”v）〉O

　　　　　　　　　　　　　S4（tt’）

ft’ir　，：，＝＝　一一1一一一一　zu　beweisen．　Die　Behauptung　lautet　also

　　　　　　　　2・
　　　　　　　　　　　　1＋α．＋3a・・＋エ主

　　　　　　　　　　ER一一一一一一“；　2＞o．

　　　　　　　　　　　　1十　a2．十　a・十　a4

　　　　　　　　　　　　　　　　2　4．　8
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Femeじkam　man　annehmen，　dass　die　l〈oeMzient　a4　reell　und　pQsitiv

se至n；delm，　wemユα昼komPlex　ist，　so　kann　lna．…1　einη1ηit　lη1＝＝I　so

貸nde1隻，　dass　a4η3　positiv　ist・　Daher　ill　diesem：FaユIe，　betrachtet　man

I・ L）・・st・tt〆（詠Aユ・…hm・i・h　hierbei・・，　d・ss
　η

　　　　　　　　　　偽當φ，o〈φ≦正
リ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　サ

】st　　sO　Ist
　　，

　　　　　　　　　　　　　　　　φ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　3a3
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　十び。十　　　　　　　　　　　　　1十
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の

（3）　　Sl　2　　一登一〉・
　　　　　　　　　　　　　，＋φ＋σ・＋σ・

　　　　　　　　　　　　　　　　　S　　　2　　　4

（至ie　Ungleichung，　die　zu　bewe｛sen　ist‘．

　　　　Die　Funktio11　　　　　　　　　　　　　4

　　　　　　　　　　汁プ’¢）＝＝1＋・耐6・・r・2＋…

　　　　　　　　　　　　　　　．ft（げk）　　　汁2媒＋＿

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　二1一橘2＋ゐ2～＋．．．

ist　im　Iくre｛se　匡1〈I　regしil翫r　und　besitzt　dort（墨en　positiven　Realtei1，

so　ist　nach　dem　Carath60dory－Toeplltzschen　Satze

（4）　　圏≦2，12br－b？1≦4一圏2．

：Es　ist

（，）　“メ・，“，」＋∂・，
　　　　　　　　　　　　　　　2　　　　　　　6

so　kann　ma，ll　die　linke　Seite　von　（5）fo董gen（ier’massen　schreiben：

　　　　　　　　　　　　　1＋P＋∂・＋避・＋鉱

　　　　　　　　　　蟹1＋ち＋盆＋論，

　　　　　　　　　　　　　　　　　S　　　斗　　　　24．

cder，、venll　lll註ll

（4ノ）． @・b，，　一　bi　＝＝・（4－lb，iL・），【・1≦・

setzt，

　　　　　　　　　　　　　1・1＋1蠕ぞ・嵩（・一・ib・ド）

（6）

?帆綱ユに豪獄劇烈
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　4．．　　16　　　　　　　　　　　　　　　　　8　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　48

Dieser　Ausdruck　ist，　wel珈ma1｝als　eine：恥11ktion　vonεa窺ffasst，

regu1含r　far　lε1≦1，　wei1



塾

互80　　　　’　　　　　　　『　’　己．∠lki7a．b．．1〈（）うoγゴ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　く1．

Daher　darf　man　l　e　l＝i　annelimen．　Man　hat　alSo　zu　zeigen，　dass

（・） @su｛∵｛＋争・誇啓r！珊｝

　　　　　　　　　　　　　｛，＋2．＋k，t＋．．一．！？一？一＋ew，（4－lb，IS　　8　．，t　16　48）｝〉・．

ist．

　　　NVenn　man
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　’
（s．）　i＋4，　一．＋一：ILi　＋一i’i｛llL？　＝＝37f・，　i＋一f，i一一．　一＋一k’！一！　＋一一一lii’g’一一v

setzt，　so　lautet　die　lin］〈e　Seite　von　（7）

E。’

Q凶論（4　呵｛鴨（4“一叫

　　　　　　　　訳｛・輪（・一回｛・＋．誌（・一呵

　　　　　　　　　　　揃・（4－lb，12（48）2・）2＋響2無（・締

　　　　　　　　　　　≧漏・（41藩1伊一一ぎ1｛2・レ什d

　　　　　　　　　　　」フ告7Lレ『州2＋（llヨ縛7割許ド・i醐

　　　　　　　　　　　一（レ応L1・卜・・L4■∂・i2　・2　：　48）

　　　　　　　L．（12磐Lレヲ7Lr劉2＞

鴨9∵緋⊥＋，P＋鎚
　　　　　　　　　　　　　　13　24　i2　8



　　　　　　Z・wei　Sditxe　iZbbr　die　Abschnitte　der　schlichten　Potlenxrei’hen　i　8　i

　　　　　　　　　　　　　　　≧4十＿塑一．＿⊥＿」L．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　3　24　6　2

　　　　　　　　　　　　　　　　一　7P

　　　　　　　　　　　　　　　　　　24

tincl

　　　　　　　　　　レ・一・1一．計丑＋釧

　　　　　　　　　　　　　　　〉一2一一2一“1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　3　24　6

　　　　　　　　　　　　　　　＿正　　φ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　’
　　　　　　　　　　　　　　　　　　2　　　2斗

ist

　　　　　　　　　　　I7，・＋τ’1＋　レ’一7’1＿4刊囲2

　　　　　　　　　　　　　2．　2　48

　　　　　　　　　　　　　　　　　k2，”十一uai．一nv－2一＝

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　24　2　．7．4　r2

　　　　　　　　　　　　　　　　　．．wwfu，一＋A

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　l2　一・1．

　　　　　　　　　　　　　　　　　＞o．

Daher　niuss　man　zeigen，　dass

　　　　　　　　　　レ汁7’｝＿レ・一7・lL4－P・12＞。

　　　　　　　　　　　　　2’　2　4i．
d．　h．

（9）　レ什。H，、一，4一・一圏2♪。．　　　“．
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　24

　　　　9．　］iLsllt　1÷lilfe　der　IBeziehun．cren　（8）　lasst　die　litil〈e　Seite　von　（g）

folge．　ndermasseii　schreiben　：
　　to

　　　　　　　　　謄＋肇＋一三・÷誓H．1一丑＋皇卜4『；鮮

　　　　　　　　　　　　「≒・｛い6尋＋…＋鋼

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一ドー÷三一1（4一圏2）｝l

Also　ist　die　Unglei’chung　（g）　gleichwertig　mit

　　　　　　　　　トぞ＋…午1．・1…・一÷＋bl－1（i；一一lb，i2）〉・・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一s



　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　’

　1．82　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　／lkira　1ぐ。ゐ07ゴ

　　　　Hierbei　setzt　nian　’

　　　　　　　　　　8ノ＋ゐ1一。〆，

　　　　　　　　　　　　　　2

so　ist　es　1〈lar，　dass

（io）　・　6r4s－7’gs．iorrl．

ig．　t　und，　dass　bei　’ v’edem　festen　7’

（夏。’）　　　　1spl≦9e（プ）

gilt，　w・beゆ。（クうaus　der　Gle三chun9

　　　　　　　　　　L8＋2＋，ガ躯2

　　　　　　　　　　1　　’　2．　I
d．h．　　　毒　　　　　　　　し，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（8　ww　t5一）2　＋　7’2　一　．g

（ri）　cosg，，，（7’）＝＝一t”／一’nytt，．一一一一一

b…im1・t　we・de・1一・：E・i・t・〈9。（フ・）〈芸u1・d　d・・P・nkt一・＋

za一一＋ti’e7’ge（r）　liegt　auf　clem　1〈reise　mit　Radiils　2i

　2
　　　　Nun　ist　’

　　　　　　　　　　卜6＋？P＋・1・＋｝酬・＋娑・・・i、（仁ib，．12）

　　　　　　　　　　　　　＝・1・酬1φ・一（・9謬ン。’・・＋÷〆畔（・＋・）・

xv・　obei‘

　　　　　　　　　　e一禮（s一一4一）！＋7・＋ny，6－p）…卿7で　．

bedeut’et．

w　ｲ←一書鞍←一勤〆一・．一誓

　　　　　　　　　　　　＝＝　一2十プ．

　　　　Ferner　setze’ich’　・
（・2），ψ（7…e）一・・サ＆P2一（・9・一：己解）・ブ’？＋1〃2112

　　　　　　　　　　　　　　　　一（2　＋　q）2，

wobei　ich　mich



　　　　　　Z乞06ゴSditxe　diber　die　Abschnit彦8．deア、　schlichten　P∂te〃grethen　　I83

（13）．
Qρ＋1（誹＋で

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　2

gese鉱t　denken．　Ich　bewe呈se，　da，ss

　　　　　　　　　　ψ（…　’e）一（・酬9Pう2子（・4・一・gPヤ）〆＋1〆

　　　　　　　　　　　　　　　　　一｛・（・ゆ寧）（lg謬）・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋・（　　　　r，PIgM　　　　　2）〆｝・…

　　　　　　　　　　　　　　　　　＋・（・ゆ申う〆。・s・’・p一（・＋C）・

in　ei簸em　Interva11（｝　（～韮（r）≧（；～≧一2十ノeine　monotoll　wachsende　Funk－

tio／l　von（2　ist．　11ユder　Tat　hat　111all

　　　　　　　　　　　絵一、6≒・｛・（・・一・φ寧）＋・〆｝（38一・P）

　　　　　　　　　　　　　　　＋48（Zi，xe，6：≠）・｛｝・・（・一つ二∴で｝

　　　　　　　　　　　　　　＋348（　　　　　　　り72－6／5十一9．ノ52　　　　　　　8（i6　一P）2）　 ・　（；～一2（～一一4，

und　da
　　　　　　　　　　　∂・1」・・一・P’＋1の一．

　　　　　　　　　　　∂（？：）　　（正6－P）：’　　　　　　｝　　　　．　　　　　　　　　　　　　・

　　　　　　　　　　　　　　　一一証、三ψ）・一●（・935㎜22ψ＋1げ）

　　　　　　　　　　　　　　　≧（，6≒）・●（・7H＋動〉・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ロ

・・い・・e・・g・・・…V・・ze・・he一
�E1・d・・S・・11・C一一・■l

zu　be亡rachten．　Man　hat　caber．1nit　R負cksicht　a！lf（10）

　　　　　　　　　　帯≧「6≒・｛・（　　　へ72－62φ十・「卜しt62　　　8）＋1・2｝（38一・…）



i84　・　．’ E　一一　’…，．　，・Akira　Kobon

　　　　　　　　　　　　　　　　　＋48（　　　　　　　つ72－6P＋⊥グ　　　　　　8（i6rP）2）・｛（16詳アーf’＋÷｝

　　　　　　　　　　　　・一96（　　　　ハ72－6曽十一el－rpt　　　　8）＋48（・・一・汐＋1一・t）．．。，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　2　’　（i6－P）”’　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（i6－P）

　　　　　　　　　　　　　　　　　一斗一2（．一2＋ノ・）

　　　　　　　　　　　　　　　　　kL（wh，6Lb，nd’（ioo48－3076ph7gp”一g／3　p：s）

　　　　　　　　　　　　　　　　　＞de，6r．一p）L”（6995±i7gP“’）＞o．

　　　　ITolgiich　ist　di（・r，　C））　bei　festem　7’，　6－g．〈．．r＝〈io一一tl．一一，　als　Funk－

tion　von　e　f“r　ei（・r）kelll一一2十r　monoton　wachsena．　Daher　wird

sb（T，　Q）　ilVlinimum　fUr　Q＝　一一2十7’，　d．　h．　wegeti　（ii＞　uiad　（i3），　fUr

　　　　　　　　　　　　　　　　　（s　一　g）’」　＋　r：　一　．“

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　：cosgo（’r），
　　　　　　　　　　coS　9　：
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（・6－P）プ

mit　anderen　NVorte，　fur　l　bi　l　：2．　Daher，　wenn　man

　　　　　　　　　　bi＝2e’ie，　0　reell

setzt，　lautet　ctie　Behauptung

　　　　　　　　　　　・6＋娑＋1・・‘o＋・・’“’e卜i・一｛．＋2♂ト

　　　　10．　Nun　g’entigt　es　zu　zeigen，　dass

（・・）　（16＋穿）・一・o＋・・・…o凹．・一身．＋…o卜・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　塾

ist，　d．　h．

　　　　　　　　　　｛（22十7P　　　　’・2）…θ＋・・｝2＋（・・＋娑）2S・・20

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一（・詫＋・c・・の㍉・…θ〉・

ode’r

　　　　　　　　　　（384　十　80p）cos2e十　（408　十　72P）cose　十（i　3・2　十　78P　十　i　2P2）　＞o．

　　　　’Die　linke　Seite　clieser　U　ngle・ichung　wird　fUr

　　　　　　　　　　cosO一一一ewO8＋72P

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　2（384十84P）



　　　　　　2wei　Sditxte・泌67　die　Abschititte．deアschlichten　Potenxreih’　en　　正85

Minlmutn，　und　’betragt　dies

　　　　　　　　　　（384＋・・P）・｛r2吾等）．｝2

　　　　　　　　　　　　　　一（4・・棚・｛、謡罵）｝＋（・3・＋・8岬）

　　　　　　　　　　　　　　一」・・＋6P）（1・・÷18P）＋13、＋78P＋12プ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　32＋7P

　　　　　　　　　　　　　　三鶏1・｛（66＋・gP＋・lr）・llまll…一8P｝

　　　　　　　　　　　　　　・・　2．・（378＋1・98P＋411p2＋斗・P3）

　　　　　　　　　　　　　　　　　32十7♪

　　　　　　　　　　　　　　＞o．　．

Dam｛t　is宅bewlesen，（Llass　der　Satz　f｛ir／1　：ヰrichtig量st．

　　　　11．　F登r　クz＝＝3　ist　die　Funl〈tioR

　　　　　　　　　　　ε∫三（9）＿・一1一　2cz・IZ＋3α、32

　　　　　　　　　　　S、（ny噌）　　1＋σ針α、32

im　K・ei・e　l・1≦⊥・・gular，　＄・9磁gt　es　zu・eige・，　dass　das　R・・1t・三1

　　　　　　　　　　　　　　　コ
dieser　Funktion　a1ユder　Stelleε置　I　positiv　ist，　d．　h．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　2

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　つ　　　　　　　　　　　　　　　　じ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ヒ

　　　　　　　　　　　　正　・一ト　α2十　　　、「｝　　a3

　　　　　　　　　　SC．＝＿＿＿＿一一＿＿4　　　　　＞0り

　　　　　　　　　　　　王＋．．．曇翫＋σ・

　　　　　　　　　　　　　　　　2　　　4．

Wemユman　hier（5）in　Betracht　zieht，　so　wird　dieser　AuSdrucl〈

　　　　　　　　　　　　汁∂・＋一4無極

　　　　　　　　　se＿＿…3．．．＿＿…6．．．＿＞b‘

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　b’2　＋b，　　　　　　　　　　　　　　　　∂三

　　　　　　　　　　　　芝十　　　　　　　　　　　　　　　　　　十

　　　　　　　　　　　　　　　　4　　　　24．

Fememach　der：Beziehung（4’）erh翫mall

　　　　　　　　　　　　I＋．11㌔も∂1＋、毛・（‘i・一lb，12）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＞o．

　　　　　　　　　　　　　1＋∂1＋b「＋・。（4一　lb、ド）

　　　　　　　　　　　　　　　　　4．．　　16　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　48

　　　Bez霞gli、h　di。、e，　U。g1。i。hu。g　ka。il。，。。圭1、　ah。1i。1，。，　W。i、e　wi。
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im　Falle　n－pm　4　bewgisen，　tu3d　erl〈ennt　fnan　so．’fort，　dasS’　der　Satz’　aueli’

fUr　n＝＝3　richtig　ist．t

　　　　12．　II3’tir　n一一一2　ist　die　IBehauptung　leicht　zu　zeigen．

　　　　　　　　　　SiN．2S2’．（＝crJ．）　，，．＞n－L：十！ILg2922a2？

　　　　　　　　　　　　　s2（：．）　”　1十aL｝g．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　・rl㍍，ゼ羨（・畑（・瑚

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　「什1。，，ド｛鴇＋・・引2一、七｝・

D。。b。，酬、1ぐ1．

　　　　　　　　　　　　　　　　　2

　　　　　　　　　　　　rt　＋．a2z，1　＞t．　一．an1｛／f2」一h　．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＞mS，一　mo　」

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　4　　　2

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　．一．．　1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　4’

sb ist　bexviesen，　dass

　　　　　　　　　　・n輩i器）〉る飼・kl・

　　　　Die　1〈onstante　一一L　1〈ann　auch　hier　dtu’ch　keine　gr6ssere　ersetzt

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　2

xverden，　weil　bei　der　1）otenzreihe

　　　　　　　　　　　　ε　　＝＝2十ε2十．．．十97t十．．．，

　　　　　　　　　　　1一．2

die　iiin　IEinheitskreise　1：．．1〈i　regular　ist　und　clenselben　auf　einen

schlich乞en　und．k6nvexen　Bereich　abbildet，　der　Abs6h醸t　2十～eine

in　2＝＝　一一！L一　verschxvinclende　Ableitun’g　besitzt．

　　　　　　　　2

　　　　Also　ist　der　Satz　II　vollstandig　bewiesen．

　　　　Zum　Schlusse　in6chte　ich　Herrn　Professor”Toshiz6　A・・latsunaoto

fn・・6i・e　w・・t・・i1・・R・tschltig・naei・e・b・・teゆ・・1・　・b・t・舳・

　　1．　Um
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