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Let
　　　　　　　　　　，1！，　i？．，，　，13，．．．．．．’，　7L．．．．．．，，　where　12．“　．〈，．．　I　Ri．i　1，

and
　　　　　　　　　　gt，　｛02，　93，’’’’”，　9n，’’’’’’’’’’”

be　the　system　of　characteristic　constants　and　the　corresponding

ltormalized　system　of　characteristic　functions　of　the　complete　and

symmetric　kernel　ff（x，7）　respectively．

　　　　Corresponding　to　一．　polynomial　of　z

　　　　　　　　　　∫て2う＝61β十6銘2十．．．．＿．＿．十らβ”1，

where　coeficients　are　ic　ll　real，　xve　cot！siCler　the　following　polynomial

of　the　kernel　f〈（x，　y）：

　　　　　　　　　　Clノζ十dL，K（il）十。、．．。．．。．．．十らnK（ηの．

Here　every　f〈（t）（．y，　y）　means　respectively　the　zLth　iterated　kernel　of

I〈（x，y），　and　we　denote　this　linear　operator　by　P（K）（：）’

　　　　We　see　easily　from　the　Property　of　iterated　kernels　that

　　　　　　　　　　s・・i（x）司㌢∫射④（彫）・9・（’）dl；

and　moreover
　　　　　　　　　　gi，（x）＝：pt，SIPaf）（7）g，（t）dt，

where@pi　＝＝：scill　swh．）　i＝＝i，2，　3，・．．・’’”””，

　　　　Now　we　begiii　with　the　foilowing

撫、矯6回忌z蹴｝誼隷彪撫
Positzbue’　deL7ZniZe　leervael．

　　　　［Proof．　lf　we　write

　　　　　　　　　　κ③（．）・Sl∫2f・の（％加（t）ω（x）dzalx，

then　for　any　colttinuous　function　（o（x）　we　have

　　　　　　　　　　／y7“s’（ca）　：Ili．li，rv｛，iiL，；　，　Cv　＝（tu，　g’v），

．



1Q6　　　　　　　　　　．　　　　　　　　　　　　Tunexo”　8αオ6

・ince罪郎w・11蜘wlゴt葺・t・f・．τ畠．．tbe§yゆ・㌻・i・k・瞬．！ψ，の．．

　　　　　　　　　　κ①（x，・）一薫ψ1（毎回）源．（・≧・）・

where　the　series　o£　the　second　member　cori▽erges　aゐsolutely　and

zniformly　over　the　square　d6main：［a≦x≦b，　a≦夕≦∂］．　Therefore

　　　　　　　　　　∫1∫㌘（／f）（りω（の・（x）認廊一激らκ（・）（・）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一義・携，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ね　　　　　のあ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　，＝揖・三舞．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一類ご鴫）・l

A・d・i・ce・by　hyp・・・・…，・）（1、．）≧・…a・1・・，．｛ve．・説己f・・any

c・nしinu・us　functi・n‘θ（x）

　　　　　　　　　　∬1咽（り・（の1・（漁≧b・．

But　if　for　a　cerしain　fullcしion　ω（x），．　wh｛ch至s　llot　idelユtically　zer6，

　　　　　　　　　　∫：睡）㈲・ω繍堀痴

then　for　an・arbiti；ary．▽alue　o£x

　　　　　　　　　　　　　　　　　∫ン（幻（つω（の・〃＝・・

thus　we　have　the　result　that　for　all　elements　of　the　comPlete　system

｛～ρレ（x）｝　　（ω，～oソ）＝＝o；　th｛s　contrad圭cts　the　coη｝Pleteness　of　the　sy蕊e缶

｛仰｝．Hence　we　have　proved　ouぢtheorem．

　　　　Another　theorem　resultin窯from　th6　above　viz，

Theorem　2．ハlo7ze．．　of　．lhe　e4Zta／回診3

　　　　　　　　　　　　　　　　P（1，）一・・（ガr・・……・…一）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ゐ
eXi19！．

　　llW←．やegi麺with　this田obsefvation、トqorresponding．セ。　a　polynomia1

．of．1き．with　the　consta【沈term，　e．9．

　　　　　　　　　　P，、、（g）＝・．61〕’十　cig十6222十．，＿＿＿．十。、nz”n，

we　calmot　d面エ｝e　theρ01ynomial　of　kemelノζ（x，；i）？．煙ing』para里1el　to

欝e贈凝al諜識n説帥ich　c　rsρo「｝ds　tg　a　polynom’al

　　　　N・w圭fwe　t・k・P説（K）（多）・r…h・p・1y・・mi・1・f・蜘e1．whi・h

・・rr・・p・・d・t・P・’・（・）…e1蝋d・且・9　th・p・1y・・mi・1ρf　th・k・m・1・

C・rresp・nding　t・鴫、（Z），　as．　’”



　　　　　　　　　　　　　0πし≠んθ　TheOtツ．（～ノ』i？olyno〃tials．げKenlne／s”．

　　　・　　　紐）窺　　　or　　　　　　．

　　　　Thu＄、．we．6bta至n　　　　　．｝

（・）　　9・・（キ）r　．’≒’正．I　l　　　　　・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　λ‘　　　　えi　　　　　　　　（Z　＝1，　2，　3，．．““””．．）．

Hence　frorn

follow．

If　we　Put
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ゐ

．（・）＿．、‘ψ・（・の一α　　，（・』・…3・…・…∴）

fro．m．． i1）．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ゐ
　　　　　　　　　　　　　　，Cti9・i（x）＝　／〈（xl　2∂ψ‘（z9）dZt，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　α

whe・e　　μ、＝1　1
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　λ‘　　　　　　　　　　　　　　　　　　　λ，

1職1吻 Z誰当。麗鵬1。∴1・（sb・i，　go，）

　　　　　　　　　　　　　　　　　ヤー1λv

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（v＝　1，　2，　3，・一・”．m・・）。

Since　the　system｛gv｝is雄ormalized　and　orthogona1，

　　　　　　　　　　雨戸｛きμ・f・・爵

・h・・…献（1、）・n砿一（卿・）一・・　F

Thereforeジwhen　we　use

　　　　　　　　　　論議G、）

i1玉　Pユace　ofψ茜，　then　for　one　of　the　～s　and　for　a，11レ’s

　　　　　　　　　　（ψ茗，9ρi）＝王，　（ψ‘，9v）＝＝o；

and　o鍼account　o£the　completeness
　　　　　　　　　　ψ毒≡1i　｛Oi，　for　　z’＝1，2，3，．．．。．．．。．。＿　．

H…e．・w・h…ψ・＝＝pm（1．）…i．　P・t　th・s　res・1・・…（・）・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　l

Tぬen　we　have

（・）一iPm（1，）・ρ硝ン羨㈹（f）醐

　　　　　　　　　　　　　　　し
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（z’一一正，2，3，．。．．。．．＿．．．）

Now　we　consider　the　following　symmetric　function：

　　　　　　　　　　x（x，の田ノつ説（K）（り一≦kCpK（P）（x，の．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　P扁1

／io7

　　　（K）（；）．　　・ρ窺（ζ）ξ㈲

　　　　　　　　．P．（ll鰐（幻（り醐

trks　resu”it　ch5r5c’teristie　proberti6s　’oUf’the　kerne’i　put’（ie（；）

　　　　　　　　S？1　yl　（K）（i」＞g，（t）de

　　　　　　　　　　s

　　　　　　　　　P．t（t．　）’



．lo8　　　　　　1～　’≦｝ati．．（）n　the　T，ろθoη　ρノL　Pヒ）1：ソnoinials．（～ノ　，Kerneゐ

By　using　（3）　・　 　’　　　　　　　　　　s：，（功三十（k）（7）・・i（・）櫨ら∫k＠（晦（のal・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　十G、）翻1、ル・（・・）．．己1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＝＝　cosp・i（x），

．出包tis，

　　　　　　　　　　9i（vY）一一一：，　S：x（x，　1）gi（1）dl

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　for　all　iLww　l，　2，　3，・…’…．．’”

B賢tin　order　thaガthese　equatlons．rnay　be　true　for　the　same　constant

co，　the　characteristic　constant　i／co　cannot　have　a　finite　value．　Heltce

we　have　co＝o．
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