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Sur　la　Classe　Quasi，，analytique　de　Fonctions

　　　　　　　　　　　de　Deux　Variables（1）

Par　Sikaz6　Kodama

（l／e，u　en　i！Yvril　r5・　1939）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ぎ

　　　　工）さj翫en　I895，　M：．　Borel　a　fond6　1a　㌻h60r三e　des　fonctions　quεしsi－

analytiques　d’une　variable・　　11　a　recherch6　dos　fonctions．qui　onもe鍛

commUII　avcc　les　fol）ctiolls・analytiques　la　propri6t6　fondamentale

sUivc－n£e：E／las　sO／lt　CO〃〃∂IC〃eクz〃認6ク・〃Zレz663廊アz3　to2tt　leur　410Vlaiレze

d’eXZ’stcnce／5ar　la　COノ♂μα廊3α7Z66　de． 撃?２〃・S　walew．〆s　da7zs　7t716’ρorlion　de

do〃lal「71e∬〃漉llr～t”e／le　sozZ．　Nous　allons　traiter　ic｛．　une　classe　des

follctions〆（κ，．1ノ）de　deux　va，riables　x，ρノ，　inc16finiment　d6rivablcs　dans　un

cc・・…d・画・e隠軽饗）・・…柚・…t・・X…d・…ns　s・…n・…

　　　　　　　　　　1〆幡咲勾・）1x〈1・m・…｝dr．，・　（諸多軽秀：顎：：1：：：：：：〉

・・t｛臨｝（71Z　＝＝　O，　1，　2，　．．．ク．1　：0，1，2，…）…㎜・・u・・…u…d…6・d・n・m・・e・

positifs　ct　le　unc　constante　d6pendant　soUlement　du　choix　do　chaquc

fonctionノ（x，夕）．．　Pour　abr6ger，110us　d6signerons　cette　classc　parご，，．

　　　　U．n　prob1もme　extrさmoment　important　pos6　par　M．　Hadamard　en

Ig12，　peut，　dans　ce　cεしs　o血　nous　no疑s　plagons，　s，6noncer．dc　la　lna11沁re

suivante：ρue／les　SOノ・t　les　c・ノ盈Zz汐723　a～tb’d・iZ・．　re〃励ン・la　S？tiLfc　d・～‘b！e

｛鵡，・｝．（・111　＝＝　O，　1，　2，　．．．　fl＝：　O，　1，　2，　．．．）P・・〃ク〃・la　cl・・sse　o〃カ…虚de　l・泌〃・C

）（5ノ”のう〃瀦6∫ク？te～諺classg　dcsノ「oncll’071sα〃a．るぜ吻～tCS，あSaz，Ol；rク～te　les　Z，a・／e～t・rs

tl，Zt・neノ加Z6々加Zノ’（x，二ll）de　cette　cla∬tr，　ct　de　sers　olげノ・ぬげ83ノ＞aノ・lt’ellcs汐7・C一

・…〆・…〃・ψ・謝（X（｝，P／O）面…あ吻…レκ（餐餐多）♂・諮～砿・

露！6ア〃2．1；71e71t　ccl／e．／bノκ∠ル1z〃～〃le〃iani’bプa　2〃〃レzκ．　　Une　telle“classo

scra　dite　ク～tas～La〃a（＝レ〆！〃～le．．

　　　　．No疑s　allons　dさs　mεしil、tenant　donner　1，extension　cltt　th60rもme　de

MM．　Denjoy－Cairlcm　x．　n　r6ρondan記IL　cette　quest｛on，

　　　　Je　suis　heureux　de　d6d｛e．t’ce　m6mo…rc　ell　hommage～し至vf．　Tosizδ

Ma加moto，　Professcur　do　Math61↑natiq疑e6　a　1，　Universit6　do　K｛oto，　au

込｛a↑tre　i｝（1Lli　je　do｛s　de　m’ξ沈re　orient6　vcrs　la　quasi一・ac　nalyse．

g1．

1．　Soit　f（．x，　．／i，），

Quelques　propr；e’t6s　des　fonctions

entieres　de　deux　vatiables

il’6t，lllt　pas　ull　polyllollle，　ullct．　follctioll　elltie｝1‘e，
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c，est－2i－dirO　holomorphe　dans　lcs　deux　pla．11s　ontiers，　dc　dcux　vaτiεしbles

cOmPlcxes
　　　　　　　　　　x＝Xl＋病，．・i　＝＝」1・正＋競　くガr／一i）．

Cn’ 垂?ｕｔ　d6veloppcr　cctte　fonction　cn　une　s6rio　do疑blo　dc　Tay三〇r：．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の　　　　

　　（1．1）　　　　ノ（X，S・）　・ΣΣら隅ぜノ，
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　tnmae　？凄m；e

qui　cQnvergc　dans】es　x，．；Lf－pla，ns　entiers．　En　posant

　　　　　　　　　　Ci，∴F臨，，」，　R謹國，　r・・　b’［，　“

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　
　　（L2）　　　F（沢，T）濡ΣΣ（㍉，，，訳ηソt’，
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　，｝tmuO？tt・e

O1ユ　a　l〆（At，．ツ）！〈．2［｝てノ｛），フ・）　et

（1－3）謹醐ら，7t　，・’・・t－a・・一・・蜘．．一 ｸ・・一＋…

Commc　en　pronant　une　paire　de　valeurs　positives　fillies　de　fe　et」，’，

on　a
　　　　　　　　　　　　　　　　　　llm　Cm，，訳”γじ瓢○，

　　　　　　　　　　　　　　　　　71茜十，t今。◎

on　peut　constater　imm6diatement　qu～ムchaque　pairc　dc　ces　valeurs

positiVes蝕ies　correspond，　au　mo｛ns，　u無。　paire　d’cntiers　p6sitifsλet

μ，telle　que（み，訳λ〆n’cst　inf6rieurゑaucun　autre　terlne　C，，、，，ノ～”ソ‘

（鋤，吻…xp・ess・・1・（1・・）・D6・・g…sp・・恥）1・vgl・ur　m・x・一

mum己d，un　ou　de　plusieurs　teτmcs　（r、，，参ノ～ni〆乙dans　rexpression　（1．2）

10rsq縦e　〃z　et　7z　varient，　pour　unc　paire　de　valeurs　posit…ves　firlies　de

ノ℃　et　クρ，　C，6st－tし一dire　　　　　　　　，

　　（1．ti）　7てA），．の＝（知Rλ7』m・x6；、、，，訳ηL〆L．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ηt，？t≧O

　　　　Si　1’011　considさre　dans　un　systさme　de　trois　axes　rectangulaircs　Ox，

の，0ε，1es　points　2馬、，，、’de　coordonn6丁目

　　　　　　　　　　x＝〃1，」・　＝アz，ε・・G。、，，、　・　一　log　C，，、，，、，

1e　terlne　inaximum　7「（IL’，　r）polll“X＝・109ノ～　et　｝・1＝109フ’correspond　c■klx

nombres　entiers　（non　n69atifs）　λ，μtels　que

　　　　　　　　　　G・n，？i＞（一・）・Y＋・）1・＋・G・，一二・

on　voit　donc　que玉cs　po｛llts　P．，，，t且e　peuvent　6treεしu－dessous　du　plan

　　（1．5）　　　　　　　　　　　3＝xX十コノ．｝！一・乏ら

otl　　z＝1・gT（．A？，・r）瓢λX＋μγ＝「6λ．。．

Par　cons6quent，10rsque　．λr　ct　｝！prellnent　ind6pendamment　les　valeurs

de　一〇Q　tt’十〇〇，　ces　p］ans　（1．5）　enveloPPent　I　nc　surfaco　polyh6dralc

convexe　de賛ewto11，1　d6s｛9116e　par　5▼，　dont　les　sommets　sont　certl，　ins

　　1．　ValirQn＝　Sllr　un　t1ユ壱or61ne　de　M，　Hadamard，（Bttll，　des　sci，　ll】ath．，　s6rie　l工1，　t．　47

（t923），　PP．　177－192）．
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des　points　P），　y，，　toizt’point　．Z　l，．，，，　ne　pout　C’tre’au－dessous　du　plan　de

1’Line　des　i“aces；　les　plans　（i．s）　colncident　avec　une　face　cle　，．9，　ot｝

touche．11t　la　surfclce　S　suivclllt　ulle　LlrSte，　ou　passellt　p．11’．Ull　solhmct　cll

restant　au－dessous　de　la　stn‘faco　s．S”．　D’aprJ’s　1’6galit6　（i　．s），　Z＝＝log　7．　i（！x’，，　r）

pour　kYFIog’．A’．，　Y＝＝log’r　est　donn6　par　lc　prock｝it　ni－i／tw．y’2＋yL’，

oii　d　est　la　・distance　change’e　de　sign．e　de　Yori．gine　au　plan　de　contact

de　．tt’　clont　les　coefficients　soBt　．kXrL，　Y，一i．　On　voit　｛ionc　que　la　donn6e

cle　lck　surface　polyli6clra！e　convexe　S　est　e’qui．valeRte　2L　celle　de　la　fonc－

tion　　7■（ノぞ，フう．　　On　voit　auLssi　que王a　sur｛lace　＾∫「est　la　11ユ§lbe　po鷺r　touLtes

lcs　’fonctions　77（／〈’，　r）　pour　lesquelles　les　nombrps　G），　pa　des　sommets　cie

la　surface　．．g”　sont　clonn｛Ss，　les　autres　nombi‘es　G．，，，　6tant　au　moins　6gaux

respectivement　aux　cote，s　Gt．，，，　des　poi．nts　cle　la　stttface　S．

　　　　T．e　］og“arithme　clu　te．rmc　maxi．m“m，．　comme　le　fait　）sl．　Valiron　avec

lfl．　III’aclamard，　peut　6tre　ob’teixT　en　prenant　1it　polaire　rC’ciproque　de　la

surface　，　S’　par　rapport　ai｝　parabolol’cle　x‘“’十JyL’一2s一＝：o，　ce　qui　clonne　dans

un　syst〈1｝mc　d’axes　0．kY，　O　J，7，　OZ　une　nouvelle　surface　polyh｛Scli‘ale

convexe　＝　ayan’t　les　propri6t6s　suivantes　：　i　O　La　c6te　cle　la　surface

X　pour　2rki’me　lo．（．r　．／〈！’，　．1”＝：：log　’r　est　6g．’ale　tt　log，．’　．T．　（．／〈？，　・r）　；　20　De　plus，　quanc1

1’ans，’le．pol．yh6dr’ctle　en　un　sommet　de　i．S”　a　P　faces，　la　face　correspoR－

clante　de　AV　est　un　polyg’rone’　ayant　jt5　c6t6s，　et　r6ciproqueiRent．

　　　　2．En　d6signant　parψ（ノ11．，アz）あフ’a〃8　du　tcrme　q，，∴、ノ～〃L〆‘dalls　Ic

sch6me　suivant：　・
　　　　Cl，　o　　　Ci，oノ｛｝，　　（ゐ，　oノヒユ，　　．．．＿，　Cn＃，　o．入1”ゐ，　　＿＿，

　　　　G｝，1ノ・，　G，1ノ～プ，　C一．，1．ノt）2ノ’，　＿＿，　（rπ，1／L）M’　r，　．．．．．．，

一　一　i　一　一　一　一　一　一　一　t　t　一　i　一　“　一　一

Cb，，ノ～G．，，ノ～〆～（乃，7ノ～ユ〆t．，

一　　一　一　　一　　t　　一

et，　en　plus，

一　　一　一　　一　一　一

　　　’ell 　　サecrlva玉ユt

一　　一　一　　一　一　　一

　A無〃

一一一一一一t

一i一一i－1

一　　一　一

十　71・，

，

。
－

曾
，
－

，

・　　g　o　　●　　り　　「

6；，、，，ノ～〃ア，

1　est

o　　幽　Q　　齢　．　　b

　　　リ　　　ノ

　　alse

一一4一一一 j

一一tl一一 V

一一一一一一 P

de　voir　que

／〆／

c
…

　　　　　　　　　　ψ（綱一i｛＠＋瞭・〃鰍・｝，無［〆獅・・，翔・

P・6n・・s　2・（A’，　r）・じμ（夫のd・・s　r・・p・gssi・1・d・瑠，・）t・11es　q・・ψ（2，μ）

ala．　plus　grando　valeur，　alors　」へ7（．ノビ，　r）篇λ（ノゼ，　r）十！1（ノ～，7’）　est　dlsconthlue

Su．r　certaines　lis，B．cis　cortespondants　ckux　projecti．oils　orthos，onales　sur　le

pleurL　xのdOs　arδtes　deΣ．

　　　　011sait，（1’aprさ畠］εL　figure　g（～Qm（～trique　deク〆王，　que　la　foilctioli

7てRのest　cr・issante　Par　raPP・rt～・chaque　vaviable．　Oil　peut　aussi

aflfirnicr　ciirecteinent　ce，tt’e．　propvi．6t6　do．　la　d6finition　inCtsnie　de　・la　fonc－

ti・n　7（ノ～，・う．　pyen…，e1・e任et，　P・r　exempi・，　dcux　v・1eurs沢詔，（＞R1）

de　／〈？，　r　6tant　fixe　inais　arbitraire・，　e’t　p6soiis
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　　　　　　　　　　T（IN）i，　r）＝＝　CX，，　v．，　RtXi　rYi．，　T（7？L，，　7’）＝　C＞，．　y，　1？：X2　17’v）2．

Alors　on　E
　　　　　　　　　　α曲瓦λ・・’・・〈ご・、，・・、心・幽《σλ、，y2　fe？，λ…2，

ce　qui　donne

（・・1）．・て嗣〈・て・・？・，・）（。6、。。t壼認・論、，b、、，。丘。＞

Cn　peut　donc　tierer　hc　relation　suivante

　　　　　　　　　　　Sl。：ll（づ夏ア（勢㌧鵬・・一・・〈・・

ce　qni　exprime　a－ue．2rVT（／t’，　r）　est　une　foncti，on　cro」ssaRte　de　le　（pour　’〉’〉’ro）．

On　voi．t　de　ln6nne　que　2▽てノぞ，7’）　est　une　fonction　croissante　de　ノ’q）our

A）＞A），，）．

　　　　IPosons　lnE　intencult

　　　　　　　　　　T＝＝7「（R，ノう，Tv・T（ノ〈lv，　・rv）　（リ濡1，2，3），

ort　　　O〈1ni．n！～。＜R〈max沢．，　O〈mi11ク’、〈Kmaxノ’。，．

et@sO｛謚�F髭：1＞傷岬・・凡．灘1）．

　　　　　　　　　　　濁，Y3，1

．Efs．lors　on　peut　d（5teyminer　deux　nombyes　P，　a　teis　qu’on　ai’t

　　　　　　　　　　紹ク’了7i＝瑠ク’茎7義＝鵡ク’97乙．

6r　toutes　les　d6terminations　de　la　£onction　coi’respondante　cle　Jt；，），　son’t

d6finies　at　r6giili6res　et　1’iiit6rieur　d6

　　　　　　　　　　ml　n　．2iev　×〈　l　Jv　I　x〈naax　7N？v，　iini｛vv　×〈　bt　l　x〈ma＞c　rv　；

et　par　suite　cette　fonctioiiL　atteint　son　maximuni　de　valeur　aljsolue　sur

les　fronti6res，　c’est－a’一clire

　　　　　　　　　　ノ整列T《；入，ぞ蝦T，：＝ノ｛）封瑠7乙コノ躍ブ’11T，・

On　en　d6duk　un　r6siiltat　de　la　forine

　　　　　　　　　　　亙09T．Xγ1
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　、λ～｝盃1

　　　　　　　　　　　蹴撫∴o’t．慧葦1、図

ce　qui　prouve　quo董a．　foRctioR　lo97てノ～，ノ’）cst　convexe，　donc　contin鷲e，

par　rεゆporし～も．λY，　y．

　　　　Supposons　e．nsuite　que　．A’．　et　’r　varient　de　tellQs　fac．ons　que　7’＝＝7．’．／iL’，

c，est・一　5．　一一　d｛．re　que　2Y＝｝！÷たノ，　o嚢　11／est　un　paramさtrc　dans　王’intcrvalle

（．一・・，∞）．Si　n・us　remarqu・ns　que　N（！？，ん！｛））est　le　r・・ng　du　teme

n〕axillllllll　dans　la．，follCt量on　on盤さre．刃（／～，／・rノ？）　d’une　varial）ユe　ノ～，　i！es亡

bien　connu　que　Ar（1｛’，　／i／，N’）　est　une　’fonction　croissantc，　te．nck・tnt　vers

I’infini　avec　1〈’，　crt　possv’dant　d．es　points　disconLLinus　de　premittire　esp；．5ce，



Sttr　la　Classe　．Ov　itasi－analyti．gtte　de　Jt’onctions　cle　Dettx　Variables　（1）　2・　7・3

dont　le　nolnbre　est　翁ni　dans　1’ii．．1terva1．1e　fini．　On　a　donc

　　　　　　　　　　〆工097て．・R，たノ～）＝t7N？r（ノ？，たノ？）〆2巳，

11en　rさsulte　que，　si　i’oll　supPose　pour　s｛．mPlifierノ（o，　o）篇1，0n　a

（…）．1・97てR乍∫趣婦ξ）5－

qui　est　valab！c　pQurvu　queノ～soit　positif．　Cette　relatioi31）etit　s，（～cr詮e

SOULS　la　forme

（…）1・9恥）一∫：梱・・）穿，

（lui　eSt　valab！e　quels　que　so圭ent　ノ～　et　ク’　（1陰on　11（～9at童fs）．

　　　　Oii　voit　donc　que　Io97てノ～，フ・）e3t　uBe　fonct｛on　conti1翠王e，　clroissante

et　tendant　vers　1’｛nfini　avec　ノ？，ク’．

　　　　　§2．Fonctions　de　deux　variables，　ind6finiment　d6r五vable3

　　　　3．Nous　aUOns　u℃i1｛ser　dans　la　suit（）une　pr（）positiOll　suivante　de

M．．Boreli．：To～！X6　foノ！r巳！ル12　dersど～le2！x　71rlノ’t’ablt／rs．x’，．／lt，礎γ〃2∠des　de・V’zセ’e？．ls

／5aノ’／i’c／lt．rs　de．／0～！∫～2雪0ノ’∠ノノ’8s　SO～〆5噂～～ノ5‘601Z読ノ！り725’一1＜；X〈十1，一1《JY

《；十IP（7～〃～lk’c〃〃二965・0～！S　Za，fo7’〃（」

（…）蜘）熟濤｛（・”1・’・・，，　7，．ノ峨・c・・謝¢紳π・41i）．rt／一iit

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋（・・1二．，、　．」・？t＋／）），1，nC・Sπノ・、．｝’＋6～篇sh竃πノ初C・Sπ〃κ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋ω毎ゾ＋β篇。・・…」’＋c篇sh・π・小inπ・ノ・x｝・

／cs　CO〃S！a〃∠（」S〆ゴ“1．，”，　Z：？，，、t，”，　C，，」t，7、．，ヨニ、，”，　B，1．，、1．，　C，1，，，1・，認魏，η，汐，：，f，，，．，　C霊，、t’〃ピ〃zl

leゾZt．］Sグ～〃♂’0〃　‘Z！Z，カ0〃ノ’！0～！！乙rん雪τ儲”～〃響t～le　26　tr／♂～を三グ，

（3．2）子下ぐ丞遍L一β訓く2恥．，＿，1・c：1，　，，　1〈」張，
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　〃〆，7！ワ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ノノ2．1♪71．　V　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ノノIJ，ノZツ

～～137101〃bノ’6S．入3♪it？ガ6ごノ6垂う61㍑4～ηパφa・s　dt．！ブ〃’12S’t／eアム

　　　　01簾　sai．t，　d’aiileurs，　que　toutes　Ies　d6t“iv5es　partieiles，　de　tous　les

・・幡，d…tt・£・ncti・pプ（x，　．31）…td・m・6・・p・・1es　s6・i・・d・ub1・・

obtenues　par　les　d至縦re琵tiatiells　successives　terme－2し一termc　de　cette　s6rie；

et　que　10s　s6ries’doul）le＄，　a｛nsi　obtenues，　convergent　uniforln6mellt　dans

．（＝画商tl＞

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　§3．Int6grale　de　Poiss◎n

　　　　4．Soit〆（x，のune｛onction　int6grable　au　sens　de聾1。：r．Qbesglue　dans

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　び　　　1．　E，Borel：Sur！es　fono亡iolls　de　deux　varlal）les　r6elles　（Annales　de　1，Ecole　Normale

SuP．，1王r，　t．13，（r896），PP．79つ斗）；］暖．　Borel：Le亨。！ls　sur　Ies　fO！ユctions　de　variables　r6elles

（正905），pP．66－74．



274　　　　　　　3読聡6！〈odt　llta

…　6（謝・・t・・…《照・《・〈・・．・《〃《・・，・《φ《㌶・P・s・・s

　　　　　　　　　　蜘・・，φ）≒忌∫：儒∫1ン（・・β）鍛〔｛1一希＿，一1｝

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・｛1一。1　rl｝｝・・！・i・・

　　　　En　1℃marquant，　d’une　pa耽

　　　　　　　　　　Sl｛論。一。）一1ト1一、、．）。諾駅・

o厳　1a　quantit6　1－2ノでcos（α一θ）十ノ～：repr6sente　le　carr6　cie　la　d｛stance

entre　les　poi．nts（，ict　etノ～〆。，　on　voit　que　1，expressi（）nノてノ～，〆；0，φ）peut

合tre・nise　s・Us　1ξ．・f・rme，　qu量s’‘．・1）やelleノン～鞠三世・／）（？～llw7イ

募（4．1）　　〆（ノ～，ク’；θ，φ）≒・∫：促∫：ワ（・，β）、．一、蒜農，）＋沢・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　×1一，。蒜≒）＋〆岬

　　　　Or　Ol・a，　d’autrc　part

　　　　　　　　　　沢｛訪＿）｝一州㌍・・一e・トシ・…〃（・一・）・

qui　cst，　poull　Q＜；ノ〈）くI　fi．xe，　ll　1）i．form（～m（｝nt　convergente　par　rεLpPort　～し

α；d，o．春　1．’Oll　tire

　　　　　　　　　　Sl［｛誹，。一。、一1｝｛＃一，，，”、ll一、，一1｝1（譲聚D

　　　　　　　　　一｛1ナ勲C・・〃（・一の｝e．＋薫一・（β一φ）｝

　　　　　　　　　　　　　　　　　　ゆ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ね

　　　　　　　　＝1＋1ΣR〃・C・S〃～（・一〇）＋！Σ〆・C・…（i9・一・95）

　　　　　　　　　　4　　2m－1　　　　　　　2・・．“i
　　　　　　　　　　　　　　　　　＋当勲〃アicOS’，“（。一θ）。。，“（，9一φ）．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　7昂隅1？t　＝・1

　　、En　Posant
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の　　　　　　　　　　　　　　　　
　　　　　　　　　ル，夕）～aon＋1Σ（a．。　e・・〃・X＋b，。o　s｛曳綱

　　　　　　　　　　　　　　　　　　．4　　27’tW一’一1

（4．．2）　．　＋．1：§（。。、、C。、・り・＋ee、画切

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　£∵

　　　　　　　　　　　　　　　　　＋ΣΣ＠、，、C・・〃・．・・f・C・S・・、1・十∂，，。、　sin鱗・…り’

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　7銘寵i　71．隅1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋c，，tT、　c・s〃・．x’・sil｝クそγ．＋嬬“、　si1・膿sinク切，

on　pcut　donc　6crii’e　1’illt6grale　de　Po｛sson　sOtts玉a　for1γ1e

．蜘・θ・φ）一三∫：駕∫：恢・，β）｛÷÷艶…〃（・一の｝
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　　　　　　　　　　　　　　　　　・｛i＋可罰C・・〃（β一φ）｝・…di・

　　　　　　　　　　　　　　　一、≒・∫：瓠∫：ワ（・・β）岬

　　　　　　　　　　　　　　　　　・計測∫：ec∫：阪・・β）・…・Z（・一θ）岬

　　　　　　　　　　　　　　　　ノ

（…）　・、鶉戸∫：駕∫：τπ・・β）・・…（β一φ）岬

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の　　　　ゆ
　　　　　　　　　　　　　　　　＋1．ΣΣR〃ソ・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ガ　？’tml？己織

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　づ：rc’S：阪・，β）・・・…（・一・）…1・（βrφ）岬

　　　　　　　　　　　　　　一⊥＋1勲・’・＠，、。C。S　’，。uy　t　bn、。　Sh，ク“。：）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　斗　　　2”z磯

　　　　　　　　　　　　　　　　＋1鐙・〃（，z“。　c。。，、1，“・、、、　si遡・）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　∴1

　　　　　　　　　　　　　　　　＋ΣΣ沢”あ〆’（t？・mv，　C・S〃・x　c・Sノη・＋∂，，。、　sin〃！．・’C・S．7・」・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　，’榔b，珊1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋・・，、、，、・CO・S〃！κsinノ！／y＋d，，、，、　S｛n〃x　s｛1・．クるL・）．

　　　　Collsid6rons　d’abord，磁1　posallt　Tl＝ノ・〆♪，1es　s6ries　ellt沁res：

　　　　　　　　　　　1。。GtS（。，，．，一、・。、L、，．），，・t　（。、一。，1，，，．．一．），

　　　　　　　　　　　つ　　　　　　　，～va．1

　　　　　　　　　　　　　　　　　ゆ
　　　　　　　　　　　1∂。謎Σ（1）．，，一i’d，．，，）z？’t　（7iz　ii，　2，　3，　一・・）；

　　　　　　　　　　　つ　　　　　　？」翫1

C（）13111」1（）

　　　　　　　　　董．i1Tla，，tn＝＝＝1｛m　c7、Ml＝o　　　　（〃～＝o，1，2，．．．），

　　　　　　　　　？畠”＞co　　　　　　　　　　　　　？i．一＞co

　　　　　　　　　li．mごう7，tlL＝limピノItlL＝○　　　　（〃z＝1，2，3，＿．），

　　　　　　　　　7r命OQ　　　　　，1→Q◎

Ie　rayon　de　convergence　de　chaque　s6rie　est　au　1〕loills　6ga1～しun．　Elles

repr6solltellt　donc　dεms　lc　cercle　1τノi〈1　〔ics　follctiolls　holoniorphes

A，n（7’）e亡B，，，（τ’），ety・na

　　　　　　　　　m｛躍。、（τ．1）｝・・L。，，t。＋鍛｛重（。＿一、診＿）r71e／’i？tth｝

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　つ　　　　　　　　　　，’．皿1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　－1帰愛〆’（（7mlt　C。、，ゆ．＋。＿si。，、φ）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　つ　　　　　　　，t＝＝1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　＝4・　　　　　　（〃＝・，1……）・

　　　　　　　　　ERN｛B．i（，，）｝一lb．，　＋　g．r・i（b，，，，，　c。，，、φ楓。、si。，・φ）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　つ　　　　　　？1．臨1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　＝＝：23㌧ガ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（ノ〃＝＝．1，2，3，．．．）．



276　　　．　　　　3珈竃6κ∂dama

　　　　Consk16ro重．〕s　ellsuite，　ell　posant　zt　＝＝　！〈）eie，　1a　s6r三e　cntiさrc

（4．斗）　玉．4、＋受（4r沼，，t），t？）t’、

　　　　　　　　　　　　つ　　　　　　7’直糊1

comllle
　　　　　　　　　　三in1！f，，、＝1．i．n｝一B〃t＝o，

　　　　　　　　　　7’‘ナeve　　　　　　　　　　　　　，it，うca

le　rεしyon　de　convergence　de　cette　s6r呈e　cst．　aussi　au　1110il／s　69a12t　ttn．

Elle　r・P・6・b聯d・n・d…ユ・ce・c1・1〃1く・un・f・1・cti・n”’　h・1・m・・Ph・

de？t．　Si　le　rayQn　de　cQnvergence　dQ　la　s6r呈e（g・・4）bst　suP6rieRr　2L　un，
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　コ
。’eS結r～・嚇cii「e・i！翻翅第・＋．硝㌃〈・，・1・・r　1・・S6・i・

　　　　　　　　　　　1．’1，，　＋　9’（x（17，t　cos　アノ～θ　十βノ，e　si：｝　〃～0）イ（1，、、o，φ）

　　　　　　　　　　　　つ　　　　　　　7，め隅o

converge　uMi．form6ment　玉）ar　paPPort　eL　chacune　des　variables　θ，φ，　ot

］，On　a，　ell　d6signant　parノチ、（・？1，　7．1）　1a　fonction　holomorphe　dans　les　ccrcles

i？i【＜1，　17’1〈1，　　　　　　　　。　、

　　　　　　　　　　沢｛F（ノ～6・晩．ク・6勲）｝

　　　　　　　　　　　　　　　≒・∫：ec∫i’；　sl　｛F（e］ict，　tr’S｛）｝≒一、／、，，1詣）＋、et

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ゆ
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　×　　1イ　　t／・dP．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・一2ノ℃OS（β一φ）÷〆

　　　　S…lcn　particulier，ノ｝“（．～！，τ・）＝＝1，011　a

　　　　　　　　　　　I一、≒・∫：帆∫r・1認論）＋、、、・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ね
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　×1一、。。諦三φ）÷〆岬・

　　　　5．Si　9～（．～！，のest　une　follct｛on　hQlomorphe　da！ユs　les　cercles　ferrn6s

lπkI，回《1，・t・1・e・’y　aれhulant　p・・，・1・rs　chit　que　d6tc・m量nati・n　de

la　fonction　lcsrtt’（？ic，　7．，）est　une　follcti．oll　holomorphc　dans　ces　cercles，

et　r（）1ユ　a

　　　　　　　　　　l・gi8伏♂o，ク’eai’）　1

　　　　　　　　　　　　　　　一、￥，・S：儒∫：四王・gl・〈・r”a…’β）II一躍農の＋、，）2

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ロつ
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・．、一、。。諦≒）＋〆綿

En　posant，　ell　partic賛her，ノ〈）＝＝ク・＝o，　oll　a

（・・）．1・gi・（…）r≒・∫：1∫rl・gl・（〃）1岬・

　　　　Si，　a疑。6ntraire，　bo〈7t，のest　une£ollCt圭oll　holom6rphe　da，　ns　les　cercles

ferm6s　l　u］＜；1，1乞’1《1，¢t　s，annulant　dans　ces　cercles　ouve式s，　sans　toute一
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fois　s’ann血1er　aux　orig量n．es，　alors　oll　peut：，　en　d5sigllalユt　par　ξ【，ξ，・，　．．．，　辱

ξ。・rti，η・・…，　T・，・1…6…d・1・f・1・Cti・・8（・・，・・）P・…pP・・t細・v・・i－

ables　2t，τノ，　et　par〃足，／lt，＿．，／ll），為，！（’L’，．．．，！（la董eurs　degr6s　respectifs，

OP6rer　sur　la　f・nctiOn

　　　　　　　　　　舌r〈〃，71）（2t一ξ1）一ん1（～4一ξ，）一1・　L・　．，．．．．（～‘一ξ7，）一”・・

　　　　　　　　　　　　　　　×（τノー　7fl）一k！（τノーη2）一一kL，＿（7ノーηワ）一砺，

qui　ne　s，annRlio　Pas　daRs　les　ce「cles　ferm6s，　comme　nous　venon．s　d，op6rer

Sur至a　f・nct量・1U（～！，τ’）；et　par　suite，・n　a

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ア　　　　　　　　　　　　　　　ワ
　　　　　　　　　　10g18〈○，o）トΣ〃。、1091ξ，，，トΣ為、109【払、1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　7il．［tt　1　　　　　　　　　　　　　　　　　　　7～己ua　1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　「鼻∫：Pt∫：ec｛1・醐燕・’β）ト自励・g　1〆∵翻

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ウ
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一Σ為、logレ一一η、、．1｝〆α娼θ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　，樺1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　一÷∫『∫罰1・g18（・・ツ，e）1幽胴・

（1，（）｛1　1，（）n　 tire

　　（5・2）　　　　IO9｝4（O・0）1＜　 4…；，，∫：霊∫：CtlO9’18（ご・循t・’：『）1ぬ照

　　　　　　　　つ
parce　qu　on　a
　　　　　　　　　　loglξ，，、　i〈o　（〃z．・me　I，2，．．．，／う　et　I．09！η，、1く○　（クz二＝1，2，．．．，グ）．

　　　　DaRs　le　cas　o血　110us　nou＄　plagons，　oll　a　supPos6　illlpi．i．citemellt　que

Iaf・Dcti・nぎ（・4の1・e　s’anD疑Iepas　surlcs　cerc玉es　lul＝・，回＝・cux

mδmes．　Dans｝e　cas　coRtraire，　olユpourrait　d’abord　al）pli．qiicr　1’in6gal．it6

pr6c6dellte（5．2）～し1a　fopCtioll　8（／～eiict，ノ’♂呂），　of1ノヒ（o〈ノ〈？＜1）etグ（○くフ’〈1）

sollt　tous董es　deux　su柘sam1Tlent　voish｝s　de　ull　pOlil’que　cettc　fonc－

tion　nc　s’ammlc　p・ur　aucune　va／Our　de　a，　iE？；et　1’on　passora　ellsuite

2i　la　liniito　ell　faisant　t6nclre　ノ～　ノ・、xel’s　ull．
　　　　　　　　　，　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　，

　　　　Oll　voit　Etillsi，10rsque　lεレfonctioll　8〈～〆，τノ）　est　holomorphc　dans　Ies

ce．．rclcs　1？・e　l　N〈i，　17，s　l〈×i，　qu’on　一t

　　（5・3）　　　10glξ（o・o）1《4≒，t∫1－1ec∫：、og18（‘・托〆リゼぬ蘇芳

　　　　Oii　peut　de　mC－mc　clfiii’mer　que

（5・4）　1・蜘（・，・）K4≒，∫：儒∫：”1・9！8（沢ゐ〆3）1〆岬

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（麟亀），（自を餐D・帳餐：）・

　　　　　　　　　　　　　　　　　g4．　Une　proposition　auxiliaire

　　　　6．　Consic16rons　une　fonction　f（．x，」．，）　des　cleLzx　varlables　complexes

ヂ



t78 Si；ka，go“　Kodama

　　　　　　　　　　　．v＝uVl十！廊2瓢ノ1’es．i’e，　タコノ1十1）触＝ノ・e’sφ．

Nous　supPosons　que　cette　fonction　est　holomorphe　et　bQrn6e　．a　droite

de　chaζluo　axe　imaginairc　des　x，二y－plans，　et　qkl’oIle　n，cst　pas　lclentique－

ment　nulle　dans　ces　demi－Plans．

　　　　　Soit　Cx　un　cercle　si．tu6　dans　lc　dem三一plan　de　vxn，　de　rayonρtanger｝t

a1’axe　imagi．naire　ti　1，0rigi　11e，　et　soit　ら　un　cercle　s…tu6　dans　lc（玉elni－

plan　cle　J・，　de　rayonσtangent　iし1，axe　imaginaire　2L　1，0rig量ne．　011　prend

蘇n　poまnt／）sur　1，axe　r6e1，　dεms　le　cercle　Cx，　dlaffixe　positive　a（α〈ρ）；

et　un　point（2　sul’1’ax⑱r（≦e1，　dalls王e　cercle．ら，　d，a伍xe　pos｛tive　b（∂＜σ）．

Soit　P／1c　po｛nt　conjugu6　de！？，　il　sera　d’athke　n69ative．一♂a・r　et　sit縫6

hors．（丑u　cerclc　Cx．　　Soit　ρ’1e　poillt　conjugu6．de　〈2，　i三sera　d’affixc

n6gative一〃et　situ6　hors　du　cercle　ら．　PFar　cons6quent，1e　cercle

C．est至e歪iee　du　poillt　2］．∫d，aMxe　x．　dont　le　yapPol’t　dos　distances　et

l）． ?ｔ　iiノ）ノest　u11（）collstc■ll．te　a：〆，　ct　le　cercle（：］y　est　le　li．eu　dti　poiRt

xV　d’af丑xe／clont　lc　rapport　de＄　distances　a　l2　et～し《2’est　une　coll．一

stante∂：〃．　Si　1’on．d6signe　donc　parα1’allgle　des　vecteurs　、勘∫et

．1）’21■，et　parβ　celui　dcs　vecteurs（2Aτet（2’八V（chacun　compt（き　posF，tif

dans　le　sens　d｛．rect），　on　a，　sur　lcs　cerc1（｝s　ら，ら，

　　　　　　　　　　　　X’一tr＝αeict　　．γ一∂　。　b〆；至．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ナ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ナ
　　　　　　　　　　　窪十ご〆　　　　ζ〆　　　　　　　　ヤー予∂’　　　〃

d’o直　1’on　tire　facilem（）nt

　　　　　　　　　　　　　伽　一　轟　＝1？～α，　　め’一　め’　瓢鋤9．

　　　　　　　・　　　∬一σ　　　κ十指　　　　　　　　　．γ一∂　　　ア十〃

　　　　　Consi（卑6rons　111ailltellant．1’int（59rale　doub董¢　eξ罫〔）ctu6e　sur　（＝㌔，　（r，＝

“（・・1）（。議∫ら1・g〆（η）（洗≒焦，）

　　　　　　　　　　　　　　　・（め・　　dγyAb　　　＿1ノ縛一bノ．）〒義∫♂・9蜘）c・1・dil・

　　　　Siノて．v，の　11，a　pas　de　z6ro　（玉El）11s　1（ts　cercles　ら，ら，　la　foBCti．on

lo9ノ「（x，．1・）est　holomorphe；d’oh　1，0n　voit，　en　remarq慧ant］cs　situat呈ons

des　pOillts一／：11）ノ，（2，（？’，　que　1’int6grale　double（6，1）est　6galeミし1■9’ノてa．，　b），

en　vertu　du　th60rbme　classique　de　Cauchy．　On　a　donc，　pouli　la　paぼt｛．e

’r6elle　dc　（6．1），

（…）．．1・rl綱㌧妻・∫らレgl〆（η）．レ岬，

qui　est斌ne　ft，　utra　fomme　de　1’int6graユe　de　Poisson．

　　　　Dans五e　cas　Q血ノてx，コノ）s’ann瓢。　daDs　les　i1｝t6r五〇urs　des　cercles　Cx，

（㍉，on　d6signe　parξL，ξz’，．．．，ξア，η1，η2，，9．，η91es　z6τos　deノ（x，ア），　par

〃芝，〃2，＿，lll，，為，ル2，．，．，たワ1cur＄．dcgr6s　respectifs，　et　par」乙王ω，2L2（x），

＿，ゐlf），ム（の，ム（y），＿，．LS，”）1・・1・ccts　c・・rO＄P・ndants．”　IL’ull　cl’eux，

t

1
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par　exemple，　LSf）　se　compose　d’tine　c6upure　joi．trnant　1’or；gine　au　p6int

g“D，　et　d’un　cercle　infini．ment　petit　autour　cle　ce　point；　et　le　contottr

du　lacet　clans　le　se．ns　di．rect　se　constitue　par　le　parcours　de　la　cokipure

sur　le　borcl　droit　cle　1’orig’ine　ati　point　8．，　par　le　touv　clu　cercle　dans

le　sens　di．rect　et　par　le　retour　2’U’oris，ine　sur　1’autre　borcl　dc　ILa　coupm’e．

Si　1’on　pose

　　　　　　　　　　〆（x，．ア）＝篇（二じ一ξ，，毒）…（．s．1　一　’rht．）蟻，翻儂：1：：：：：汐），

on　a　6videniment　f，．，．（〈｝．，　rl？，）＝1＝o，　et　1’on　peut　｛5cirire

　　　　　　　　　　偏r、訪・．∫虜、レ・g蜘）　　t一

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・（dx　dxx－a　x十at）（ア雲∂「島）

　　　　　　　　　　　　　　　「，議～f，∫。押・・岡紬臨）

　　　　　　　　　　　　　　　　　＋1・gん髭切｝（dx　dxX－a　　X十　a・ノ）（誰∂一課1，＞

Pour　abr（～9・er，　llous　d6signerons　cette　rolatiQ1ユ　Par（」乙t，、，，、）＝ノ；辞～t　十ノ．S’f～1

qul　est　posltlve　PUIsquc

ce－rcle　Cx．

adonc
　　　　　　　　　　（為、，，t，）〉・（努：1：：：：：：：づ），

　　　　　　　　りet　par　SU三te

　　　　　　　　　　㎏卿）k、1・∫ら∫♂・・1六列岬

　　　　01蓬　volt　a｛nsi　qu，～しIa　seule　condition　que〆（x，夕）　soit　ho！omorphG

dan＄1es　cercles　（］x，ら，　on　a

十．ノ；5：；？7t．　11．　est　d’乙しbord　a｛s6　dc　voir　quc。ノ蔭三？，、＝o．　（）ll　voit　ensuitc　que

　　　　　　　　　　　、≒、レ・9岡（dx　（／xtx“一a　x十a．t）

　　　　　　　　　　　　　　一まか（∫⑤＋／！．・πり（轟一κ肇7）

　　　　　　　　　　　　　　一・・9（．1：部・翁　　　　’

et　si　1’on　clci．sif，．）’irLe　par　p．　et　，o’．　les　distances　clu　point　41．　a“x　poii．｝ts

ノつ　c亡　Z）’，　alOrs　la，　pa．rtie　r6cl．le　de　cctte　i1ユt6gralc　s，（～ctit　comlllc

　　　　　　　　　　iog’（一tal”．　：一fi’L’），

　　　　　　　　　　itive　pu・isque　．g2tL1tL””・　：　一a’　＞i　au　point　g，，，　Eri　1’interieur　du

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　R，，t　a・

　　　　　　　　　　On　on　d6duit　queノ霧1、＞o，　et　do　mame　queノ；，S！i！♪○．011



280 Si7t’ak““・o”　1〈o（lama

　　（Q．　・3）　iog　l　f（a，　b）　1　x〈　t．，　j．．S　．．igg　l　f（vv，　」？）　1　dadi9・

　　　　Si　Yon　parcourt　les　cercles　C．，　Cy　clans　les　sens　cli．rect．s，　les　ang／es

a・，／3　varient　tous　les　cleux　de　一z　tt　n　clans　les　m6mes　sens，　car　al（z　et

di9　ne　peuvent　pas　s’amauler．　On　peut　donc　prendre　（x，　P　comme
variables　des　int6grations　ditL　ns　（6．3），　et　1’6cai．re

（山）　1・glf（・捌≦轟∫1。∫二2・gl∫（x，・P，）匝嗣

1’int6gration　se　’faisL”nt　sur　les　cercles　C．，　C，．　．

　　　　7．　En　supposant　f（Jv，」，）　1i　olomorphe　et　born6e　Et　droite　de　chaqtie

axe　imaginaire　des　x，　y－plans，　nous　allons　effectuer　sur　1’integrcale　double

（6．4）　un　pas＄age　ti　la　limite　qui　refnplacera　les　cercle＄　C．，　Cy　par　les

axes　’ 奄高≠№奄獅≠奄窒?ｓ．　Dans　ce　cas，　il　existe　un　nombre　positif　A　tel　que

1，0n　ait，　dans　ces　（iemi－P1．ans，10g　I〆（x，コノ）1くA，　et　alors　on　a，　quelque

petits　que　soient　i，　e　positifs，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　”．O　n－　N　1’trr　lim　ii　一一e　　　　　　　　　　1・9【〆剛く、k．・｛∫＝二∫．1＋∫二r＋∫1∫ri

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋∫1∫1｝1・gi〆（η）1　d・d13　＋　B，

o血　Best鷺11e　quantit6　positive　tendant　vers　z6ro　avecδ，ε．　　　σ

　　　　Si　1’on　fait　cro↑tre　ind6fininicnt　les　rayo正lsρ，σdes．　cercles　Cx，（］y，

en’ haissant　fixes　les　points　2『（2，　doncごγ，∂i．nvariab／es，　alors〆tend　vcrs

a，et　〃　vers　∂．　　（）r　ra119’1e．α　es．t．Plus　petit　e1｝　va1eur　absolue　que己o

sur　le　cerc16　（］x　sauf　sklr　un　arc　（フx　cle　lo．　ngucttr　born6e　ayεしnt　ユ，ori一一

gi．ne　pour　mili．ell；　ct～し1a　limite，　po　iu　1－io一一E》◎o，　cet　arc　（L”「x　dev｛．ellt　ull

segment　de　l’axe　imεtginaire　du　v’一・Plan　de　centrc　l’or／lgine　ct　do　lon－

gu（ミur　2／x．　On　peut　aussi　proc6der　pour　le　cercle　Cy，　en　illtrodu1sant

un　segmellt　de　raxe　imclginaire　du　P，t－plan　de　longu6ur　2ら．　La　formu］e

pr6c6dente　subsiste　2L　Iεし1imite，1，int6gration　double　se　faisεmt　sllt’1es

axes　imag｛naires．　：Faisons　tendτeδ，εvers　z6ro，　alors／x，／y　tor｝dent

vers　OO。　Oll　a　clonc

（・・1）1・g脚）1一くS、k，・S＝。∫コ卿（切1岬

！’knt6gi’．itioii　sc　faisant　s貸r　les　axes　imag董nai．res．

　　　　Si　1’on　prend　les　nnociules　des　x＝＝ノぞ♂o，7　一一＝　7Tiφ　comme　vεしriablcs　d’iRt6－

grat｛on，　on　a，　x　etアparcourant　les　axes　ilnaginai．res，

　　　　　　　　　　d・＝一。畢R、眠di3　＝＝一．ゲ篶，〃；

d’o鳶1’on　tire　facilcment

（…）・・gl綱K雲∫1∫1剛轟諄〆，
　　　　　　　　　　　ザ　　　ロ　　　　　　　　れ　　マ　　　　　　　　　　　　　　お　　コ　　　　　　　　　　ぽ　　　コ　　　　　　　　　　　　　　　　ぽ　　ロ　　　　　　　れ　　ロ　　　　　　　　　　　　　　　　ロ　　　　　　　　　　　　　れ　　ロ

。農〆＝〆〈　　　　　る　　　　　ぜRc；），ク・e　2）∫（ノ～ガ♂，ア6－T↓）／（入ゼ丁轟，ノ’e一…うノ（R6口丁‘，7・e一“T，　’）．

　　　　　　　　　　　　　　　9

，ts
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　　　　　On　voit　．ainsi　qu’i・L　lcft　cc　ndition　qtto　．7“（Jt’，．v）　soit　enti．6rc　et　bQ：’n｛5e

iL　droite　de　chaque　axe　imaginaire　des　lt一，　．i，一plans，　et　non　iclentiqueinent

nulle，　la　valeur　de　log　l〆（a，の1，（T・et∂　6tant　deux　no！nbres　positifs

cluelconques，　est　born6e　stip6rieurcment．

　　　　8．SupPOsOIIs　que　la　fonct｛onノ（x，ユ・）satisfa．isc■　llt　aux　conclitions

pr6cc｛・dentes，　tend　vers　zL’ro　qtnL　nd　x　ou　y　＄’610igne　ind6finiment　sur

1’cixe　imcregiiiaii’e．　Oii　peut　aloi’s　．issig‘iie．r　uiie　coi／ist，ii．3．te　positlve　x（1　et・uiie

follctiQll　positivc∫■（ノぞ，ノ’），　noll　d6croi．ssante　et　tendant　vcrs　1’illfilli　avec

dhacune　cles　variables　A’．，　r，　telles　cr－ue　1’on　ait，　siir　les　axes　lmaginaires

　　　　　　　　　　　　　　レ（X，のk〆｝1「（’“・　t），

cS ?ｓｔ－EL－dire

　　　　　　　　　　ユQgl〆（x，の1＜A←1「（．／・’，・7・）．

　　　　Si　1’on　applique　la　formule　（7．2）　t’t　la　fonction　c’一”f（x，　y），　on　voit

qtte

　　　　　　　　　　　∫1∫1塒）器ゲ宰〆《細・g脚）1｝，

otS堰@／e　est　iine　constante　fini．e．　ll　en　r6sulte　que　1’int6grale　clouble　du

premier　tnembre　C｛oit　6tre　converg“ente．　Or　cette　int6grale　Clouble　con－

verge　ou　di．verge　en　mc“．・．lin’2e　temps　que

（・・1）鷹恥）肇宴・

oLS煤@1〈’o　et　r（｝　sont　cles　constantes　posltiNres　finies．

　　　　On　a　donc　la　proposition　suivante　：

　　　　5マ・i／．〆（x，の7〃zeノ汐クz読伽〃ztibre　ct　b・〃漉da・ns／csごk’mzrPlaク2∫

tles　x，］・3加ぬdi　droz・Za爾齪∬zン〃解レ耀レ’es，　e／s・Zl，露麹3，！（x，の

2171e’ m擁読汐ア〃67z勲・雇τ’6プ銘ダノ’o（7～tanc／　x，フ・lc・7zdent　z’c’ノ’s／’z．：iるfflll’SZtr　ccs

a・xcs　dc　mant’bre　aSd　z，e’nvaer　la　condi’llori　s2ii’7・，a・n／e　：

　　　　　　　　　　　1〆（x，の1く♂∫鵬’「），

・ip辺est　7t7・e　C・7zsla〃le　P・、贈官‘・〃’（ノ～，ク’）？〃・e／bnc／！伽郷！翫・6，7Z・7・

露6ノ・0癖αクi／eel　le’nda〃X　C・，・eノ’∫爾ヴカμ瀦7螂。／iac24〃e　des　Z・a・1・～滋砒∫2？，ク・．

Z）ans　ce　cas，27’1711d．oアa／e　t／o～∠〃と～（8．王）　ノze　2う62躍6笏’6　tll’z・e”ノ響ヒソzん1あ　〃∂oル23

aZtb　l・vノリ〃読珈！（x，）・）7・・6i　s・〃i’dc？ノ吻～躍〃6曜削減．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　sR　5．　Problerne　de　M．　Watson

　　　　9．▲．．～▼oZ／　7’ビ5ソ5C‘ゾZ勧6Wノピフノ！　C．，ら　み雪　C（1ヲ・6みw　lA一一Il二・1，一．ツーIl＝三

dr〃ls／ぴπ，．γラあ灘；t7～〃〃8、9ωノ〃痴り〃sノ癬勘〃〃ゆ。∫♂ノ・tt・　／a　s～〃7c　do～tbZe

｛・婦艘：1：：：：：：レ・〃・・舳厩卿・吻漁・げ（嚇

／・o／o〃zo・’P／lP　a〃κ・泌今7≧w’3　de¢，ら，7・〆ノ・麗6！・’s！ンz6黙思〆∫ヒ
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（・・1）、．．1〆励〈砥・1距階（圖ミ糊：｝：：：：：：）・

ク・‘な・〃6ク・〃ノ（初・）・・kt山面・！6〃〃2∠…～～～Ze．

　　　　　C’est　le　Prob／bme　de　」・／．　T’Tialson．　Cn　peut　r6ponclre，　avec　｝，il．

Ccarleman，　£t　ce　probleme　de　la　manie’re　suivante　：

　　　　　伽妙酬謂蔭繋ll（lx1　＝＝　！elyl　＝T）卿7（／“’…）・0’es／　2〃ie　fe・κ／加

商伽診卿〃・！・・幽les乞・ぬ〃’S　jo・S伽es　de　de～拶Z’a〃協63，R，ク’（e／／e

卿副ク’64卿針・。）；σの・回碗ρ・z融伽ク廊・・α融6’鍬血痂ゆ・・〃∂
クZt6’la／eo／z6々汐1z〆（X，」．ノ）5・σ細吻～：∫αノlt　a・～tX　zカ♂8π～露諏（9．1）esl　z2Zo／ili’azte－

77ienl　nzi／／e，　esl　（72ie　／’ibz／e’．ay’aZc　do？“b／e

（…）∫1∫1…恥）虚夢

30露　♂βψ〃・8げ7が6．

　　　　　Nous　allons　demo’ntrer　ce　th60r＞’me　en．　sui．vant　la　m6thode　empToye’e

par　ax，1．　X一，lande1brojt　et　la　fonction　cl’une　vari．able．i’

　　　　　Tout　d’abord，　supposons　que　les　quantite’s　tnff’ltilZIII”；］L，　．　ne　tendent　pas

vcrs　1’圭n且ni　avec〃＋7z；ε・1σrs　il　existe　uDe　suite　pa蜘11c　infinie｛π：fi〃、，・t、｝，

telle　que　．　’
　　　　　　　　　　　”t’i？eb’2Wr／，fntv，　n．〈／1｛〈oo　（V　：’1，　2，　3｝　・．．），

et　par　suite　’　　　　　　　　　　　Tv．，），　，・）〉（wwil／1｝i　）”iV（一si　一’　）itV　（，，．，　，，　，，　3，　．．．），

d’o議　1’on　tire，　pourノヒ，プ＞fl，

　　　　　　　　　　　T（ノせ，7’）→○◎　　avecレ，．　　　　　　　　　　　’　　　　一

et@S，oojl”log’T（A’，7’）es／，〉，’一（1，li”，，　e

　　　　　　　　　　　　　　　＞∫1∫1｛・〃・1嵯＋…1・g∫1燦寡〉・e（・〃・＋…）・

oft　！i　est　un　nombre　positif．　On　voit　doiic　que　1’int6grale　double　（g．2）

diverge；　or　ies　in6gallre’s　（g．i）　deviennent　pour’　m＝：mv，　’nt　＝nv　（v＝＝

1，　2，　3，　一．．），

　　　　　　　　　　．　lf（sc，　．・v）　1　〈　（xtl　1　x　Dmv（fA　Jv　Dnv，

d’・・1’・一c1…e・P・…d水責一水責，・・cl・…c諭

f（．x’，　p，）　est　ide．n’tiqueinent　nulle．　Cn　voi．t　donc，　clans’ce　cas，　que　le

th60r｛／／・iine　est　6vide，nt．

　　i．　S．　．sc’landelbrojt：　SetJie　de　r］ottriet　et　c！asses　quasi－atiaTytiqaes　de　fonctions　（xg3S），　p．

S2　et　sul．

診
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　　　　　On　pcut　ensui£e　suP茎）oser　que

　　　　　　　　　　　lim”物娠，、二…

　　　　　　　　　　　　フニウの

011　voit　alors　queユa　foBction　7’（ノ～，ア）　peutξitre　colls三d（～r60　comme　le

P1。。脚dt＿d・。。。f。n。・i。＿・iさ，e当当穴”み〆‘d。d。。x。。，i。．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・・一…一・鉱，、，，己

blesム～，　r，　et　que　7■（ノせ，フう　cst　par　cons（≦quent　une　£onction　continue

tcndant　vers　1，infilt｛，　en　cl’oissc■llt，　avec　l～，フ’。

　　　　　10．Nous　a，110ns　d’abord　d6montrer　qu6　si王a，　fonction．／〈x，］ノ），　satis－

fεしis■、　nt　EllLlx　in6ga1…t6s（g．1），　n’est　pas　identique．mciit　nu】1c，　alors　1’int6－

grale　d6uble（g．2）converge．

　　　　Dans　lo　cas　o貢110us　llous　plagons，　on　peut乞rouver　imm6diate－

me漁t　des　nolnわresξ～ηt◎1s　que　ron　a圭t〆（ξ，η）≠o，　ct　tols　q疑e，10rsquo

　　　　　　　　　　　lx一ξ［くξ〈1，　　　Lソーη1＜；ηく1，

　　　　のon　aiも

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　1∫（x，y）1〈・．

Or，　oll　sait，　en　vcrtu．dc　la　formule（54），　quo　si　la　follctioll　’tsO〈x，コ！）est

holomorphe　dans　les　cercles　l　x　l《；ノ？t〈1，レ1＜；7・1〈1，ct　si　Ia　valeur　de

8〈o，o）’n，est　pas　nulle，　alors　on　a

　　　　　　　　　　l・・1・（…）鴨∫：a∫：儒1・・1・（晒・‘IW・み・・

d’o藍1，0n　t圭rc，　en　pOscllX　8（x，コノ）＝・〆｛ξ（1十x），71（1十ツ）｝，

　　　　　　　　　　1・g【！（bft，　lj）．1≒，∫：om∫：ecl・gi∫（ξ＋ξ瓦輌・・〆3）師

ct　commc　log　Iノてξ十ξ一入～Le’ict，η十nyrLeep）［く。，　on　peut　6crire，　quels　que　soienヒ

1es　nombres　posit圭fsε1，ε2，δ置，δ2，　plus　P’etits　qucπ，

（・…）16・陥・）1《、≒・｛∫1で＋∫漁、、＋∫lr．，2∫1一δ夏

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋四二、，｝1・glノ（ξ十ξノ～1〆“，η十η7・ieifi）i岬・

　　　　Remarquons．d’unc　part　que　la　fαユction！（x，ン）est　holomorphe

lorsαue

　　　　　　　　　一一ξ十・ξ／～teiCt，　O＜；ノ／）1く1，　0＜；α＜；π．一ε艮，　π十εユ《α＜；2π，　　　　　　　緯η。、〆いく。、〈、，。《β《＿、。。＋、、《β《、篤

ct　par．　cons6quent　que　cette　fonct量on　nc　s’ann鷺1e　qu「ull　nombrc　f…ni　de

fo至s　pour　lcs　valeurs　pr6cis6es　dc　x，ア．　On　vdt　alors　cl　lle　Ia　fonction

lo9回目vxt，，γ）ne　possらde　qu，un　n．ombτe｛in量　de　singularit6s，　toutes　loga－

r量thmiques，　ot　que　les　illt6grales　doiibles　d賢second　membre　de（Io．王）　・

e．xistent　encore　lorsque　ノ？1，ノ’iニ1．　Oh　a　donc

（1・2）1・g臨）疇｛∫1一㍉炉＋∫rも∫二、，＋∫鵜∫1繊
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　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋∫二」二、」1・gl〆（ξ・ξ・t：ct，・ザ）1岬

　　　　Comme　cette　in6galite’　subsiste，　queUes　qzte　solent　les　valeurs　de

e1，　eL，，’　Si，　o“・L，，　on　peut，　en　lettt’　tendLant　vers　z6ro，　6crlre

（i’
潤Er））　loglf（4？，　’r／）1　×〈vl．；i一一，，　Si’ecj）’gtioglf（gi　＋6eict，　v＋’ee’i5）］　（laalf？，

dont　le　second　membre　est　n6gatif，　en　vertu　de　ce　qu’on　a　di£．　Or

on　a　remarqu6　que　f（4，　’e）＝1＝o．　Donc，　1’int6gretle　double　clu　second　mem－

bre　de　（io．r））　converge．

　　　　On　a　cVautre　part，　en　vertu　cles　in6gfilit6s　（g・i），

　　　　　　　　　　1　f（6t　6eict，　‘rl　一1一　TlezzL　）　1　〈　A・X．．　，，（．lt”　k　十　e’ict　D’”’（’a　l　i　十　eii　1　）’”

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　蝋・（・ξ1・Q・1ヴ（・・1…1ヴ

et，　cl’apre’s　ia　de’fin1t；．on　ine’me　de　la　fonction　T（！“’，　7’），　’on　a

　　　　1〆（ξ＋ξ・％ザ）ir｝｝ll巫・（・ξ1…1ヴ（・T・1…1ヴ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　，
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　7し1，諺「漏ll）

d’oft　1’on　tire

’o戟fT
i　　　　　I　　　　　　　　　　　　I2ft．　lcos一一ll’！一一一’　1’　2’elcos43　1．　　　　　　　2　　　　　　　　　．　　2）　？giイ（ξ÷ξ砂）「・

　　　　Or　on　sait　que　1’int6g－rale　doubie　dLi　sccond　membre’　cle　i’in6galit6

（io．3）　converge．　On　en　c｛e’duit　que　1’int6grale　double

團∫i”∫i”’io・T（一憂1毒ド刎論1⇒岬

　　　　　　　　　　　　　　　濡・∫1回蘇ヂ滋ξ）岬

conversre　aussL　［Ei？　posant

　　　　　　　　　　　　　　　　　　I　　　　　　　　　　　　　　　　　　　T
　　　　　　　　　　R二、ξ一，ゲ．プ＝、，。。、β’．

．　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　つ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　つ

1’int6grale　double　clu　seconcl　membre　de　（io．g．）　devi．eht

　　　　　　　　　　・賑1・・T（銑／、ξ葵一＿／、η≒一、懸・

漕
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　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　幽ηヨ

　　　　　　　　　　　　　　　　　・一2A’　c・S（α一θ）＋A）zI－2プC・S（β一φ）＋〆

　　　　　　　　　　　　＝左（瓦γ），

qui　est　une　fonction　harmonique　des　pQil）ts　2ζユく　c’est－ft－diτe　uno

folict｛011　69ale　et　Iεし　Parしie　r6e］le　d’une　fonction　r6gu茎iさre　do　deux

v乙Lriables　2くY．

　　　　En　posaht．xT＝1十tY，．P，＝　i十．｝〆Z　oll　voit（1uc　x　est　2t　1，int6r三eur　du乾

ccrcle　Cx　et　que　p／est～し1’int6rieur　du　cerc｝eら．　Poso1ユs　ensukc

　　　　　　　　　　ノ（κ，の＝二幅フ’）＋鶴（κ・の∴

・　lrlβ（X，のF，（X－1，アー1）＝君（瓦γ），　et・負F，（x，夕）e・t　la　f・ncei・n

harmonig／　e　cQnjugu6e　deお（x，コ・）．　En　1’emaT’quant　alors

　　　　　　　　　　1・g困≒・∫：儒∫71・gi・†・州、一、Rま論）＋だ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ゆ
　　　　　　　　　　　　　　　　　　・、一、。c掃∈φ）÷〆岬・

　　　　　　　　　　・・gレ1≒・∫：偲∫：㌔gll＋ヘー、沢．ま論）＋だ

　　　　Coinme　cette　dcrniere　int6grale　double　converge，　i’int6grale　double

（…）∫f∫ll・g恥）肇雲　　　　　、．

c’onverge　aussl．
　　　　On　　voit　（iollc　que　si　1，int6grale　dou蛋二）王e　（9，2）　diverge，　et　．si．　1es

incsg’alit6s　（g．i）　ont　lieu，　alors　la　fonction　f（x，．v）　est　identiquement

nulle．．　On　voit　aussi　que　1’int6．grale　double　（io．4．）　converge　ou　clivcrge

en　mame　temps　que　1’int6grale　double　（g．2）．

　　　　11．’　Supposons　ensRite　que　1’int6grale　double　（gL2）　converg’e．　IN：／ous

allons　d6montrer　qu’il　existe　tme　fonction　f（stf，．i，）　hol　omorphe　clans　・les

cercles　C．，　C．，　non　identique｝nent　nufie　et’ @v6rifiant　les　in6galit6s　（g．i）．

　　　　Puisque，　par　hypothese，　1’int6．qrale　double　（g．2）　converge，　1’int6grale

double　（io．4）　converge　aussi，　en　vertu　de　ce　qu’on　a　remarqu6　plus

haut，　et　ceci　que恥s　que　s・ient．1cs　vale鵬dcξ，η，　P・s・ns　a1・rsξ＝

71＝　i．　En　prenant　xY’　＝Reie　（1？〈i），　Y　：reW（一r〈i），　la　convergence　de

　　　　　　　　　　∫iet∫：㌔97唾ド、副諏凶r

entraine　celle　de　Yint6graie　double

・一
E≒．

轣u四蒋ド2詞
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　Ir尼　．　　　　三＿〆
　　　　　　　　　　　　　　×

．



　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　d（xt／i9，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　1－2ム～COS（α一の＋ノ〈’z’　　蓋一2ノ・CQS（β一φ）＋〆

｛／li．i’clle　ne　s’anntil．o　pas　c！ELns　les　cercles　C．，　Cy．

S　IXL・lotre　th60i’（tnie　cSnoirtc6　ai．i　n‘’g　est　ainsi．　conipl｛；i’tenient　d．c’nnontr6，

　　　　On　voit　en　plus　que　si　！’int6gralo　doublo　（g．2・　）　conve，rge，　on　peiit

constrxii：’o　la　fonction　f（x，］・，），　r6pondant　2L　la　cluesti．on，　c’cst－2L－dire

holoinorphe　clans　les　cercle．s　C．，　C，，　ne　＄’annulant　pas　dan＄　ces　cei’cles

（）．t　satis’fai，sE・tiit　tLux　iii6sTELIit6s　（g．i）．

　　　　12．　li　est　bien　conn“，　en　posant　x＝＝一一一一L一，　y＝一一一L一，　que　lorsque　x，；y

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　万　　　　　コノ

varient　respectivc1ηe1｝t　dans］es　cet’c］．es　G，ら，1es　v副ab1es　x，　y　vε｝．一

i’i．ent　respectivement　clans　les　clemi一一plans　ER（x）＞L，　ER（y）〉一．　En

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　つ　　　　　　　　　　　　　　　　　つ

6criv’ant　alors

　　　　　　　　　　／7（x，：y）＝〆（uY，ノ），
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　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の
　　　　　　　　　　　　　　　　　　×1＿、。c譲β≒）＋ア編象

　　　　　　　　ノ　　　　　

on　pout　ecrlre

・・g ･鶏1｛｝訓：、・9｛（圃痴＋〆・1）・’

　　　　　　　一　×7t（　　I　　　　　　Ii・＋6‘αドい＋〆β1）｝、一，面癖，）柵

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ゆ
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・’1＿1≠φ）＋。・岬

　　　　Or　onε！，　d’aprさs　la　d6簸nit玉on　in　3”　me　cie　la　follctioll，　T（ノ℃，ノ・），

　　　　　　　　　　7てi論・ド「、≠e’・i’1）〉鵡，。t（1論州ア（．11．≠。・，1メ

d，o亡t　l’Oll　t圭rc

　　　　　　－1・9｛（1　i　一1一　e’S’ct　D””（1　i　＋e’i’｛　1）”7’1（i÷，両）｝《1・gfil？n，　7t・

　　　　C）n　en　d6duit．

　　　　　　　　　　1・gl纏社《1・g嶋（ノ露ww（），　1　，　2，　・。。ll　：O｝　1）　2）　．，．）・

C’ モ唐蝿黹ﾃし一dirc

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ヰ
　　　　　　　　　　1∫（x，コ．ノ）1《妬・國7tt’レレ　（留：9：｛：．；：：：：）・

Ces　rclati・n・1・c　s・1ユt　que（9．⇒；et　1’・n　s乙・；t　d’a｛Heurs，　cl・vertu　de　ltL

malliさrc．　mξime　dont　oll　a　constlrtlit！a　foncti．on’〆．（x，　S’），　c’est一ゑ一dire

I・glf（切1（、毒）・∫：ec∫：、・9アq、≠、哨論・1）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　1一ノ｛！’：　　　　　　　　　　．　　　1一ノtL）

　　　　　　　　　　　　　　　　X

亭
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o．n　peut　d6dui．r．　e　le　thcfora一），nie　sui．vant：

　　　　s～7ア（x，y）e」sl〃〃Cl／b〃6∠加〃卿〃・ノφ加・伽・如伽〃L7S／ans　〉｝iL’（x）

＞　1，澱（：y）〉　｛，〃0／1ルカ，〃1！？／～〃〃IC’11X／iu／／c，　eir！τ・〃イ）伽〃〆ん碧～ン！〆8π〃〆r

　　　つ　　　　　　　　　　　　　　　つ

（12・・）IF（x・y）Kiゴ1嘉1多レ　（努：8：｛：；：：：：）・…　　，

σん｝ノ’．9／’ルが〆．97マx／cご～lo〃∂々（9．2）’co〃‘：1（’　1・｛ξ乙　　入～〆δt＞broグ～lc？〃zeノが，、？ガ　ビ‘ゾ〆eルz一

！〆S・ア♂x／（」♂～lo～！∂～b　（9．2）　CO〃τ’‘ソ㌔grV，　a～b〆5S’0／Z　／Se～〃　CO／xstr～〃’rc　2！ノle　／1フノ7．cl！bノ～

ノ7（x，：y）『／iolo／1zo／IPIv’（～ra．ノ／s／t．’s　de’ノノ！尻力ぬ〃s　鍛（x）〉　玉，沢（：y）＞　1，ノzo〃

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　，　　　　　　　　　　　　　　　　つ

・ン〃ソ吻・・tr〃〃〃！イ・〃〃〈〃〃・・ヂ耀クzc　s’a・〃・〃／・x〃！趣‘’（・〃・・〃z・・’sク・・e’　91（x）

〉　！，沢（y）＞　1），6！s、　？lily／1（u　tvaノガa～！κc；o〃di．Zi’ons（12．1）．

　　　つ　　　　　　　　　　　　　　　　　　つ

　　　　　　　　　　　　　　　　g6．　Transformation　de　Laplace

　　　　13．　Consid6rons　inaintenant　la　transformatioii　de　］’Lit　place．　di，　ns　le．

cas　le　plus　si．niple，　qui　nous　suflfira　pour　ce　qui　suit．

　　　　Sげ（X，・．11t）est　Ulle　f・ncti・n　C・ntin“e　Cヒ…～rifiant　l’：lnさga掘：

　　　　　　　　　　1〆（κのkκ・ビλ吻　 （η’》・），

o）’t　K’，　2L　et．　pt　sQnt　des　constaptes，　il　est　alst／／｝，　de　ivo：tr　c｛ue　la　fonc．tioi｝

（13・）恥’）イ∫1・，一ux－t’tyf（切廟　　　t

c．st　ho．　lomorpho　pour　Y｛（u）〉）L，　i｝（7，）〉／t．　（IJette　f（’．）nc．tion　IX（u，　7，）　s’appe．lle，

海b’a・7is．fo7’ノノ1〆～r　dt．：　乙rip／a・68　dc．／（X，　．ll，）。

　　　　（）n　pcut　c16n30ntrer　le　th6．c）r2）nie　suivant　：

　　　　’～T・’　f”（〃1のC7sl　7〃ic　．f・ncXxbn・　／xo／oin，orPfre・dr〃ノ．・’／・’S禰〃ヲ伽＾9沢（〃）

）7，，沢（？一1）＞2et，　e／7’げノエ海・〃1♂，Z刀〆8γZみ／〆　　　・

（13．2）1抄（・！，・・）i〈／・（1・！1）…δ1（回）一トδ・　（δ。δ，〉・），

a／ors　／’i＞i／（／f．cri’a／cr　dou・b／e

（・3・・）緬うr，議二：驚μツ（・・蜘／・

ノTψノ・rrls’c／ile　〃ノZ（」　．／oノ！clib〃　coノノ々ン〃le　2う0～！ノ’A，，γ＞O，〆ゾ　IP／Sr7～／C　鍛（～！）〉λ，

鍛（7’）＞／2，／マ∫灘．みノ♂Sl〃㍗07ノ！‘la・々ン7！：

G3・1）F（・・，・，）一∫1∫｝一一甑の勧・

　　　　’D6si．ognons，　en　e．ffo．t，　par　Li　la　courbe　forni6e　compost”／．o　clu　se．o．＝

ment　de　la　droite　Yvi（’？！・）＝：7L　et　de　1’arc　de　ci．rc，onfe’rence　（．Lt）　：

　　　　　　　　　　レ・1訳，一π＜；・・9・t・x〈”，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　つ　　　　　　　　　　　　　　　つ

et　pi，　r　／．．L，　ia　courbe　farm6e　compos6．e　du　se．o．Lnient　de　la　clr（＞」’te　SR（r，）＝，a

et　de．　1’arc　dc：　ci．rconf（｝．ire，nce　（L2）：　”

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　」



288 Sikaxo”　Kodafna

　　　　　　　　　lffu　l＝r，　一ax〈airg”u　x〈一LTL；

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　2．　・　2

e．t　il　est　suppose’　que　／〈’　et　r　peuvent　tend：L’e　vers．　1’infini．

　　　On　EL，　cl’aprbs　la　formule　classique　de　Caiichy，　pour
S’1（ri）　〉　12，

　　　　　　　　　制「、議レ¢毒言～i／li￥if！ii，．．，）勧・

or　on　a，　par　hypoth6se

　　　　　　　　　　l／7（24，z’）1＜た（1？4）一1一δ1（iτ，　D－1一δ2　　　（δ王，δ2＞o）；

on．en　c16duit，　en　sLipposant’　que　l　g－ui＞i　et　I　Ti－7．，1＞’［，

　　　　　　　　　　　（　　T2fiT’．1）・∫（L，〉∫（L2＞三鷹1浩）沓吻

　　　　　　　　　　　　　くた∫㈲∫㈲（1〆1ξ闘

決（7t）〉λ，

　　　　　　　　　　　　　　　　4π　u｝　　　　　　　　　ξD1＋δ・1ξ一74　qη1）1＋δ21η一74

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ず　　　　　に

　　　　　　　　　　　　　く轟隻∫葺R、‡鍔＋評准訳1。e，　l

q。i，。nd、1。rsl 嘯U，。。vecゴ．0、，。d。。C　’9
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　A）ノ・

　　　　　　　　　恥）「、議二：1∫1翫ぎ羅，1幽

9・・1・．・，1・糊・・ER（・一ξ）〉・・　M（・・一・／）〉・，

　　　　　　　　　　“≒一∫16　ぬ，≠，一∫1〆勤・

et　par　sui，te

　　　　　　　　　肋）r，訪・∫1二：1∫：1：：1吻

　　　　　　　　　　　　　　　　　．・鷹グ　・x一・・v一一・’・）・　allxt？1・｝畝

　　　　En　rcmarquant　que　la．　fon’cti．on

　　　　　　　　　φ（x，二γ；　ξ，η）＝」てξ，η）e一（㍑｝ち）‘’m（v一“n）シ，

2t・et　rv． Utant　fixcs　te11es　qu’・n　ait沢（　ハ’？・t　一　g）〉・et・沢（τ・一．η）〉・，

tinuc　da11S　uM　doma…ne薮ni　de　（x，タノ，ξ，η），　on　a

　　　　　　　　　∫1例：二：II∫1二：：φ（　　　　kx，ア；9，η）廟

　　　　　　　　　　　　　i∫1二：1∫二1：1勅∬∫匝…ξ・・）蘭

Or　il　existe　llll．e　constante　finieノづ，．tePe　qu，c》n　ait　dans　le

（畿分．
　　　　　　　　　　1バ（い量）x一（1”’1）・｛＜．・1；

et　t・　con一

donialne

x
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d，o朕1，0n　tire

　　　　　　　　　　ゆ（　　　　　戸X，　．／，；　g’　，　Tl）1〈1ξド＋、客引、．・，

（29（峯tallt　une　constante　finie），　dont．1e　second　1Tlelnbre　converge．　IMi一

・・1．1　1116111…d・n・1・d・1・・・…（謙渤・P鋤・6・…・

　　　　　　　　　騨轡・・ゑ・）一｝繍∫1二：；∫＝二：：φ鰍ζ・）勅

convcrge　飢1ss－i　un至form〔～111eRt　d．ans　le　m6me　domaine，　et

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　－Sll：＝∫ll：二φ（η・購吻・

・iui・・t　u・e　f・ncti・n・・ntimie　d・x，、」’．　En・upか・・ant　d・nc　P・t　a

　　　　　　　　　　　　へeO111111e　parametres，　on　a

　　　　　　　　　｝撫∬1ψ（卿・の編’

　　　　　　　　　　　　　一∬1糠φ（痴・）螺・

　　　　　　　　　　　　　一∫1∫勧∫ll：1∫；二：穿（　　ハκ，．γ；《，η〉蔚「　’

011　a　donc

　　　　　　　　　∫1∫1・dorav∫：1：1∫二1》（x，ニレ；　ξ，η）霧吻

　　　　　　　　　　　　　需∫1二：＝∫＝二：豪気∫瀞（x，　」，；　g“，　一e）轟唯

　　　　On　pettt，　d，ailieurs，　d6termine　u　1ユnombre　6！Paτε（／lonn6　ti　1，avance，

tel　qu．，on　ait　simultan（～ment，　PQurた，／；〉θ，

　　　　　　　　　　∫∬1φ締・）励．《1ξド＋、1，ド＋ら・

　　　　　　　　　　　∫1∫1蜘・ξ・η）勧く．1ξ1，＋詣，1，＋e，，・

　　　　　　　　　　　∬∫1φ（　　　冷A一，　．／1，；　e，　’Xl’）廻・《｝ξい、。、1，随・

cc　qui．　donne

　　　　　　　　　　∬：励∫：二：1∫1二：二醐一∫：二：1四四∫1姻・・

　　　　　　　　　　　　　　《ε’　．　（乃，／；＞o）．’

　　　　C）n　Vo｛t　d．OnC　aue　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　．　　　　　　　　’

　　　　　　　　・∫1∫1齪γ／：1：l／二1：1φ粛吻＝∫ll：ll。∫：1：1血潮∫1∫1φザψ；
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　　　　　　　　　　ノet　par　cgnsequent

　　　　　　　痴の一∫窪バ唖（舞∫：二：＝∫：llン（鋤・吻勧レ孟ψ

　　　　　　　　　　　　　＝∫1∫1バー▽（x，・P！）dx4；i，．　　　殉

　　　　Notre　th（～orさme　Ost　ainsi　d6naontir6．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　琴

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　§7．　Un　Lemme

　　　　14．．～’o彦ψ（．X’，　．1？）～〃7e．／oncl！わノzル～〆‘シ2ノ〃ン〃enl♂／〆ノ・！やμ∂んアdaノ～s／k　do一

〃・a・172e（誕餐D・〃・…’d・．・吻・／r〃副〃・・〃・！僻吻ノ・！〃・伽撒汐・ls

　　　　　　　　　　　幽訟沸：γ）．《・臨．．（：事軽1：雛自：｝：；：：：：）・

　　　　　　　　　　　　　　　　ノ
　　　　　　　　　ψ圃（・，・）一。　　　（努：9：1’1：：：：：）；

a／ors　Oアノ戸e～！！CO〃slr～〃ラ’（r？〃〃ブ加～c／lo〃1ρ（κ，，γ），ノノ0〃！漉ツ！々ク～／（r〃（ソ7／〃～！〃，，

クノ∂ノ！　　ク！‘忽π！！セ’乙・♂・〆　　ノ「n．t～「～f27／llVノ～Cl／Z〆　で～7～「ノ’！穿’どZ～｝／～，　0「rz・ノ！5・　／t．．1　ノノ～Liノノ！C　d，フノノlrx！ン！（・t，　C！　．S’（r／／二～・一

ftr！1？aノノ！　a・～！λf　CO〃dl／～カ〃S　S～／漁ノρノz／乙s■■

　　　　　　　　　Si）（”tt切（0，0）＝～ク（”直＋の（O，｛）＝＝9（7”・＋の（1，0）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・　｛1・（？it・咲1・・）＝・　（努：9：i：；：：：：）・

　　　　　　　　　9（η）＝9（i畷1一の　　　（隠餐｝〉

　　　　　　　　　ド灘≒γ）、〈・蝋・・（：幽趣：糊：

　　　　Posolls　d’al＝）ord

　　　　　　　　　ψ・（弐「，ノ）；＝∫1　dlx∫1ぬ∫1‘∫：ψ（τ，ρ）〆τ〆ρ；

　　　　　　On　a　et，idemment

（14．1）陣；等鵠のく砥・　（誕㌻三瀬鴛：：1：

　　　　　　　　　ψ・伽・？…（…）罵・　　　　　（望：9：；：1：：：：＞

o“πノ；li’，，、＝丑ノ；，1．＿：・，？、＿£po慧r〃，ア2》2．

　　　壬）OSOIIs　enSULite

　　　　　　　　　ψ2（κ，夕）＝ψk｛4《く三・一一“・Aう，4：1’（1一，・）｝；

il　est　ais6　de　voir　que

　　　　　　　　　ψ2◇n，　a・の（0，0）：＝ψ2（”‘＋の（0，1）＝g1，・（”轟＋の（1，0）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＝s・bL，（M＋？t）（lf　1）＝・　（努：9．：｛：；：：：：）・

　　　　　　　　　ψ・（η剛圃・「・）　腐軽；）・

i，II：）・

i，IIII）・



奮

Sur　la　Classe　NOuasi－ana！ytigiie　de　’Foiictions　de　Deux　1／ariables　（1）　2　g　i

　　　　｝τouLs　allons　lllc■il－ltellant　a，Ml’1］r｝er　que　la，　｛lonction　ψ2（．lr，」ノ）　satisfait．

aUSS圭a疑X　COndition　r　SILIiVEtl：ltes：

爾饗1響く・・1・6・n…臨（無熱獄：諺：：：：〉
　　　　　　　　　　　　　　　　　　ノ
　　　　S量1’on　pose

　　　　　　　　　　X＝．λY（A7）＝斗窪G一尉），　r＝＝｝．！〈ノ）＝＝gリノ（1一一1・），

alors　On　a
　　　　　　　　　　x（κ十κ買）＝　．．Y’十濫＝2『＋4．Arl（1一・2x一一Atl），

　　　　　　　　　　ユ〆ア（」ノ十二｝促）＝＝」ノ1十｝二＝＝｝ノ十4、ユ㌔（1－2コノー．γ江）；

et　1’6gaIit6ψρ（V’　十　Xl，　JY　÷　；111）＝ψ正（κ十A1，　r艦名）peut　s’6crire　sous　la　forme

　　　　　　　　　　覧歯ψ∫1’＋の（直濡÷，e、、e　IN’，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　グ！　　　　　　　　　　1｝mO　t2　“”O　　P！

　　　　　　　　　　　　　　＝＄i］≦菰ψ・（「’＋の（』こ｝つλ？・1硬÷rest（うノ～t；

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　グ！　　　　　　　　　　　　　　　2♪m・O　・1　・・⑪　　　．P！

。、r。。　c。ns，。，。　f。ci1＿画。。1，。xp。es，｛。。ψ・◎‘＋の（切，。i。，、玉（》

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　〃！ノ～！

cQcfHcient　du　℃erme　xl’e　」ソ㍗　du　premier　nlembre　de　1，6ga1｛t6　derBiさre　est

6gale　a　la　somme　des　coefHcients　de　窪劉γ努量ntervenant　dans　1．e　second

membrc，10rsqu’on　d6veloPPe　chaquc　terme　2ぐぞ．｝．’rli　e1ユ　pllissallces　de

．■一 煤Cユ仮　；．or　κ野；1／1”　ll，int（｝rvient　dans　．2Yll，）：’lo　（1ue　lorsque

　　　　　　　　　　’111《♪＜〃1．et　π《クく〃．

　　　　　　　　　　　ウ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　つ

　　　　・・v・い一q・・1姉…i《16・剛《・（謙D，’
que　les　coeMcicnts．dc　d｛ff6rentes　pu｛ssa鷺。（｝s　qc　xl，ノ1　dans　lo　d6veloppe－

mellt　de　N｛，｝’「l　sont　11　011　sup6rieurs　it　ceux　qui　con℃spondent　2L　la

mδmo　I）u・｛ssance　de．κ1，，ノ1，　（／1・ans　le　d6vcIQpPement　de　I，express｛011

｛4κ1（1－Fxt）｝7’｛4、ア1（玉降癖）｝’1．　Or　le　coefficient　de　κぞ㌧II1”dans　ce　derllier

d6・d・pP6me齢・t　69・・1～・斗・・“’・C；；t一・・C写一・．φ…it　p・・c・・s6q…t・王u・，、，。

d6・ig・ant　p・・EII｝？）。．　ft　l6　m・xi・1・um　du　111・dulc　d6　yht2’…（x，、；1・）d・m、1。

・王・MELil：i・（誕餐D，…

（・4・tt）1ψ妙雅のk〃！〃 ¥墨。尋臥斗1）＋獄・，1筆”穿F

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　”　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　剛

　　　　　　　　　　㍉誌、轟ヂ畷・・（〃i一力），（、講告1一，），（，，一ノ！r

　　　　（）ron　a　vu　plushaut　quc
　　　　　　　　　ψ轡％・・）…　　（・111　＝＝　O，　1　，　2，．．．アZ．　　　　0，　王　，　2，・。。）・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ノ
et　P．ar、sultc，　on　a，　par　l’integration　Par　pcLl’ties，

A
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　　　　　　　　　　　　ψ1…・（x，・）　鰍）

　　　　　　　　一∫＝ψ・｛…岡（τ，ア）〆・＋ψ｛一・（…P’）

　　　　　　　　＝＝∫1（一・）ψ・｛・醐（・，・・）・編怖，・・）琳圃・蜘・）

　　　　　　　　　ロ　　　サ　　　　　　　　　　　の　　　の　　　の　　　の　　　の　　　コ　　　　　　　ロ　　

　　　　　　　　㍉、、≠lr∫1（X一・）”t・一）’T’ifbS”t＋a）（…）…

　　　　　　　　　　．　　＋墨一1κすψ、・・、・碗（O，　Jl・，）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　s・・O　s！

　　　　　　　　　　 ココの　コリリコ　ロココ　コ　サリの　　　

　　　　　　　　「“ナ、），1＠＿1），’∬な一・野　（ノーρ）”『？’1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　×ψ、（nl十7i・）（・，〃ψ

　　　　　　　　　　　鳴．ψ・｛・圃（・，〕・）＋臨ψ・｛　＋鰍，9）・

d，o鳶　roll　ti．re

　　　　　　　・・E・np，・〈．（嵩i篇，以1・71・¢渤

　　　Intro（蓬ui＄olRs　ces　j．n6gali七6s　dan．s　】．a　relati．on．（｛4、．3）；　ol］．　peut　tt正ol・s

6crire　l，in69alit（～　su圭vante：・

　　　　　　　　　　　　　　1ψチ’圃（x，二y）1

＜瞬鳳｛（　　　　　　　　　4PクノZ！7ii　一P）　！　｝L’（2P－m）　！）（轟価）桜、，一，方，）

　　　　＋（　　　　　　　　　　　　　2M＋アノノ1！＝熱。勲｛（ノ〃一P）！｝L）（・P一・〃），）C易｛＠一瓢，，一，、），）

　　　　土（轟｛（＿州旗ク“）・）（轟伽耀，一㍊

一鳳縁。（4”破脇，）CLS”り））轟（4901δ広・・c；fl　，一’の）

　　　　　　　＋Σ（2卿。鑓，，）6霧”L－P））Σ（4〃α脇）cさ”隔9））

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　りよ　　　　　　　　　ワナあ　　　　　　　　　　ボぽかゑ　　　　　　　　　　　てザぼにり　

　　　　　　　＋凋。話斗鶴・c穆｝塁。（2淋gr麟1㎜ワ））｝・

　くAd，；，，？1（8，’％8”．十1．6tn●8n十8”t’．167つ，

et　】；）al：　SUI．te

　　　　　　　　健・（切［＜…6一臨（ε軽四：縄：：1：：：：）・

　　　Les　in6gal至t6s　（14．2）sont　ainsi　d6montr6es．



串

　　　　S…1・α・∬θ9脇ム〃・a！ytigu・ゐ勘・伽読かα‘耀碗砺の・93

　　　　15．A且11　de　trouver　ia　fonctionρ（，　t／’，ア）6nollc6c　au　d6but　du　dern呈er

－m6・・・…s・11・n・6value・1’・・d・c　d・g…d・・…∂湯〔ψ，（X，ア））Ui．

　　　　Commc田la　fonctlon　ψ2（．x，コノ）　est　pairc　par　rapPort　tL　chacunc　dcs

variables，　on　peut　poser　cettG　fonc七io登sous　Ia　forlne

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ね　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　が

　　　　　　　　　　ψ，（X，，’）＝1耐1Σ・、。・・S2・厩1Σ解・・翔・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　4　　　　2λtn1　　　　　　　　　2　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　μt・1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の　　　　め

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋ΣΣ伽COS　2庸COS　2πμア
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　λwwl　P．n・1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（O〈x　A；　×〈　1　；　？L　＝＝　1，　2，　3，．．．o＜；」ノ≦（1；　μ＝＝濡1，2，3，．佃）・

Alor＄on　a，　d’unc　paτt，

　　　　　　　　　　　1署・一篇（・π）・｛1亀…λ・器窺7

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋毒かえ・1雛・6・・π仰’｝（汐〉・），

　　　　　　　　　　　紫＝±（・・）・｛1急解・予州’

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋鶏激…〆C・S2π・κ1撒｝（・〉・），

　　　　　　　　　鎌一±（・が鷺激榊・1鱗撒鱈ζ自）・

et． пCau．trc　part，　qucls（著ue　soier圭t　les　cntl：crs　2．，μ＞I　domn6s，

　　　　　　　　　　（・晦・一士・∫：ψ∫・…（掬・）1謙幽

　　　　　　　　　　（・π・）・tr…　一・±・∫：ψ～‘〕＋・・（掬’）1撒尻・

　　　　　　　　　　（・π・）鼻（・噛→1∫：s，ag’・・（・…’，・；1・）1灘§灘蹴・か・

d’・れ1’・1・tire，・・v＆rtu　d・（・4、2），

　　　　　　　　　　（2πλ）7，【axe　l〈6．16P、‘1）’ノ；二｛⊃，　　　（2πμ）ワi‘1‘，v・1く6．ゴ6”ノ1／1，てワ，

　　　　　　　　　　（・πλ）7’（2πμア1α、幽く12．五6’牲7ろ二，．

Or，　On　a

　　　　　、望；都〔醐〕』｛［ψ・（夙甥2｝（…＋li）

　　　　　　＝嵩（多）gbSt，＋・・s・bL，｛mHF（叫（め離）ψ～・＋・・ψ・｛（…一・）個・｝

　　　　　　　　　　　　　　　＋………÷（一111・111）嵩（多）ψ～麗÷のψ露｛。÷（カーの｝



29斗　　　　　　．　　　　己　　　　3疏α96rtodamd

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　り
d’otl　1，011　tirc，　en　（きcrivant　parノぐユ，express三〇n

．　÷1　・g・・1＋÷毒i…1＋÷か・慮勘嚇

　　コ
qUl　convergC，
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　1
　　　　　　　　　（、ホ・・｛［蜘）］’｝（㎜切

　　　　　　　　　　　　　くん（毒か・岬う

　　　　　　　　　　＋，÷蔑i卿＋毒激囚・）（類萬1・・轟・一・

　　　　　　　　　　＋．iか瞬毒蕩1卿・）（謡・・岬一・

　　　　　　　　　　＋÷薄圃櫨毒陣）

　　　　　　　　　　　　　　　÷毒國料訥・・避）

　　　　　　　　　　　　望÷毒レ・・！・＋書意圃（鶏熟1酬．殉

　　　　　　　　　　　　　　　の　　　の　　　　　　　　　　　　　　　の　　　の

　　　　　　　　　　＋　穎、謬、レ・，・1λ1i羅、．属、ll・・［λ”学1

　　　　　　　　　　　／グ1　。。。。　　。　。。己。。
　（15．1）

1）our　abr6ger，　nous　posons

！－Xlors　on　a，

　　　（め（　　　　　　　　）

　　　（ク12）（　　　　　　）＋…

　　　cり（

　　　　　×（

＋（）｛（

　　　（め（　　）（　　　）

＋曳、）（穀混囚・μ鷺濁19・四一・μ・一う＋…

＋（；り（抽伽1・・う（÷鶏レ…1栖薮壽賭一・）｝

　　十一一一一・　十一一・一一

＋（劣り｛（÷急1…1櫨嵩【…1・・nt）

　　　　　・（　の　　　　　　　　　　　　　の　　　の三一Σレ。司〆＋ΣΣioλ囲μ・・2．Umu1　　　　　λ雌tμta1）

＋（め（毒激1・・轟）（壌レ・。1〆†嘉鷺レ・・u．1．〆一・）

4⑳（00　Q燈ΣΣ【びλ日λ”轟μ2λ縮1ド鵠1）（÷毒1…1〆一・＋激激瞭一う

＋………＋（；り（紬…1・7・t…7t）κ｝・

　　　co　　　’　eo　’　ce　　　．　ca証鶏、1・・訊炉、濁｝・刷λ　㌔距瀞・・1〆～…剰・嚇

cl’apr．6s　1’in6galit6　de　1’lo”lctet，
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　　　　　　　　　（co　coΣΣ1伽1λγ）r＝1yrm1）（熱論隔［剛り¢9）

　　　　　　　　　　　　　《（禽・の券（蕩の1一浄（勲）1一妾（海・今妾

　　　　　　　　　　　　　：＝｛（無向罐り（勲か・・1・の｝糸

　　　　　　　　　　　．・｛（熟鷺レ酬・う（鶏鷺1伽1同一・〆）｝㌣

　　　　　　　　　　　　　イ熱・鯉）（湊…う｝子｛（藩・…う（無う｝早

　　　　　　　　　　　　　《｛（caΣ魚λ”あXr・一t）鴫（藩・り斎（斗・P）（毒のレ帯

　　　　　　　　　　　　　　　・｛（亀・衿浩（薫の1一鶯・・1・？・？）a）レ費（鷺…階

　　　　　　　　　　　　　一（ゑり7’”＋㊥雛　？）（激・・1・・…）凶器…　7≧

　　　　　　　　　　　　　　　・（舞・リワ　鑑畑撫）　1押一s

　　　　　　　　　　　　　一｛（等等1・の（鶏略記…’・〆）｝f｝？＋綿　）

　　　　　　　　　　　　　　　・｛（慈多門酒）（£D　epΣΣiμλル瞬λ隅1y置1）｝1　＠認向帰？）・

　　　　　　　　　　　　　　　　　ゆ　　　の

En　remar傑uant　queΣΣレ剣CdW・rge，・n　peut　tr・uVer　UnC　C・n一
　　　　　　　　　　　　　　　　　λ臨1yt・1
・t・nt・p・・iti・9　fi・i・le・・t・11・q・・「・・ait・q・cll・・q・…ie・t　1・・val・u「s

de〃1，刀，

　　　　　　　　　（鶏薄陽・う（戴蕩レr…1〆）

　　　　　　　　　　　　　《1，，（oo　mΣΣ1伽lXv－1vs・一1）（鷺鼻溝転転＞

11・x・・…一・一・・…ep・・・・…fi戯1煎（り幼・e11・・　

rOn　a圭t

　　　　　　　　　（回避1・・轟う鱒明野一・〆一う

　　　　　　　　　　　　　4億蕩國）（02　eeΣΣ1伽1λ’γλ留1P．・“1）・

　　　　011peut　calculer　de．　mξime　pour　les　autres　produits　6crits　dans　le

second　membre　de　1’三n〔5galit6（15，つ．　Oll　voi£donc，　ell　d6signant　par

k、論des　C・・StanteS．CQnVenableS，　que

　　　　　　　　　　　　　∂？碗・
　　　　　　　　　　　　　　　　　　［ψ，（x，コ・）］：1

　　　　　　　　　　　　∂κ7’しの？‘

　　　　　　　　　　　　　《（・r・）・＋iil’3…鶯戴1酬耀）（獄｝：；：：：：）
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　　　　　　　　　　　　　　…噸・・距協鷺蕩（囚津2〆÷2叢の

　　　　　　　　　　　　　　く　　『1三三三i’s！4i：i熟壽（1　2　．　1　6M＋it・　＋4Lsl，・IT，，，．，　，，．－－un：．：1－M：；，．　　　　　　　　　　　　　　　　　2・”／ズ）　　　　　・

　　　　　　　　　　　　　　＝　r）2’”・aつ冥・招2㌃，？1．．

Posons卿＝メ、．〔ψ・（A’・の鏑・s　c・tl・f・n・t脚（小融it・・x

cond．辻｛Ons

　　　　　　　　　　I9　灰切1〈・・一臨（饗：1：；：：：：＞r’

　　　　Il’．ta　£ollctio’n　sp（．1．s．ll，）　（3．nollc（／i｝，e　t，1．1．1　ll“lxl，　o．1　t　E・1．kls，　i　el’ol．lv（｝o．

　　　　　　tsR　8．　Th60r6rnes　fondamentaux　dans　les　quasi－analyses

　　　　16．　｝・／／・ous　allons　niaintenant　prot“reir　de，ui　th6．or6n3cs　fo．　ndanien－

taux　dans　les　quasi－analyses　d．c　£o．．　nctions’　de．　deux　var／iablc．s．

　　　　Premier　th60rさnle　£onda11’ICtt）tEし1：　．～響〆／a．ノ「oノ！ビ／～b／1〆（x，　：y），　ノン〃～～シ7ノ〃L

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　へ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　．：1．ウ　ビ、9

　　　　11suflit，　pour　a｛lfiirmer　ce．th60rさme，　q“，on　d6montre（lue　si　l

　　　　　　　　　　　n’est　pas　identiquement　nulle，　alors　1’hnt6grttle　double（

　　　　　　　　　　DanS　董e　caS．　O嚢　nOUS　llOU＄

vertu　du　n（’14．，t　une　fotlctioll～ク（x，」ノ）110n　identi．q．　uemcllt　nullc，　i．11Ct（～fil．）i．me員t

・6…a・1・d－1…1・1a・nc儲軽1）・一6・・・…e・・a・・・・・・…td・・s

Ce（10mainC　auX　cOn4iしiOnS　suivanteS＝
（16．2）9（瑚（・，・）＝9（脚）（・，1）層・・、9・・’・切（1，・）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＝9伽咲・，・．）＝・　（クノ1＝＝＝（），　1，．．2，．・，・VZ　＝O，　1，　2，．，．）・

（16・・）19・吻細く・・m“’tA・　／7Tni，　？t、（四竃饗｛：；：：：：）・

　　　　D6・・gn…p…（切1・’・・1・c・・…蜘・d・n・1…m・・ne（倒

d9

O宮響効騰

〃ビノノ／　漉ラ」！サ’ピZ∂～？．’doノ～、9　／（j　do〃ノ♂U’7！t’「

　　　　　　　　　　1ノ（）”・＋”．）（κ，の｛〈4なノ；，t．，　tt

　　　　　　　　　　　　f（”L＋？i）（o，O）　：O

r／5ゾ／，ル2々忽ア’a／e‘～「o～！1＞〃

（・6・・）・鱈・・9恥）肇

読セ’ご7’μナ，a／Oノ・S／a・，．／b〃‘ゾ～b／1．／（X，

tion　f（．x，　s，t）

converge．

（Ox〈X〈Iotk．！i　t．一N　i）認蜘面・・xc…粛加・

　　（gltlllkf，t〈．　l　l　l；，7・：’il　gl　I　I一；IIIi）・

　　（ノノ～一〇，1，2，．．。’11　＝：O，　1，　2，．．．）・

寡・［・tl　T（ノ？，ク・）珊瓢鋭意1

　　！1？～㌃フZ顔7～t8／1／e～がフ〃！”乙

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　．1　fO　ll　C－

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　16．1）

　　　　　plagotls，　oR　pe．ut　constl’uil’e，　ell

賑
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et　consi．c16ro；is　la　traltsform6e　de　’ P’．aplace，　e（u，　zi　de　cette　f（）nct｛．on

　　　　　、　θ（lt，　7．1）一∫1∫1バー喉η）厩み漏∫：∫ンー一物伐ル㍑・翫

qui　est　ho］o．　niorph6　dans　les　donii一一plans　〉）1（u）〉，o，　〉）｝（7，）＞o．　IF．n　int6．一一

．｛．）撃窒≠獅煤@ce．ttc｝・　follctioll　p，’，Llr　palrties，　・1／1　fo．　is　p；Ll’　1’clppol’t　2；t’x　cbt　・11　’fol’s”　2｝・t

：／i，，　il　viont，　en　v・ertu　des　（i．g，’ttlitci｝s　（i（）．2），

　　　　　　　　　　θ（ll，　rl）・・，メ州∫1∫ンー＝》・％㍉ル嗣γ；

・tp・r・・11蜘1・・t，・n・・P・u・3モ（・／）〉一！一，3ミ（・’）〉1，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　つ　　　　　　　　　　　　　　　　　つ

　　　　1θ（～／・の【＜レ、1希1。∫1∫ン端・吻榊ψ〈‘1諜；；際・

　　　　Or　la　fonction　tS｝（u，　r，）　n’est　pas　i（．lentiq“eineiit　nulle．　dans　le．s　dc，mi．一

plai・s　3｛（・！）〉・，分｛（・，）〉・，・・：し・P・・1・r～！，・’　・6｛・・！・，1’・xpressi・n（．r　　！So（・・～．！1・）

～舶一鰍・v・（：・・一・（：1・・・…u・me・t・～幡1細・ma・・c（：三巴）・

S・r－P・・
№пEn・．T，（ノ？，7’）聡、、鑑。一T（鍔1）・

」’kit6．．o，’rale　double，

　　　　　　　　　　∫r‘∫ln，・gπ療）雅寡

coRvelso’e．・　Olr　c（，．ttc）．　ilG．tc’！．．c．．1；1’Etle．　co．　ll　ve’ 撃窒狽煤D’e　ou　clivelrg．’e　ell　mtt｝mc．　telll｝，）E

que　（i6．i）．　’　　　　O．　i’｝　voit　clon．c．　qi．ic｝　si．　1’iirit〈3，grEi．le　cloi／ible．　（i6．i）　di．ve．rtge．，　Ei．1（）irs　la

±’OR．CtiOl／1　．7C（X，　Ll，）　sa’tisfaisE　11t　ELi．lx　collditiolls　（3．llollcc”｝，c，s　c）．s’t　i．c3．e．llti（luO・ll’IC・llt

llu董．1c．

　　　　17．　Second　thd｝or6nic｝．　fondaniic．ntal　：　．S’1　／’i’nlc’．07’（x・／e　t／o2tl／，／tr　（i6・i）

ビ0ノノτ’ビプμ7，0／Z／bcr？！！COI／sl／7！！ンγ7／ノノビ㌃ル／～‘ゾ～b／Z〆（X，．」ノ）〃0〃！？～「trnl！？／～／t．r〃～‘ソ〃

・〃・礁隔姻〃ン〃・・ノ・！跡加∂〃伽・・〃・勧…加（農凝D・・加ノ～〆静

！！セゼ乙ゾsalilgfa～lgaノノt‘7・～！X　CO刀dカ’1～b／Z5巴S～〃やσノ～Xtir．s∵

　　　　　　　　　　〆㊥＋’～）（o，○）＝ノ’㊥翰）（o，1）＝∫（”“＋”）（1，0）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一f（”・＋・・）（i．，，）＝＝．　（7；，i，一，．’gili：，1：1），　・

　　　　　　　　　　v（咄．t）（句’）IG妬　　　　（庚歪｛：糎ε：｛：；：：：：）・

　　　．Ce　th60rcN）ine　est　（｝・vicleninient　la　r6ciproque．　du　th6．or6ine　Prc’・／．cc’／．dc，nt．

　　　　Sl　1’on　pose

　　　　　　　　　　T，（／e，　r）＝maxrmg，｝．IZII：，i；lll！11：1　：．2M“ll／e”b’r’i　．．　．T（32／e，　3一．r），

　　　　　　　　　　　　　　　　　　7n・，7t）’1　・　；／］’Xn，　n



　29＄　　　　己　　　　　’　　　　　　　．　5・相内．ajぎ6　1（b4ζ〃πα　　　　　　　　．　　　　｝

山脚ce　dc「il｝t69「ale．double（16・T）entea↑ne　ce1剛i蜘ale

　　　　　　　　　　　∫1∫P・・脚磐・

　　　　　　　　　　　コ　　e宅　par　consequellt，　on　peut，．eR　vertu　d、u　．玉1“12，　tro疑ver　ulle　fonction

θ（・！，のh・1・m・・1・hcd・・sl・sd・mi－P1・n・鍛（・！）〉’，S，R（・’）＞1，n・・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　つ　　　　　　　　　　　　　　つ

　identiquement　nullc　et　v（～ri｛iallt　da重Is　ces　demi－pIans　les　relati（，ns　sl．Ti一■

　．vanteS；

　　　　　　　　　　　　1θ伽）1〈3謡今1荒！7，；＿　　　　　（努：9：1：茸：：：：）・

　　　　　D6s…9nons　a聖Qlrs　paf・θ（Ar，．3・）　une　fonctioll　（1C．fii．｝je．de　la　lllalli＞一1’e

　Sl．11　Vaηte

　　　　　　　　　　　．〃（暁歯∫：二：∫：二：ll・．・（’・・一・）…”一一1・架）轍・

　qui　ost　colltillue　茎）our　toutes　les　va！eurs　r益e11（＞s　de　x，ア，　ct　ind6fini一．．

　mellt　d6ri．vable．　Ces　d6riv6e忌peuvent　6tre　donn6cs　par

囲吻r瀬螂：：艶・　〃（げ（跡還納
　d，ott　1，011　tilro，　en　posant？1・za＝1十2ξ，7，＝1十勿，

　　　　四切k、≒，∫1．．∫＝．．（レ・一・Dm（1・・一il）7／］21’Yljt（；4s；，．g・’）謹吻、

　　　　　　　　　　　　　　　　＜、熱感（ーデ八7デア（レ，蘇D・・

・tp・・suit・，　e・ve，tu　de　7〔くlet”‘’一　1〈、，．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　？6　　　　　　　　　　　　？：∫

　　　　　　　　　　　1囲切1〈、鈴…≒・∫1．．∫1．．（、＋蟹＋，り一、撫ガ

　　　　　Remarquons　ma｛ntenant（lue，　quenes　que　soicnt　les　quεm七i．t6月頃a，　b

》夏，gna
　　　　　　　　　　　　（、1、）・∫：二：1∫：1：！！・（’・一1）x＋（t・一一1）・θ留紬

　　　　　　　　　　　　　　　一歯｛∫：二：1∫：1罰：二：1∫：1：1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一∫：：：：1∫欝＠　◎一1）・θ辮勲

car，10rsqu’on　d6signe　par．乙zノ，．乙ド1es　p6rim6tres　des　rectangles　dollt　les

’cδt6s　sont£orm6＄pεしr　les　droites：

　　　　　　　　　　　沢（2t）　：・　i，　ER（2t）　＝：a・，　tt（・u）＝．瓦tt（…4）＝一．瓦

　　　　　　　　　　　決（z，）＝・・，su（の：b，　tt（の＝1ζ3（の＝一ユζ

ol｝　a，　d，aprさs　l，int6grale　（10uble　de　Cauchy，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　唱
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　　　　　　　　　　　（　　12rrl）2∫」とび∫Lye（t4－1）f＋（「一一1）」t　θ～汐孝）　‘～ア〃‘～勉ex　o・

et　Ies　int6grales　6tendues　suivallt　les　segments　parallhles　aux　axes　y6els

…d・・・…sz6…v・・ギ1．…mme・1　es・…6dc　v…q・’・…，…

CXCmPlo，　cn　茎）osant　2＝ヒi12Y＝2／，　Pt＝と1’．｝／’r．　：　7．，，．

　　　　　　　　　　　　∫i∫：・（）・±’“T“一1）‘＋（・de‘Y－1）・護髪i畿健鉾伽1

　　　　　　　　　　　　　　　《∬1・（λ一1）”1’（’一1）・Tt、。判1λf鉾1画γ1・伽

　　　　　　　　　　　　　　《e（a－t＞x＋（∵）撃無∫1‘∫：偽域μ・＋均伽・

qui　tcnd　6vl．demnユent　vers　z6ro，］．Qrsque　2ぐou　｝7　tend　vers　r三11危ni．

　　　　Or，　lorsque　x，帯く。，　on　a，、　en　posantα十！ξ：＝＝～4　∂十！：e＝乞’，

　　　　　　　　　　　　∫lll：1∫：1：1・・1一’嫌一1）・θ競罫）di・dev

　　　　　　　　　　　　　　《・帽卿一1）・鈴ii∫1．e∫1．。レ4。。ll，，［。メ吻

　　　　　　　　　．　一・瞬輪1舞∫＝、・∫＝・・（餌♂ジ驚＋ゲメ愕

　　　　　　　　　　　　　　くe・・（tt“1・x＋（b－1）・暮ii∫1．。！＝、。孕四半・メ吻

qui　tond　vers　z6ro，玉orsqueαou　b　tend　vers　1’hユlil）i・　On　vo｛t　de　mδmc，

que　les　deux　int6grales　doubles

　　　　　　　　　　∫＝二：＝∫1二：艶一・脚一1）・θ競罫）d・画

　　　　　　　　　　∫ll：1∫：1：＝e・u一”1）x＋（t一・）〃θ1舞）cl・・tl・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　のtcndent　vers　z6ro，ユorsque　a　ou　∂　terld　vcrs　1，illfilli．

　　　　On　a　par　cons6quent，　lorsquc　x’，二y＜o，

　　　　　　　　　　　（、1の・∫：二：1∫：lll妙＋e－1）・θ窪）（lu（／”d

　　　　　　　　　　　　　　瓢（翻∫：1：1∫：＝：1＋∫ll二：1∫：二：ニ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一∫：：二：1∫：二：1｝・・u－i・・＋（v一・）・θ砦ヂ）（1・tR・z，

　　　　　　　　　　　　　　露Of

ct　par　sulte
　　　　　　　　　　o（・・’，・；1・）＝・　（歪：）1



十
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　　　　Oer　on　sait　qtie，　lorsque　x，　rv＞／o，　cette　fonction　0（x，　s，）　n’est　pas

identiquement　nulle；　car，　on　a，　en　vertu　du　n”ic），

　　　　　　　　　　　θ罪）イ∫1グー一1）・θ（x・）・）帥

ct　si　6i（x，　」！）6tait｛dentiquemcnt　nuHe，1a　f・ncti・nθ（〃，7ウle・scrEしit　aussi，

ce　qui　n’est　pas　le　cas．

　　　　Il　existe　clonc　cles　valeurs　positlves　fin．i，es　cles　．fL’，　．if，　tell　es　que　e（x’，　」・t）

n’ ?ｓｔ　pas　nu！le．　D6sig．　nons　par　＆，　vi　ies　bornes　sup6rieures　rospective－

inent　dies　valeurs　6，　’o，　tielles　que

　　　　　　　　　　e（．，，・）一．　e，’，：．／一／ij），

ces　xrale，xirs　6i．，　’ei　sont　toutes　les　deux，　ce．rtainement　positi，ves　finies．

　　　　Oll　Vo．i．t　Elk．aSi．　q’LIO　IE・t　fOllCtiOll　0（X，．11．i）　1？’eSt　Cel’t．1．；，laell？ellt　1）aS　i．clelltiCIUe－

inent　nullc　dans　le，　domaine　（ioilKE’t．Atf，rtx〈×〈．iilil　1），　et　satisfai．t　aux．　concli．tions　：

　　　　　　　　　　o（”t・＋e，）（g，，　一e，）meo　（ljl，一，．’g；　1：　’1　；III）・

　　　　’　　　　　　｝θ（m，＋7））（．X’，　Jl・’）i〈　　三1ζ生な署一　　　　（；：茸…窒ξ≡；1‡ii　l　劣＝：9：｛：；：：：：）；

et　par　cQn＄6cluent，　la　fonction　so（x，；v）　：e（．tvA＋et，　y　一i－v）　n’est　pas　i．dentique－

ment　nulle　dans　le．　clomaine　（6t（ti．：vEti），　6t　satis’fait　xtux　conciitions

　　　　　　　　　g（”b’y7’）（o，　o）＝：o　・　（”，’」　一E　g；　li　i，；：：），

　　　　　　　　　　i・一矧襟‡箭．鰺蓬1：糊：1：：：：）・

　　　　（r．）n　peut　（’lonc，　d’apre’s　le　tli60rL｝）me　du　n‘’i4，　cons’truire　un．e　fo’Rc－

tion　f（x，．ai　non　identiquement　nulle，　non　n6．gative　et　ind6fini．nient

d6rivable　dans　le　doniaine　（gitE；，1［lltl），　et　satisfaisai．it　aux　conclitions

suivantes　：
　　　　　　　　　f（MMi）（o，　o）　．．f（M＋V・）（o，　，）＝＝fO’・＋O，）（　，，　o）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　＝f（ne＋7，）（i，　i）　＝o　（’iffl’一iig；　1；　：．’；1：：），

　　　　　　　　　　レ㊥・糊k臨．　（O×〈X×〈1；　・111＝＝O，　．1，2，．．．Ox〈jf×〈1；　fZ　＝O，　’1，2，．．．）・

On　voit　aussi　que　cette　fonction　f（x，．v）　peut　C“tre　form6e　telle　que

　　　　　　　　　f（．x’，　．a・，）　：＝f（1　一x，　1　一tt，）．　．

　　　　］・〉・／／otre　th60rLXnie　est　ainsi　d6montr6．

　　　　18．　IER　s’appuyant　sur　les　rcmavques　simples，　on　peut　6noiicer

ces　dorix　th60remes　foi／idamentcxi／ix　so“s　cles　autres　foinnes．

　　　　En　cffet，　si　leL　fonction　g（　L’，」｝，）　sELtisf．”tit　aux　conditions
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　　　　　　　　　　1ρ伽獣甥〈砥・（2慧餐致劣：：：｝，，；：：：：＞

　　　　　　　　　　　　so（，tt＋n・）（o，　o）　＝o　（’Z77：，　ww一’m　8；　1；　r’r：：：），

alors　la　fonction　f（x，．v）＝：so［｛（A－a・）x＋a｝，　｛（B－b））7＋b｝］　v6rifie　les

relations　’
　　　　　　　　f（”t“”’（o，　o）　＝o　’　（’；，i’　urwwrm　．O；　ll　／71111）・

　　　　　　1〆・一・（x・・）1〈（A一げ（∂一6γ孤《遍満｛：手纏：｛：；：：：：＞

　　　　Si，　au　contraire，　1．a　fonction　g（x，“y）　sarisfait　aux　conditions

　　　　　　　　　　I9・m・翫・ア）1〈砥・　（：§炎髭三民：：：；：：：：＞

　　　　　　　　　　so（M’＋”’）（o，　o）　＝　：　se（M＋”’）（o，　i）＝　se（M＋”’）（　i　，　o）

　　　　　　　　　　　　　　　　　，　＝so（’n＋7t・）（i，　i）＝o　（’Z77i”＝一　oO；’　li　itlill），

aiors　iac　fonction　f（x，y）＝g（TlilllliiiiSrmrmaa．　，　一ti’lilrli一’，一一bb　）　v6rifie　ies　reiations

　　　　　　　　〆（’”＋の（a，の　〆（71‘＋’”）（a，B）〆（’鴻＋7りω，の

　　　　　　　　　　　　　　　　　，，＝f（’”・“”’）（A，　B）　＝　o　（’，7’2　’．一，，　．Ol　ll　i，IIII）・

　　　　　　　　1〆＠・翫・）1〈（泌畿芸一げ（癬慧秀：劣：自：｛：7i：：：）・

　　　　Oii　sicit，　d’autre　part，　qu’en　posant’Ti（．lt），　r）＝max！Ztlllllf！lrillllll：IL’””＋’1．“INIM’f””　＝

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　7’L・7磁1　］ノi、t，，t

T（ん1？，勿，〃6tant職1ユ・mb」℃quelc・nquc（〉。），1es　deux　int6grales

　　　　　　　　　　∫1∫li・g　T（朗然寡・∫1∫1｝・9’　Ti（嗣募宰

convergent　ou　divergent　en　mS’me　temps．

　　　　On　peut　donc　6noncer　les　detix　th60r6me・s　fondamcntaux　dans　les

quasi－anic　lyses　’ 唐盾浮刀@les　autrcs　formes　cie　la　nianic・Xre　suivante　：

　　　　Sz’伽ノ初z6’ルπ∫（κ，ア），　z力漉鈎〃擁6／19幽・ぬα∂あ廊ノzs　le　dom．a〃ze

艇炎紛磁卿齢・…伽…
　　　　　　　　　　レ＠％・ア）1〈砥・（欝薫芸：劣：自：：：：：：：：）・

　　　　　　　　　　　f（”e＋”）（a，　b）　＝o　（’；，i　X’　g；　ll　i．］：1）・

eX　sl　Z’i’n／（1．o’ra／tr　do？il］lc．

（・6・・）∫1∫1・・9恥）望1憂

漉擁アμ，a／brs～dノ汐ア！6々伽〆（κ，のcsX　z・’dd〃／l？／？！e〃‘フz／7z～1～Ze．
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302． Sihaxo”　’　Kodama

　　　　，sxlL　a・～t’CO7zlrai）’e，〆，Zラルゴ8ノ’a／e　do〃b／e（16．つCO7Z7．，（］7’8τ，　alO　rs　O71　PC’ZtX

c・〃s／ノ’〃加・〃～・・吻π／！伽∫（x，の，7z・〃溜ノ吻～！8〃κフ・1ク〃！砿iレz　d・if〃！L

酬伽・燃鴻珈1・頭露紬脚♂卿・ぬケ伽
～bs　クρ6／門々汐7ム9

　　　　　　　　　　ノ（M＋1り（a，の＝：〆（・’申ゆ（α，B）・〆（・’鼎）（∠4，の

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　：ノ＠・”’（／i，B）＝・　（顎£：｛：；：：：：）・

　　　　　　　　　　レ（瞬畷κ，釧く砥・・　　　（餐多謡致劣：部：；：：：：）・

oクz卿’翻盈∠∫cli・z’Si；r　cette／bク2ψ伽．／（κのde　s・〃d　azte

　　　　　　　　　　／（a’．十x，∂十ク）＝〆（認一κ，β一の・

　　　　　　　　　　　　　　　　§9．Autre　forme　de　la．condition

　　　　19．　11est　6videllt　quo　la　convergcnce．ou　clivergenco　de　1’int6graIe

doublo（16．1）　d（5pen．d　du　colllportemellt　de　la　snite　double　｛］f”t、　n｝，

n｝ais　il　cst　i．mportεmt　de　pouvoil‘caract6riser　cette　＄uitc　double　d’unc

mani6re　plus・directe．　　蕪ous　avOns　d6ja　reHco1｝tr6　cette　consid6ration

dans　1．e　cas　de　fonction．白d’ulle　variable．　En　autres　te］rines，　M：．　Carieman

aintroduit、cctto　id6♂レ10rsqti，il　a　d6montr6　sohもh60rあ1ηe　dollnεm七　1a

conclition　n6cessaire　et　suflisante　polll‘la　c至ass◎　quasi－anε“．yti（lue　de

follc．tions　d’unc　variable．．　　NQus　allon．s　do聡。　cxp工iqt｝er　ave6　1ui　une

eondl’t圭on　pouv鳥nt　d6finir　directement　sur　la　suite（圭。鷺ble　｛」云、，，、｝　e亡

6quivalente　説　cblle　d（）nn6e　par　1’int69τ擁e．double（16．玉）．　Nous　a110ns

義　cct　effbt　introduiilc王a　notion　6te且due（it（）面　〃〃％oア’anle　ご吻．　M．77aber

d・une　suito　doutble（ionn6e．

　　　　S…｛婦¢1：自：｛：1：：’：：）・…u…d・u・1・d・．・　n…6・p・・・・・…

tendant　vers　1’illfilli　ELvcc〃・，クムOn　aPpelle　la　suitc　dq疑ble

　　　　　　　　　　｛嚥｝　¢1：9：｝：1：：：：）・

dont　les　tcrmes　sont　d（～fillis　pεしr　les　cxplress呈。．n．s

　　　　　　　　　　　　　レ　　　　　　　　　　　　コ
　　　　　　　　　　α7，il“7t　：　　1131．1ユ　　αllt’，7〆，

　　　　　　　　　　　　　　　7）b’十71．’iXtn．十，L

Zaガ〃iXiorra〃tic／’de■『；、ノニノla｛うifrノ’de董．a　suitc　double　donn6e　｛α，，、、，、｝；ceS　m卦

nima　ex量stent　certε・量nement　du　fait　que玉imα。、，，、＝＋・・．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　’tlt・，7置．ナ「G

　　　　R・mpl・・c・1・・u・・・・…1・偏嶋：．；：1：：：：）・・一・i・・蝋？

d・M・F・b唯ll・｝（ノノ2　　　　（），　1　，　2，。。．　ク1一一〇，　．1　，　2，．・・）・cv・ent　2L　s・・・…ue・g6・m6・・瞬

r．　’沿黶D　Carleman：　X．es　fonctions　quasi　analytiqties　（lg26）　pp，　60－64．



t
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m…e
S慧D・・・・・・・・・…1鄭．・・n・1・…S…v…es・

　　　　　　　　　　！〆・綱（x・コ・）k広・　（零中砂1：獲自：；：1：：：：），

　　　　　　　　　　　　f（vt＋”）（o，　o）＝：o　．　（iX一　O．1　II　i．IIII）’

　　　　Coiriside’rons，　c’）n　posi　n．t

　　　　　　　　　　物砿＝禽∴　（1／1　＝　O，　1，　2，．．．71　＝＝　O，　1，　2，．．．）・

la　suite　double　｛i？．，．｝　（7777z”llllg；　1：　i．；1：），　et　sic　minorant．e　cle　）v・f．　Fabor

欄（ノノ♂＝（），　1　，　2，，。●　71＝O，　T，　一7，．．．）・6fi…p・・S…いtP・・σ・Sア（姻一嘗銑l

coinine　nous　en　avons　souvent　1’usag“e．　f／X／ors　on　a　1（i’）　th60r5．ine．　s．uivaBt，

qui　est　une．　oxtc　nsion　du　tli．60／r5一”me　de　｝G・’／1．　Carleman　pour　des　fonct’ions

d’une　variable．．

　　　　ノZa　、yごつ7ン：1～～b〃∂〃

　　　　　　　　　　当莞　1
　　（20．1）
　　　　　　　　　　ttv．．o　v’：“”“．＝＝o　tgm’zi’？t

me・む・ux　p・il・t・P，，、．，，、　d・．1’・t／・P…，d・・t　l・S・・g・d・nn6es　s・・t（〃・，ク・，・、nt，、），

les　points　（？．．，，．　clo．　nt　les　coordonn／／ie．s　（m・，　7i，　（i．，”i，）　satlsfont　（atix　cond’i－

tions　suivantes　：　（z；）2，，n，　6tant　la　plxis　pe’tite　xt’aleur　de　to“s　les　a．，，，，　ies

g－coorC｛onn6es　des　points　（？，．，，．，，，　（ox〈m＋7zx〈m・t＋7zi）　soiit　toutes　（iji，，nti

ritrn，，n，　’6tant　la　plus　pe’tite　，vac　leur　des　（i．，，，，　dont　ia　sbmme　des　indices　est

supl．rieure　t’i　，mi＋nt，　les　s…一coorclonn（5es　gles　polnts・（？．，　n　（m・i＋ni〈’ni＋

v・〈×・1〃，＋・・，）・Q・tt・ut…諸、，，，、，；・t・insi　d・，t・it・．　Par…、6qu。。t，1。，

P・量pt・（　m，　n．（・《柵ク・《〃1＋・・t）…tt・us　sit登6s　su・1・m6m・p1・1・

horizontal　rrvn，，n，，　clont　la　g・一coordonn6e　est　6gale　it　aixi’，，n，，　ct　g6n6rale－

ment　les　points　（？m，　，，　（・m．i－1　＋　7・2i”1〈m＋　71　×〈　mi　一F　71i）　（1’＝：　1，　2，　3，．．．）　so　llt

tous　situds．s　sur　le　m　S’・iine　plan　horlzontal　nnti，　n；　dont　la　s，一coordonn6e　est

6gale．　2L　u－Sai，　ni　（t’．t　i，　2，　3，．．．）．　On　voi．t　doiic　q｛ie　ces　pians　horizofttaux

vont　successivement　eii　haut　avec　i’．　et一　tendent　vers　Vinfini．　Si　ces
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　’

plans　horizontaux　sont．coup6．s　verticalornqi＞t　par　les　plans　para1161es　aux

p，tt・一plan　ou　x．一pJan　passant　irespectivement　par　les　point＄　（一n2，　b，　o）　ou

（o，　n，o）　（’Z；i’i　g；　1；　f．；1：），　a／oirs　．on　peizt　construire

surle．s　sections　lcs

figttres　’．cr．60ni6tTiques　analo．gues　i）．　calles　poxn：　cles　Sui　t’es　sin）pl．es．

　　　　On　voit　ains；，　que　la・　suite　doublc　｛a，．］’1“”．｝　（’Z7ij．lwwllloOl’xili．1：1）　est　iion－

d6croissaiitte　par　ral＞port　e－L　chactin　cles　inclices，　et　tend　vers　1．’i．nfini　avc．c

Iui．

　　　　20．　Soitノ（x，．11t）ulle　fonct｛on　ind5fihimen．t　d．611ivable　clans　le　dO一

　　　　　　（gE．：Eil
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　　coア17．，e7’8”o？t・伽6フ・μe72．〃～Eノ〃。　lemPs　q2te∠物㈱7’廊面泌〃

　　　　（…⇒∫1∫11・g恥）肇多一・

　　　　　　Commo　on　a　d6」乱remarqu6　dans　le　n‘）9，0n　sait　que　dans　le　cas

　　o痕βη、，n　ne　tend　Pεしs　vers　1，in且ni　avccフ〃十クz，　ce　th60rさme　est（～v至dent；

　　cay，　il　est・ais6　de　v6ir　quc　d乱ns　ce　ca・1’int6grale　d・uble（・・．・）ciiverg’e

　　et　la　s6rie　d・ub！e（・・．・）diverge　aussi。

　　　　　　Xo級s　anons　donc　consid6reτ　seu亙emcnt　le　cas　oむ　β，、t，7、　terld　vers

　　rin薮ni　avecク〃十7z．　On　setit　que　la　suite　double｛β，、～i㌦｝est　lloll　d6croissante

　　par　rapPort　Ei　chtlcu13　dcs　indices〃．，〃，　et　peut　teDdro　vcrs，1，illfilii　avec

　　lui，　c’est－2－clire，　quels　que　soient　les．entiei・s・positifs．（inc1．　z6rO）〃z，7z，

　　　　　　　　　　　　β，，斎。＜；β，，fi、＜；β，，ぞ2＜；・．＿．．・．．，　　　β◎鴛、《β、肖、＜；β♂；i，〈×．．．．．．．．．．

　　　　　　D6sig肇ユons　donc　par｛〃1（；1，）｝（P＝1，2，3，…），｛71　”i）｝（ク＝王，2，3，…）les

　　suites　simples　d，entiers　positifs　d6finis　par　les　relations　suivantes：

　　　　　　　　　β請，、＝β砦，、・＝．9．コβ魏、（・ゆ，〃〈β海i（・り＋王，ノz＝＝．8．＝β蕩，（の，n〈＿∴．

　　　　　　　　　　　　　　　ロヒ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ものげ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　レ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　たし　　　　　　　　　　　　くβん舞～、＋・，・・　：．。．＝・f？71，（；P，・・tくβ翫雰り＋正，7・　＝9＿二β浅雰？、，πく。．．．．．，

　　　　　　　　　β毒，θ＝β嵩、、；＝．．．＝β鏡，媛（・’のくβ貌，筋（・’の＋エ＝。，．＝＝β鏡，徽（・のく．。．．．．

　　　　　　　　　　　　くβ魏，π馳之＋、＝。．．・＝β魏，π（ltl．o）くβ跳，，、（7）＋エ＝．．．；＝β蕩，π象貧く．．．。．．；

　　et　posons

　　　　　　　　　　　　　　　　　　ヒレに　　　　　　　　　　　　ξf，，一？、＝＝β洗（尭）IZ，　　　　クノ1，、（ξP，，、）＝〃b（；1）　　　　（P＝1，2，3，．．．），

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　サロド　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ヒげ
　　　　　　　　　　　　　　　　　〃～，、（ξ）＝〃1（；i・），一tsi　β残・（題）7t＜；ξ〈β競雰？1，71；

　　　　　　　　　　　　η，，、、o＝＝β魏，　n（711，Q），　　　〃批（ηη、、，、）＝・7Z（㌘）　　　（a＝・王，2，3，．．．），

　　　　　　　　　　　　　　　　　71viv（η）＝＝アz（7），　s量　β洗，’n（窒）＜；ηくβ諸ぢ7毒㌢≧；

　　ct　lorsque　les　indices　ク1，〃l　ne　sont　pas　fixes，110us　6cri▽oBsク〃，、（ξ），7z，，、（η）

　　parク〃（ξ），クz（η）（蓬’aprさs　la　supPressiOn　des　indices．　　On　voit　alors　qRe

〃・・t．（ξ）＋ld6・ig・・1・．・・1nb・ed・・β昇：、・・1．．＠6t・・t細．・・…P6・i・・rs　2

　　ξ，et　qu（）7z，、t（η）十I　d6signe　le　nombr（｝．des　βη浮、、　（ク〃　6tant　fixe）　aon

　　sup6rieurs　aη；d’o負ron　conclut，　en　vertu　du　r6s慧1ta，t　dans　le　cεしs

“一・’一・ｦ．…撫転・・nv・・g…・・ve・geα・m§mC．・emP・q・・

S．i・…t（ξ）ll，・・q・・無知・・1・ve・g…d・…ge－m§m・・em・・q・・

∫拘（・）’ ｶ・11en　r6・・1・・q・c喰d・・bl・

　　　　LV・i・S，　M・・clelb・ojt・Sω・・1e　F・u・ier　et　Cla・ses　q・・si－analytiq・es　de　F・1］cti・・s（正935），

　　PP．4r－4S；PP．70－7L　Et　voiどaussi　A・Os亡rowski：Uber　quasianalytlsche　Rmktionenしmd
　　．．．Bestin？mthe三t乏tsylnptot量scher　Enと、v三cl｛eli｛ngen，（Ac亡a　iMath．，］B．53　（lg29），　P。20L）



s；t〃α01α∬89～‘asi－a1吻伽・礁．P’onct　iO／z読加‘x　P・ア磁読∫（1）3Q5

　　　　　　　　　　党艶L　　　　　　　　　　　　　　’
　　　　　　　　　・・一・凶β，、託㌧t

converge　ou　（li．verge　ell　mδm（≧temps（lue　l’int6gralo　dou｝二）1G．

　　　　　　　　　　sr　sin｛．（，一．）＋，，（一．，）〉一｛．i；一．fr，　｛tlii！－rm4，　．

　　　　Si　1’on　prencl，　cVautre　pttrt，　une　quant－it6　／｛’　noii　inf6yieure　tL　tgi”’i，，

on　petit　d6terniiner　un　indice　7n（ii）　te．1　que

　　　　　　　　　β魏（窒～7、〈x／～〈β甥雰？、，n　　　　［ノ〃（；1）＝〃ち、（ノ～）］，

e・t，　dans　le　produit

　　　　　　　　　　　　　　　／｛？”t　　　　ノ～〃・1（ti’）　／〈）11×2（？1）一〃・、（・ゆ

　　　　　　　　　　β式㌦19鵡・…　β”津・’　　　β碧自Σぐ），，　　　β蕩、ぎζ笥？劣…1／1・（？’）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　7｛）1　M（　：）一7J2S，3一’　）1　／〈？．M一”t（　i）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　’”議，鍔一71銑劣聾～壌・一β蕩∵

otS・1　t／ll＞一711（：’）＞711．（fM’），　］es　’1／x（］1）　pre．lllien／s　f．lcteurs　du　pl’emicr　lllcll）bl：e　cle

cette　6galit6　soRt　sup6ri．eurs　ou　〈．gaux　EL　un，　les　autres　facteurs　so．nt，

au　contraire，　infe’rieurs　2L　un；　on　voit　clonc　qu’en　postiiit

　　　　　　　　　　z’〈11）（．／1e）＝mal，〈一r，．．．　t］；一f．gel：一，．t）”’　．，．，．　一，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　”tF””’t　i’OJ1’t｛rit．　／9：，ll：n．．．jR，，jl　．

oll　，1，　poul・　／x’．〉／RJi，ti‘．，

　　　　　　　　　　T（1）㈲一β、鰍・1窪1務緬。・

et

　　　　　　　　　　腓1…惣）一∫藤。”・ξ）・薄蹴燃）一・］・

Ei／i　posant

　　　　　　　　　　」r〈2）（・）聡㌻鍛、議．．．酷（・〉鋤・

on　a，　cle　nitt｝ine，

　　　　　　　　　　駒＝1・g瑚叢1！’・・’sz’；V）・姐麟・購・圃

　　　　Olr，　oll　a

　　　　　　　　　　鑑ll経i簿轟

　　　　　　　　　　　　　．．　／enf．．．　．．　．n
　　　　　　　　　　　　　　　XX　wwRt；ill－P；iJiiSil－ll，rTvsstc，，．．．i3，／／，，，　一i’i｝ilHiliSil一；T］ww17iSI－IIIsjit・，ie；：：／．，・，．．．trs；；’，，，，’

d’o“　1’on　tire．：

　　　　　　　　　　T（／t’，　7’）　〈．　7．　〈‘’（7？）　T（：”（r），



306　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　5「液α灘6　f9一，）da〃la

　　　　　脚一匹脚）一／l響ξ）鴫鯉吻

　　　　　　　　　　　　　　　》1・g恥）（鷺蘭・

et　pa．r　su｛te，　S・uf　en　dCS　p・｛・tS｛S・lds　n’il・fiu・nt　P・S　ce　q・｝i　S・it・

　　　　　1髭羨咽一”楽），亀1；一影・1（り一黎）・

Gn　a，　donc，

　　　　　／l：。響婦ll！輿必

　　　　　　　一∫1：！夢）泌＋勢ゆβ鵠

　　　　　∫眠嬰残乱、1考（η）吻

　　　　　　　一∫㌶夕）吻＋辱）（鰍◇・．

　　Si　1，。。　d6、ig。。。、。｛nte・。。t　p。，］／，　，V　1。、1、h・s　g…d・・des　ellti・・s

　　　　　　　　　まん　　　　ゆ　　　　　　　　　キご・・1・q・・β〃・（穿〉・’一β1｝4…β幅（÷）一β・…N，・・’・

7（嗣〉（β姿，ゴて議．。）㌻（ア；｝1鍵（÷）瞬）ン（÷）・

d’o鼓　1，01／　t至re

　　　　　I・9恥）〉ノノ〈穿）礁）・　m

・1一・・d・・…q・・
冝tβ秀1（÷／），，，，　rr．iiirv’　／＞fv：，，，（nv：rm・）・

　　On　a，　par　COI］s（～qucht，

　　　　　∫1∫1｛・〃（k））＋・・（・’）｝肇夢

　　　　　　　イ∫1｛響）＋「美霧）｝・〃ぞ〃

　　　　　　　〉∫1∫1侶（／，）．）＋P～（・）｝空夢

　　　　　　　；〉∫lf∫riog　7てA），プ）『楚　　「裟

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　む　　　　　　　≧∫1∫1｛〃㈲礁）黒鳥

　　　　　　　一卸瓢二、｛〃㈲初ω｝肇弘



IS’itr　la．　Classe　9ttasil－a｝talytilgi｛e　（le　lionct’tons　de　De！｛・x　’Uai’i・ables　（1）　3（：｝7

01ユ　voi．t　donc　que　1（．）s　do．i．ix　i．nt5．tg，rales　dotil）1es

　　　　　　　　　　r／l1・9二階．り肇寡・∫1∫1｛〃・（／・’）÷・・（・）｝肇寡

COnvcrgellt　Ou　divergent　emnさme　telll　1）S．

　　　　Or，・n　sait，　d’aprさs　cc　que　n・t・s　av・ns　vu　Plus　haut，　queエa　demiさ12e

il．｝t6grale　double　con．verge　ou　dive1・ge　en　1簸合n㌃e　temps　（王ue　la　s6ri．e

　　　　　　　ゆ　　　　あ

d　bl・羅β1∵01・el－c王・t　q・・’a・6・i・d・・b’・．（・…）・　ver・・

ou　d圭verge　en　in　5・　na　e　temps　que．1，int69rale　doul）1e（20．2）．　1，e　th60r～三mc

6nQnc6　au　d6but　de　ce　iKun6ro　est＆insi　d6molltr6．

　　　　　　　　　　　　　　　　§10．　Une　classe　quasi－analytique

　　　　21．　｛ノ1．L，、　？、｝　6tant　1．uTte　suitc　double　de傑uaatit（～＄positi、7es　domユ〔～6s，

nous　d6s｛911erolls　par　C，，t　1’ensemble　de＄fonctions〆（x，．1．・）ind6fininient

・6・・vab1・・d・ms・・…m・…隠事諸）・…漁・一…x・・・・・・…s

　　サ
suivantes：

（・LI）　1∫・綱（x・のKμ・・孤，・　（擬餐毒：7難：｝：ま：：：）・

oli，そest　ullc　constante　posit至v（）dさ正x｝11dant　seul．ement　dR　choix　de　la，

fo1：lcti．Oll　〆（x，ニロ’）．

　　　　ノ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ヨ

　　　　Etant　do1M16es　deu琴　fonctions　quelcollques／1（x，，’），ノXκ，ア）aPpar－

te｝lant　・　tt　l．EL　m＆㌃・C　C董asse　6“，　telles　qu（）．

（21．：　）

et，　en　P・sant　8（X，　l11）ex／1．（x，．γ）

（2i．3）

ce　qui　prouve　que　Ia　sOmmc　et墨．a
c1εしsse　．0、T・，　appart｛enllent

que　la　sOmme　algebrique　de　follcti．ol．Is　cn
　　　　　リ　　　　　　　　　へ

appart1（｝llt　a

　　　　II　est　aise

c董asse（）”fi，　par疑ne

ln§rne　cla，ssc．

　　　　ノ　　　　Etant　donn6es　deux　follcti．011s　ノ～（X，　．」，），ノ4a（x，ニレ）　d，une　classe　Cn，

comme　plus　haut，　posons　ensuite〃（x，ア）mmfi（x，ア）／2（x，の．　Alors，（luels

q・…ie就1・・e・ti・er・p・・禎f・． iind。　z6il・）・〃，・・，・n・

　　　　〃（P’1＋，i’）（x，タノ）＝［ノ1・ノ～1】（7）t＋n）　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　．　　　　・

　　　　　　　　　　　　　濡抽・ツ押・＋④八伽◎一噸・…）＋（め五｛蝋・・一・）｝ゐ・・＋・）

携：1：1：：：呂：lllliにlil：：：1：：激：：：：　（ax〈　tf　一く．．，．／d　；　m＝＝　o，　i，　2，．．．b〈．yx〈　6’　；　n＝＝o，　i，　2，．．．）・

　　　　　　　　　　　　　　　　±．／2（．fL’，．li　on　a

【ズ（7”＋’？（X，．γ）【＜；V，（”申ゆ（X，コノ）1十レf，（，”・＋，t・）（X，廻）1

　　　　　　　　　　　＜；（為”～＋，L十1527”÷lt）∠聖鷲，，，？己

　　　　　　　　　　　《（毎勾抱弓偏（庭餐謬：劣：9：1：：：：：：），

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　cliff6rence　cle　（leux　fotictioRs　cl’｝ine

　　　　　　　　　　　　／／L　cette　i／　e’me　classe．　On　peut　c！onc　v6rifie．r

　　　　　　sbrique　de　foncti．ons　en　noi’nbre・　fuii　d’une　classe　C，v

　cette　n簾念n瓜e　classQ．

　5　de　voir　que　le　prodltiit　d’upe　fonction　quelco．　nque　cl’une

　　　　　　　constcante　finie　arbitraire　appartlent　aussi　iL　ce・tte



e
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　　　　　　　　　　　　　　　　　＋……＋cり捨・⑪抜（‘｝・の

　　　　　　　　　　　　　　＋¢り｛絶・禦1・o・＋（伽　・・圃ん（1＋・

　　　　　　　　　　　　　　　　　＋……＋cl）孟｛回）・・垢（1可

　　　　　　　　　　　　　　＋（望ル｛嗣）・艦・・‘’・＋（り孟｛嗣）・（n一曝e＋｛）

　　　　　　　　　　　　　　　　　＋……＋（紛f・f・M－2）・・玩Q・の｝

　　　　　　　　　　　　　　十・一一・・…一一・

　　　　　　　　　　　　　　＋（7／Zク〃）｛五…”・f・・”一＋o）＋⑳五｛蜘一議團・

　　　　　　　　　　　　　　　　　＋……＋（；り孟・o・・幽・・｝・

cl’oti　Yon　ti．re　：

　　　　　　　1　k（”t＋？，）（．ft一，　．」．・）　1

　　　　　　　　　　　《leiM“’t］，f”，，i，．一門・ナ（り・｛’・・＋Ol．一1砥洞乃必・

　　　　　　　　　　　　　　　　＋一＋cの御4，・君・娠

　　　　　　　　　　　　　＋（め｛え押一1鳳一鹸％，・＋（め㌍吻’x，，t－i，　，i一・ゐ1孤・

　　　　　　　　　　　　　　　　＋……＋cり熔瓢弧・耐・％・｝

　　　　　　　　　　　　　十・一一・・一・一・一

　　　　　　　　　　　　　＋（to｛駕ム調孤，・＋（り／・・3一％♂囲砥・

　　　　　　　　　　　　　　　　　＋……＋cり払・乃ノ・切窺甚・　　一　“

　　　Dans　le　cas　ol．i　la　suite　double・｛i？，．，，．＝”f’7t’／17／llZill：1・7：．　，，｝　，（7ili－iiiOo’，　ll一：．1：1）

est『hon・d6cro圭ssanto　Par　raPport　2L　chacun　d6s　i．nclicos〃7．，ク2，0n　a

　　　　　　　　　β；1離：摺《β；鷲ナ；：（麟写り・

C， ?ｓｔ一～レdire

　　　　　　　　　砥ゆ，・一国，《砥・　．（o・くφ＜；ク〃○《グ《7z），

et　par　suite，　on　a，　clans　ce　cas，

（・・．・・）1酬矧《（・el＋le・凹蘇隠亡秀：饗1：；：：：：）・

ce　qui　pi‘oxwe　a．ue　le　produit　dc　deux　・fonceions　qttelconques　d’une　classe

C’fi，　aPpa画ent飢1ssi　iL　cettc　mamc　classe．　On　pcut　donc　v6t’ifier　dans

IB　ciL　s　o“’t　nous　no“s　plagons，　que　le　produit　de　fonctions　en　nombre

fini　d’une　classe　C”f　c　ppcar’tient　2t　cette　．niame　classe．

夢
．



Sur　la　Classe　．Ov　itasi－analytigite’ @de’ eoncii’ons　de　Dettx　Variables　（1）　30g

　　　　　　22．　1．orsque　cleux　£onctions　de　deux　vai’iables，　ainsi　qzTe　le・urs　d6ri－

　v6es　partielles　succ，essives，　coi’nci．dent　en　tm　polnt　dans　le　domaine

　d’existence，　i．1　est　6vident　que　letn’　cli．ff6・rencc，　ai’nsi　que　co！les　cle．　leurs

　dd’riv6es，　s’annitlent　en　ce　point．　OA　peut　donc，　en　remarquant　les　cie．ux

　th60re’nie，s　fondainentau＞．c　dans　la’quasi－analyse，　6noncer　1’e　th60rC“me

　suivant　：

　　　　　加coアznhZlb71痴6♂∬al；1’re〃s～iTVsa〃le」tso7’t．7・aue／a・classe　c〃de

ノ珈凶伽3‘か4加κ7．’a／7一如∫o！zクuas～La／zo4吻2〃estク濯～la　sei：ノ露ρ加砒

（22・1）薫。編さ7t

o2μ’！レ〃8アalc　do～！∂ん，

（22・・）∫1∫＝・・9恥）肇宰

solZ　niltt，e7’ge71t（」．

　　　　　；・〉・］ous　verrons　dans　le　in6moire　suivant，．　le　fait　qu’une　fonction

　qtzasi－ancalytique　de　la　classe　clonn6e　Cnt　est　coniplhtement　c16testmi．n（｝e

　cians　le　donaaine　cl’existence　lorsque　sa　vaiem’，　ainsi　que　cel16s　de　toutes

　ses　d6／riv6gs　partielles　successivcs，　en　zm　point　dtt　clomaine　sont

　dc　nn6es．

　　　　　　　　　　　　　　　　sR　11．　Un　Probleme　de　M．　Carlepaan

・　23．　Dans　le　cas　de　fonction　d6　cleux　variables，　le　prob16me　no’table，

sugg（Sr6　par　］LF｝’1．　Carleman，　cians　son　livre　reiinarquable　：　Le？s　fon・ck’ons

　eua・siLa・na／l；i，li？77t（．i　p．　76　peut　s’6．noncer　de　la　inani6．re　sui．vante　：

　　　　　．～▼・・z！（x，の2〃！‘ノ〆b〃識汐〃sz掘吻〃初び〃／幽’磁傭面〃s／e　do・〃（・・Yle

（躊勃畑焼繍・・一・・i・…’kb・izs　：

　　　　　　　　　　　　If（m“”’（x，pi）1一くvi・i．，，，　（Z×‘x〈．”．2．lli‘”ilil；131／＝一rm8：1；i．il：）・

e2〃如sonl／es　60〃漉渉♂伽3妬6♂∬4！ン謝et　s～げ為・αノztc：rsクZte　doz’tノ’e〃ψ砕

如贈御願・婦（クノ～じ　　　0，　1，　2，。●．　ノ．1　　　　（）7　1，　2，●鰯●）卿…励蜘〃∫（切

soiZ　ana／yti’S2te　da・ns　ce　domtzi’nci．．

　　　　　On　peut　r6ponclre　E”t　ce　prob16nie　pai‘　le　th60r6．mc’　suivant：

　　　　　5▼諺〆（X，の・〃・eノ初Z♂痂駕・〃〃κ卿3加ノ！！．LaC・勧勧ノZ．艦雌

sa・’窒?　el　s・励搬・漉勿・グ9・te〆（κのsolZ…σそ吻〃6．　tf・・〃・Ccr　d・maiン…

esl　・（1　ue

（・…）諏．．》轟く＋…

　　　　　］　N’ous　allons　d’ciborcl　d6montrer　que　la　concliti．on　est　n6cessaire．　En
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v・・ヒud・1’hyp・thさ・e・・r　1・f・1．・cti・・！（．x，コ・〉，・・p・ut・伍・ln。，　q・’i1・xi・t・

dcux．doma圭且es　21）』，　Z）シ　vc’tlrifiEtllt　les　propri6tes　suivantes：三。　Ces　deux

domaincs　sont　respectivement　limiヒ6s　par　des　courbes　rx，　Cy，　simples

ferln6es　rectifiεしbles　de　Jordan；2。：L’intervane（a．《x《A）est　a　1’int6rieur

dc■）x，　et　I’intervalle　（∂《フノx〈B）　2t　ま’iiit6i　ieui’de．Z）シ，；　30　La　fonction

〆（・T，・．」・）e・th・1・m・・phe　d・ns　Dx，　Z）、　et・ur　le・c・nt・hrs　fe・m6・r。！。．

　　　　Si　1’on　d6s｛gne　par鵡1a．　d｛stancc　la　plus　courte　entre∬’＝et　1（）

segment（a，4et　p・r　4　celle　entre　r，・t　le　seg…ent（∂，B），　il　est

合vident　que鵡＞o　et　dy＞o．　Comme，　en　vertu　du　th喬orさme　classique

d・C・u・hy・・1・・，　P6疑・t・ut・・les　v・1・・rs　qe　．v，コ・，．・・ti・f・i…t・・x・・n－

dit量ons　a．×〈X＜〔ノ望，　∂〈；．γ《29，

（・3・・）∫伽噸一 增轣v，，（ξ一面募ザ・・勧

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　¢に自：1：1：：：：），

On　vO誌　que

　　　　　　　　　　　　冷飯《4≒：｝5緩葦・　¢嬬：；：；：：：：）・

・ti　G＝m副〆（vft：，　Jl・’）1・・1・1’x，1㍉；L戸1・・9…1・d・r．；ん＝1・・9u・u・（1・

1．一

　　ゲ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ク

　　　　On　cn　d6duit　facilelnent

　　　　　　　　　　　。鞭狸寝幾蹟《mi。諺，ら）〈÷。。・　　　　　　t・

o嚢　た　est　Unc　constante　positive　βnie．　．1），o鳶　r6sulte　la　con（lition
　　ク　　　　　　　　　　　

necossa，1re。

　　　　Nous　allons　en忌賢ite　d6montrer　que　Ia　condition　est　sufflsante．　En　　　’

prenant　rcspec℃iven3ent　xy．，夕、　dans　les　intervallcs　a《κ《∠1，∂《少《；汐，

consid6rons　la　s6rie　double　de　Taylor：

（・3・・）勲〆い莞）鴇…ク・≧（κ一鋤棚

・1：1　1，・・s・pP・・equ・1・s　r・y…db…ve・g・n・e…tρ。（鍬），ρ。ω．　L・

・・a・t・・6・t論…伽・・，・・ve…d・rhyp…さ・e，・・r・・P・ゆ・・

c・ns6q蘇ent，　tr・艮ve・des　quantit6sλ脇tell’es　queρ。（vVp）》λ去，ρ、（S・・、）〉ん・

11ex…ste　donc　deux　suites　finics：

　　　　a　＝＝　Xe＜・rtrt〈職く……〈傷躍＝・4　b　＝＝．yoくぬく弛く……〈Yhy　：B・

telles　que　IQ　cercle　6雷）de　celltτe　vTp　ct　rayon　px（xp）　a　疑ne　pOrtiOll

¢・mm・ne　a．ve・1e　ce・c1・瑠、（pt　＝＝O，　1，　2，．．．　，　／lx－1），・t　tdles　q・・1・

cerde　C～・）de　ce1ユt：どeコ’、　et　ray・nρ。ωaull．e　p・rt量On℃・1購une　avec

lc　cercle　6～｛～1　（り＝＝o，1，2，．，。，〃シー1）．　　王）uisque　la　s6rie　dQ騒ble　（23．3）

伽



臨
舞
’

tSfur　la　qlasse　．Ov　ttasi－analytigtte　de　Fonctioi・is　de　Deitx’　T／ariables　（」）　3　i　i

pour　x・＝：xy．，　．v＝．／i，v　est　liolomorphe　dans　les　cercle．s　・ferm6s　C（．，　f＞，　Cg！），

on’@peut　p（）se．r，　poinr　abr6g（）r，

（・3・4）脇・）畿激，舟1藷扮（一訓・一・Vv）7t，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（／；　III81　ll　；illli　／ll；）・

　　　　Consid6rons　alors，　par　e：emple，　les　cleux　foncti．ons　f’o，　o（tx，　pt），

ノ1，1（x，∫7），dont　la　prem圭さre　est　hoIQmorphe　dans　Cgx），ご5の，　et玉a　scconde

dans　C呈躍），　CSy）．　Sユ．1’on　d6signc　par　（2（x），（2（シ），ノ〕（x），ノ：）（の玉es　points

o／．L堰@les　cercles　C8”），　C（ob），　C（i”），　C（iY）　coupeRt・respectivement　les　se．gments

（a，　x”tl），　（b，　B），　（a，　／1），　（b，　B）　；　alors　on　a

　　　　　　　　　　a〈o（x），　　1）（x）〈c（x），　・ノ）（x）〈κ1，

　　　　　　　　　　∂く（2（の，　　P（のく0一（の，　　2ρ（のく．1・’1．

Comme｝a　follction．ノち，⑪（x，コ’）est　holomorphe　dans　Ies　cercles　Oεの，（＝S’」），

on　a，　en　veytu　cie　ce　que　nous　avons　dit　plus　haut，

　　　　　　　　　　嘉難．．》髭響ト〈＋・。ジ

oi

Oll　vo｛t，　e凱　remarquant　que　la　qu．antit6　m

・一…6 t舞魔・・ln6・・胱・1・∫・・

　　　　　　　　　　　　　　1　　＞　　k　，

　　　　　　　　　　弩グθ，n，7t　　　〃1十71

0ti乃est　z　Il・e　quantit6　positivc，　ind（～pcndante　de〃？．　et　de　7z．　Si　l’on

d6siglle，やar　co．ns6qiient，1）ay’｛β診：，，t’｝la　minora1ユte　do　M．　Faber　de　Ia

・・it・d・翻・｛”響θ，，、，，、｝，・nP…t　6・・i・e

　　　　　　　　　　　　I　＞　　／e　；・

　　　　　　　　　　β幾，7、　　・172・十n

　　　　　　　　　　　　　　コ　　　　　　　　の　　　　の

donc，1a　s6rie　doubleΣΣ　I　divcrge．　On　ell　conclut　quc｝a
　　　　　　　　　　　　　　　　　　．7’Fo，t・・eβ議，7t

f・・c・・…（x・・）・・即・・i一・…1・・・…d・・91・d・m・…隠軽謬：；：）・

　　　　Or　on　sait，　en　ver乞u　de耳a　d6finition　1罰ame　de！a　follctioll　8（一x，タノ），

que

　　　　　　il・d，（．e；，”P＝＝maxVS：”o’“”’（x，p，）1　dans　（Z［tll：〈fl，tf’／／［，‘1）．．

Posons　a！ors

　　　　　　ぎ（x，コ．ノ）濡ゐ，o（x，ア）一∫（x，．γ），

　　　　　　G・n，　ot－m・xl捌切l　da1・s．隠慧審1；：）・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　“d一｝S，　k：；fi－1’1　；；．1／／　est　born6e，　que　ia

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　tire　’

．
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　　　　　　　　　　．a（”t”’‘5（a，　b）　＝＝o　（’．，’i’　，一．，’g；　1．；　．：．1：1），

・’?ｔ　par　s，’　uite，　d’apr6s　．le　premier　th60ir6me　fonclamental　6nonce　．au

．oqx，」，）　eg．　t　identiquement　nulle

2L－clire，

ん（x，・．9・）”f（vv，．の

　　　　　　　　　doniai．ne　（

da・s．1・d・m…e

ia一くsx〈．Q．（V）b〈s」’x〈Q．（Y））・

・・ns　1・　麟ε：雰）・

On　peut　afllrmer，　cle　me“．me，　que

　　　　　　　　　ん（X，のイ（X，の

　　　　On　en　d6duit　que

　　　　　　　　　ん（Aろノ）＝五、（x，コ’）

　　　　Ol1

2L　C5x）　et　ご1湿），　et　tL　c「Sシ）　et

veut，

dans　le　domai．ne　（e！．［‘，llfCilf：Y，［lj）・

nO h6，

C，
モ塔

・・ns　1・蜘・・e（P（x）《藩《ρ（のP（Y）x〈p，x〈e（Y））・

　　　　　　　voit　don◇que／i，⑪（窪，フノ）＝，／三，1（κ，二1’）dans　los　portions　communes

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　Oly）．、　S三1’on　r6Pさte　cct訊rgUme就tant　qu’on

　　　　　a16．rs　Qn　est　condxiit，　aprさs　un　Hombre　fini　de　pas，　～しunc　follc一一

・…恥），・…m・・p1・ed…1・d・m…c（多謡擬多〉・・．・α・c・da・t

・ve副・nc・1・・〆（vv，の…隠勃…v・・・・・・・・…1・…d・

ti．Oll　est二　Certa｛nemellt　Sufllisante．

　　　　On　voit，　par　coiis6querit，　que　la　classc，　d6f蓬11ic　P穿rまa　su｛to．double

｛〃・叫（ク1～1　0，1，2，。・・’ll篇＝（），　1，　2、．曹・）・・…ne　cl・sse　d…1・c・・・…n・1yt…es・N・・s

d6sig1ユOns　cette　classe　par　C｛・’・…｝．

　　　　　　　　　　　　　　　　ノ　　　　　　　　　　§12．　Equ量valence　de　deux　c霊asses　C，if，．　Cilf’

　　　　　　　　　ド　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　サ　

　　　　24．　Etant　dorm6es　deux　　stiites　doubles　｛β妬，、，、t｝，　｛ノa・t／；it．，，、｝

（M＝O，　1，　2，．．．71＝O，　1，　2，．．．）舳・・…e・・・…su・……

（…⇒び諫．．》絵：：：〈＋…

on　peut　trouver　des　entierS　positifs　26，ク〆pour　ulle　valeur　quclconqu（）

mais丘xo　2・Plus　grande　que　U，　tols　qu’oll　ait

　　　　　　　　　　臨《沼・鱗・（膨＞

Puisque　les　valeurs　de〃1，・fl　pouy　lesquelles　cette　in6gcxlit6　n，a　pas　lieu

sont　seuldmont　en　nombre　filli，　il　existe鷺n　nombreβni　／de　la　mani－

6re：

　　　　　　　　　孤、？・《醐・緑（クL／1　　＝O，　1，　2，。幽。7Z　mm　O，　1，　2，．．．）・

On　ell　d6du｛t　q登e



Sur　la　Classe　．Ov　uasi－ana！ytiet｛e　de　Fonctions　de　Deiix　Variables　（1）　3　i　3

（・4・2）1酬切1《胸為，・《騨w録騰｛：，；：：：：）・

ce　qui　prouve　que　la　classe　Cnt　est　c・ntenuc　da1㌃s　CC，，．　S至，　au　c・n－

traire，　oa　a

（・…）五一認》絵ご1＞・，

alors　oll　peut　afarmer　que　la　classe．（］」ノcolltiollt　6’A，’．　　On　vo量t　donc

　　　　　り
que　Sl
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　

（2斗・4）・く謙．．・η綴：：：《無》舞：〈・・，　・

1es　deux　classes　6¢hf，6噂ハ∫’repr6scnteRt　la　m｛｝1ne　classe　qttasi－anlytique．

　　　　IER　supPosant，　par　oxemPle，　queまa　su｛tc　double　｛β，昂，，、＝・壇ρノノ1f、，，、｝

嶋：｛：；：：：：）・・t・Ro・　c16cro・ss・1・t・脚pP…～・cha…d・・・・…c・

〃1．，71．；　comparons　iL　la　classc　（：γ〃，　la　c］assc　（；’A∫’，　oh　霊2㌦，，，＝M；）、＋1，7t，2L

laque玉1e　appartlennent　lcs　d（～哲v6es　par　rappor．t　2L　x　des　fonctions　de　la

premiさre。　C・mme以ゆ《！）！；，．，、　en　vertu　de　1’hyp・thさsc，・n　a　Z7《1，

d，ofl　il　r6sulte　q疑e　la　classc　Cn／cst　conte11疑。　dans　Cn〆．　11　est　it　romar－

que£　ici　q疑e　乙7　est　exactement　69al　iL　un．．1）rcnons，　ell　effc）t，　un・110m－

bre　R　plus　grand　qtle　乙7；011　a

　　　　　　　　　　　山鼠．く鶯玉　¢膨）・

Posorls　alors

　　　　　　　　　　　　　I　　　：／7，｛1＋，・L，・一＋（1・一1）｝t｛エ＋：・・＋・…＋（fl－1）｝

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　，　　　　　　　　　　　賜，，

d’o血1，0n　tire

　　　　　　　　　　　　　I　　〈／2（1＋a＋・…＋（n’t－i）｝＋｛1＋il＋一＋（t・一1）｝〈双養（・ii’＋・ゆ（m＋？t一一1）

　　　　　　　　　　　認ノ；，，，、

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　，　　鱈＞

et　par　suite

　　　　　　　　　　　Ψ鉱く鴨／苅　一1（〃1＞妙71＞ク）・

or　lc　premier　membre　de　cettc　in6ga・1it6　est　l｛穿ter懸e　g（～n6ral　d’une　s6ric

double　divergen．te，　et　”礎／／　tend　v◎rs　z〃l　lorsqueク〃，71　tendcnt　vers　1，ill－

filli．　011　ell　conclut　queλet　par　suito　乙f　doiv61霊δtre　；＞It　On　voit

donc　qtte　乙1＝＝1．

S・，…Pl，・・，一・d－bl・｛喉lll｝（クノ7・一一一（），　1，　2，・・．ク1　　0，1，2，。。．）・・t　b・rn6・

sup麟eurement，　c’est一節一dire　si



3叫 Sikapto”　1〈odama

　　　　　　　　　　叙爵．，》絵窺〉・・

alo£s　la　classe　Cbl，　d6signe　la　m　5’me　classe　quasi－analytiqtte　qtie　Cnf．

　　　　25．　ll　est　bien　connu，　en　vertu　de　1ic　formule　（le　Sgirllng“，　que　・m．！

est　un　lnfinimeRt　granCt　csctuivalent　i　m／”’erM’i／5，ii］1］｝：rr　n．　Q．　r　on　sait，　quel

que　soit　p＞1，　que　Yin6galit6　i／］，，li＞2’〈PM　a　lieu　ci　partii’　cl’une　certaine

valettr　de　〃4．　On　peut　donc　af丑rmey　un　nombre　7・tcl　qu，oR　ait　－1／2πノ〃

〈，ll？6M　pour　tout　entier　positif　（incl．　z6ro）　’ne　；　d’otti　1’on　tire

　　　　　　　　　　（舗〈・底・惚ア・

　　　　IEn　d6signant　par　q　zin　fiombre　quelconque　＞i，　et　par　lt・　une

quantit6　telle　qu’oii　ait　一i／M，rvi＞pta？t　poLir　tout　entier　positiE　（incl，　z6ro）

71　；

d’ott・i　1’on　con．cleit　que　la　classe

et－ciire　que

α・〃’り・・弓．

certainement　contenue　dans　toute　classe　quasi－analytique．

26・S・PP…ns・e・P…，…1・・
･・・…d…1・・｛“、驚ごtr・i，｝・

｛“lglft：lr；一；：’：；fum，｝．・・・…1・・6c・……t・…1・・s　1……x『s・・…d・醐・・

｛£驚｝・｛β細…t・・Q・SS・幡．・・諏．．“i驚で｝，tt．・・

iimβ・　・s。n、　d。，　c。、枷、。，　p。，i、i。。。　Qu→一。。．．N。u，　p。＿s

M＋N一〉’A　71Bm，7i－i　．　L　．
donc，　en　utilisant　ces　ex．　pre．ssi．ons，　comparer　la　clcftsse　Cnt　consid6ruAe　Et　la

c！’≠唐唐?　analytigue　C｛nt　t　n　i｝．　［ILa　clay．sse　Cnt　est　anal　y’tique　si　les　deux

limites　sont　Positi▽es　ξinies，　ct　eIle　cQn．tient　la　classe　analyt二1．que　si　1，une

des　limitcs　est＋。。．　L・rsque，　Par　cxcmple，・n　aβ。，，，、くek（m＋”），た6ta登t

un　nombrc　positif　fiili，2しpE　rt｛r　d’un　certaill　rεしn9，　la，　classe　6。〃conL

tient　la　classe　E　nalytique，　ct　1’epr（｝se，nte　une　clcasse　plus　6tendue　que

la　dcrnii，’rc．

　　　　1）ans　ce　cas　o）　iaous　nous．plag，c）ns，　on　a

　　　　　　　　　　　“海／撫芦く（，論話轍罫

on　a　de　ln§me

　　　　　　　（響ア〈〃！〈μ（写zア・

11en　r6sulte　que
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　アル　　れ　　　　　　　　　りみ　　をロ　
　　　　　　　　”羅く〃・！・・！くλ〃？’轟グ喫諾，

　　　　　　　　、6’　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　6

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　．C｛，，1．　！7t．・！｝est　6q面va／（）醜e　a　6。｛n〃m　nnl｝，　C，6st－

　　　　　　　1a　classe　dcs　follc．tiolls　anεしIytiques　est　aussi　d6sign（～e　PEL「

　　　　　　On　pe犠t　ell　d6du｛rc　aussi　clue　toutc　fQnct量on　analytiquc　es．t

塵
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En　niultipliant　cette　in6．．o．．’alit6　par　i？．，，，，　et　en　rdmarquant’

　　　　　　　　　　　　（沼塔li芸．。く（“鐸、）四面1・

on　cl

　　　　　　　　　　　　　　丑五’・”　＜　　∬ノ；融…　　。

　　　　　　　　　　　　〃zJノ義＿1，，t　　　（ノノ1．十1）］ノ；、t，，1，

On　a　de　mame
　　　　　　　　　　　　　　認ノ玩・・　く　　認ノ玩・磁　　，

　　　　　　　　　　　　　刀」ノ；8，n＿1　　　＠十1）1ノ；鵡，，、

Il　en　r6sulte　que

　　　　　　　　　　　　（謬51｝㌃！・底心！〈ノ座員・（“響言㍍．！　＠初・

　　（26．i）
　　　　　　　　　　　　　　tet3tt2rmsmi’．ti　　．kt”，t，i〈ww｛］li！ttt！一tz一’fm・e．tsVm，，，一一i
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＠〉の．

　　　　　　　　　　　　〃多！（クー1）！　　ク〃！　71！　　〃1！｛7！　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　711　！　（7Z　一　1）！

　　　　Prenons　maintenant　de　la　ciasse　Cpt　clonn6e，　les　deux　sous－classes，

repr6sent6es　par　Cnf，　k，，　Ci．f，　k，，　compos6．es　par　des　fonctions　ind6fini－

ment　d6rivables　et　satisfaisant　aux．　conditions　suivantes　：

　　（26．2）　　　レ～（’”＋”）（x，．5ノ）1〈；ノζrt”t＋7㌧獲ノ；）e｝，t．，　レ『チ撹＋’り（x，フノ）1《πr27滝÷㍗2砿馬，，、

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ci　．r’gl　li　i．IIII，）・

et　appliqtions　（26．i）　au　｝）roduit　th（x，．i，）＝＝fi（．rif，．；v）　f，，（x，；y）．　Alors，　on　a

　　（26．3）　　　lll（’”÷”）（x，コノ＞1〈（た匹”b十たi’n一正ノを2十＿．十lrL，’n）・

　　　　　　　　　　　　　　　×（々募十lri，1－1・や2十＿十乃の！］fo，　o　j鷲，、，，，，，

et　1’on　peut　distingucr　les　cleux　cLas　sulvants：

　　　　Premier　cas：為幸乃2，　et　l，on　supPose，　po亘r蓋xer　les　id6es，（lue乃匙

＞le2．　Dans　ce　cas，　1’in6galit6　（26．3）　devient

　　　　　●　1・h（”t＋”）（xの1＜／・・m÷〈・＋ll＋…＋ll；；）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・（　　17。．　　　居Li十””’　r“　十．．．十一L2’“　　Alt　　　．々匙）賄・疏・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＜／・i’t＋〈た、毎，）2蹟・砥・・

OR　voit　donc　que　le　produit　d’Line　foRctioii　cle　la　clE　sse　Ciif，　k，　par

une　fonction　de　la　classe　CiJf，，1・，，　／72　（5tant　〈1ii，・　est　un．e．　fonction　de　la

premidmre．　Si　1’on　remarque　qtiL’s　toute　fonction　analytiq－ue　est　contentte

clans　toute．classc　quasi－analytique，　on　voi’t　quc　le　produit　d’uno　foRc－

tio．　n　cle　la　classe　quasi－analytiquc　px，　r　une　fonctl．on　analytiq’uc　est　une

foncti．on　de　cette　cltrtsse．

　　　　De疑xiさme　cas：た1瓢島．　L’in6galit6（26。3）devi◎航，　dans　ce　cas，



3i6　S．・　1〈odama，　Sttr　la　Classe　9uasi－ana！ytigue　de　Fonctions　etc．一（1）．

　　　　　　　　　　Vi．（，”・＋7i）（∬，．3ノ）iく（・171十1）（7z十1）た～’‘＋，切妬，。カZ，、，7、．

Le　prociuit　appttrti．ent　donc　i　’la　classe　d6finie　par　la　sui．te　cioublc

　　　　　　　　　　｛（〃・．＋・）＠＋1）鵡，，1．｝．

Or圭1　est　6v呈dent　que　”肇〆（〃1十1）（7z　十1）tend　vcrs　I　lorsque　ク〃，フz　aug－

mentent　ipd6finhnent，　d’ott　Yon　conclut　que　cette　classe　col’ncide　avec

la　classe　donn6e．　C’est－a－diye，　le　produit　de　deux　£opctlons　cle　ia　classe

quasi－analytique　appartient　a“ssi　ESt　la　inaine　classe．

　　　　A’amara？ie：　ll　senable　que　1’extension，　par　nos　m6thodes，　de　ces

r6sultats　aux　fonctions　de　plus　de　de“x　vaviables，　n6　prelsentrait　d’auti‘e

difficult6　q．　ue　des　longuettirs　de　re’daction．

　　　　｝ious　tellbns　aエa飴dc　ce　m6moi．rc　a　remercier　M．］e　professcur

Tosiz6　r　41atunioto，　qui　a　bien　voulu　li．re　notre　naanuscrit　et　nous　aicler

par　quelques　remarques　t．rds　utiles　clont　nous　avons　ti．re’　grand　pi’ofit．

，

1


