
Sur　la　Classe　Quasi－analytique　de　Fonctions

　　　　　　　　　　　　de　Deux　Variables　（II）

　　　　　　　　　　　　　　　　　Par　Sikazo“　Kodama

　　　　　　　　　　　　　　　　　　（．R．eg：tz　en　Avril　i5・　193｛）〉

勒

s

　　　　　1．　iNYous　allons　consid6rcr，　avec　1）v’i．　Carlemem，　un　proc6dc5　du

calctt1　effectif　d’une　fonc£ion　quasl－analytique　de　deux．　variables　dans

la　classe　donn6e　par　scre　valeur　et　cel］es　de　ses　ddriv6es　partielles

successives　en　zin　point　du　doinaine　d’existence．’
　　　　Atant　donn6e　ime　suite　dopble　｛／T4，，，，，，｝（；Z，？’＝im－igl　ll　i．1　lll）　de　quaiiti．tds

pos琵ivcs，　d6signons　par　（：］”’une　clas＄e　dc　fonctionsノて・T，ユノ）…11d6翁nimen㌻

d6rivables　dans　le　doinaine　（gltKX」，YEt2），　et　satisfaisant　aux　conditions：

　　（1・・）　t〆粕（夙の1《1・・“”’lkfnt，・　（庚炎須抑圧：｛：1：：：：），

o’狽?　／v’　cst　une　copstante　d6pendant　seulement　du　choix　cle　la　fohction

π露，夕）．

　　　　On　sait，　en　vertu　du　tli60re’me　6nonce’　au　nO22　de　mon　me．moire

prd，c6dent，　一曹浮?　la　condition　n6cessaire　et　sufllsante　pour　que　cette　classe

Cnt　soit　quasi－analytique　est　que　la　s6rie　clouble

（L2）　莞艶も
　　　　　　　　　　・勘一…　一・　βη三㌃，、

oU　｛P．）；t，，〉　est　lci　n3inorante　de．　INi［．．IFaber　cle．　ltt　suite　cloubie　donn6e

｛β”e，，・＝鴛ダノレ；n，7、．｝，ou　1’int6grale　double

（・・3）∫1∫11・9恥）肇一縛帯［・繊・脚継ヨ・

soit　divergentre．　LNous　allons　fiflfiriner　que　si　f（Jv，），）　eSt　unc　foRction

・…爾・・q　曲・1　・d・　6・ご・・e…偏｝（フタ1』　O，1，2，…71　：：一L　O，　1，　2，　．．．）

est　uBe　suite　double　de　quantit6s　clonn6es　sati．sfaisant　a！｝x　relati．ons

（L4）　ノ＠・？・）（・，・）＝〃！・・！・濾，・く望：9：｝：1：：：：）・

al・・s・1．・P醸・・“・u1・・cett・f・1・cti・nル，」ケp・・ま・・qu・・tit6・ら“，，、

嶋：｝：1：：：：）・e－t・e・・erm・s．一・1bns　rさ・・脚1・S・・…

prob16mes　suivants　：

　　　　Preimpier　prob16me　：　Calcul　effectl£　cl’une　£onc’tioR　f（．k：・，　；v）　au　moycn
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・…　h・御一6・・蜘鷹：｛：；：1：：）・・…ね・…・…・c1・…s

（1．4）；　　　　　　　　　　　　　　　　　　　’　　　　　　　　　　．．　　　　　　　　　　　　　　　婆

　　　　De登xiさme　proUさ1ηe：：Recherche．　des　cond量t｛ons　n6cessaires　ct

su伍santes　pour　qu’il　existe　une　fonct云on　quasi一一’ ≠獅≠撃凾迫ﾊquoノてx，ノ）de　la，

classe　donn6e　C養，，　v6r量fiant　les　relations　（1．斗）．鳥

　　　　　　　　　　　　　　　§1．　Certaines　6quations三nt6grales

　　　　　　　ダ
　　　　2．．Etant　donn6e　ulle　suite（io《由1e　finie　des　quan，tit6s　positives：

（・・1）・1’1・嶋｛：：：：：：：努＝謝・

llotls　allons　d，abord£rouver．le　m．inimuml　de　Pexpressio11　　　，・

（・・2）一f…，…（！）≠鼎・・∬1［〆・・＋・・励励

cl’・nc…c・…卿）…一…1・d・m・・1・e（麟D，・・…t・1－

fa圭sεuユt　aux　conditions　stlivclntes；

　　（2．3）　　〆（P＋9）（o，o）嬬26！ク！，ら，，　tl

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　鵜｛：1：：：：：岩ノ”），憐1，2，’●・　1＞

　　　　1．tt　prcm沁rc　variatioll　de　1，cxpression　Z　pcut　s’6crirc

　　　　　　　　　　δ／出・嵩濤γ乃・∬1／・fl＋e・（x，・」・）6f（…（・一・〃卿

or　on　a，（／1，autrc　part，

　　　　tf…＋・）（x，　3タ　　　　”）一∫1雛碧1；夢。罵倒鋤

　　　　　　　　　　　　　　　　’蕩1辞職・沸灰・，ノ）　（P・＝・，・，・，…・〃一・）・

　　　　碗磨畷面一∫話葺〃些ぶ一㌍翫のぬ

　　　　　　　　　　　　　　　　＋”莞一1／
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　Q／｛・肚（ワ＋の｝（x，o）　（ヴ＝o，1，三，＿，〃一1），

　　　　　　　　．　　　　　　μ殉　、μ！

　　　　㌍眠・）イ∫畿≡篶1子1号碧liヴ岡伽）・／・t・1・，

　　　　　　　　　　　　　　　　＋鷲1蒼a細岡（。，・；1／）＋”資1ノ敬・圃（x，。　　　pm．e　1i！）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（P＝・，1，・，＿，〃～一；ク＝・，’1，2，＿，ノ・一D，

　　　　㌍・知・）→1’f’号両点砂・癒・油

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（Po，韮，2，…，沼一；ク。，1，2、．＿，〃　1），



Ster　la　Cldsse　9uasi－ana！ytigue　de　Fonctions　de　Dettx　ptariables　（U）．　3　i　c

　　　　◎／　）呼∫細辛賓ll｝◎／　）（・…）・～・・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（P＝・，1，2，＿，〃一一　1；tl＝・，1，2，一．。〃一1）．

En　substituant　ces　relations　dans　1’expression　de　δf，｛1　vient，　aprさs　un

changem（）nt　de　1’oydre　d’int69ration．，　　　　　　　「

呵1欄蕩…∬鵜娑1～11鴇三鶴f押（v・t’・・；1’）勧

　　　　　　　　　　　＋薫・一∫聯砦テ｝押（融．

　　　　　　　　　　　＋慧ん・・／：務≡霧詰∫　）（嚇

　　　　　　　　　　　輪ン叫…’）｝ρ矧…鰍

　　　　　　　＋・訓：｛訓話・・一媛∫｛・・）岡（～司鐸1艶

　　　　　　　　　　　　　　　　　＋鶏・・一・，諾罫・咽（・…’）｝棚・％・’勲

　　　　　　＋・訓1｛訓漁・一差罫一｝（切］鴇砦≧：1ト・㍑

　　　　　　　　　　　　　　　　　＋海照準距一・｝（・・，の｝彫画）（・・轍・

Commeδ／＝o　a　1．．leu　pour　le　minimllm　de　1，e．xpressionノ；o茸．l　tし

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ユうま
（r・・．）．？’nt・・∫い＋”）（～！・7’）＋濁．。73・・　1“ツー，），　　1・v

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　り　ま　　
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋渤㌃・（・〆　　‘ノノ　　　　ンf（’”t＋ワ）（〃，」・〃一a　峯）！）‘か

（2．5t）

（　2　．5・　2）

　　　Si　1’on　consicle｝，re　siniultan6meR．t　（2．4）　e・t　（

（p　：o，　i，2，　．．．，　・m．）　d6jSL　consid6r6e＄　par　｝・，・’1．　Carlenian

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（潜門2二L汐・・）（x，7，），／，

　　　　　　　　　　　　　　　　／lLn・・tiwwiSi／ll－ii－211k一一一：1’．i／t’tt一，’ll；f（m・“di（t／，

＋鼠取）711，，留㌘1謄写㌣脚締加），

鶉…確弓鍔押）（・！・蜘・搾・＋細一・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（！6　＝o，　i，　2，　．．．，　n！．　一　｛），

訓ン流鍔一ゾ（1’“・）融塙ノ　1・（・三一・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（グ＝0，玉，2，＿，〃一1）．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　2・5足），　　On　 a　ノノX・十　1　　6quations

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　t．　lll　en　est　de　meme

1．　’1’．　Carleinttn：　llLes　fonctions　（luasi　anizlytiques，　（lg26）　p．　66．
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1・rsqu’・1・・c・nsidさre　simu1亡・n6ment（・4）6t（・．5，）．11　su缶t　d・nc　de　c・n－

sid6rer　seulement（2．4）．　Si　1’on　introd“it呈。呈1es　s“bstitutions　suivantes：

　　　　∫（」）＋ii）（xi　zi）』砺漏一lyr∫；（x一・・）m一一v－lf（M＋？i’）（・lt．）肋＋君（・蝋禦）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（P＝・，1，2，＿，〃一1），

　　　　ノ（轡の（・・，の一＠一ジ±、）計∫レ遭一・ツ四切（・・磁・＋㌍＋・）（〃・夕）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（t7＝・，・，2，＿，〃一1），

　　　　〆（1）＋の（籾’）「“z．＿pLI）！｝＠＿グ→）！

　　　　　　　　　　　　　×∫：∫レール）一・（フー7’）7’一〃ツ（”t＋”〉（〃，τ勲！漉’＋ノも（1）切（x，7・）

　　　　　　　　　　　　　＋／1…」…（・り・）　　　　　　（1：8；1：；：：：：：罪二D・

　　　　　　　　　　　　7η一三　　7置、　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　7，1　　，’一1

　　　　君（X，　．1，）＝ΣΣ6制め〃，ハ（x，の瓢ΣΣ‘。，〆ア，

　　　　　　　　　　　　2，＝＃Ot2　mO　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　7，糀09隅⑪

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　にロエ　ひにのユ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　為（∬，，・）＝ΣΣら，，〆ア，

　　　　　　．　　　　　　　　　’　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　vntG　g阻O

on　voit　q礁e　r69alit6　（2．4）peut　s，6crire　sous　la　forme　su呈vante：

耐岡㈲†∫隠々1轟ラ砦1芦｛∫：（Af二・）”i－P－if（”｝・＋”）（t，面隠

　　　　　　　　　　　　　＋∫：窺鴇睾誉・窒｛∫レーヅ7隔四聖・）ds｝み

　　　　　　　　　　　　　＋∬1慧撫1歪三ヲ縛諾羨望lll葬

⑳　　　　吝鷹（κ一㌍・レ・ア…轡喰昭ぬ｝漉・

　　　　　　　　　　　一難1．γ，緩≒葺1向い翫肋

　　　　　　　　　　　　　r∫：濤η1嘉7望箭1君画（〃，ルン

　　　　　　　　　　　　　ニ∬1慧嵩γ1嘉ラlt）箭；1差謬il芋1

　　　　　　　　　　　　’・　．　　　×｛A（ア十9）（κ，の十瑞（・，＋9）（〃，ツ）｝旗め’．

　　　　Consid6rons　enc（）re．un　cha簸gement　de　l’ordre　d’int6gration　dans

chacu1ユe’des．trois　i．nt6grales　du’premier　me貸泣）re　de　1，6gaHt6　（2．6）．

Colnme　on　a
　　　　　　　　　　∫idu∫＝〃＝∫Mレ＋／l〃∫1ぬ

竜



　　　　M・伽∫8．伽i’‘〃la卿6己d・・F・nct・ioizs　de　De・漁轍・（・・）・・1

　　　　　　　サ　　On　 vo】t，　en　 I；）osant

　　　　　　　　　　　蜘）一∫1α一〃）・（一・）・轟（・《・・），［・ti　2一〃一．P－i］・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　干卜〃）1÷裏｛、、準、回）λ壕G）（・〆一・）（・イー蓋・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋……＋、＃（1）（〃一・）λ｝・

　　　　　　　　　　　f・i’（…！）一∫：（一・／）・（κ一伽（〃《・），

　　　　　　　　　　　　　　　　　＋りλ・1｛≠、（1　一一一　1）λ＋1、（l／（・・・）（・一・）λ一1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋…∵・＋、輩1（1）（・一・・）λ｝・

　　et　en　 c16s｛911aDt　par　∫、1（～！；！）　1a　fonct至on　d（≦壬inie（＝1e　la　111alliさre　suiva，11te：

．五一1導ll：．’llllll：：

q・i・・・…tin・e　d・1・s　1・d・m・｛・e・《7《1・q・e！・p・cn・iさ・e云・t69・・1・

　　6crite　dans　1e　premi．er　membre　dc　1，6galit6　（2．6）　peut　s，6crire　　　　　。

　　　　　　　　　　　∫lrl（u；　！）f（M・＋7i）（1，　7，）（・｛・一．　t

　　　　　ぐ）n　voit　de　m§n、e，　en　PoSεmt

　　　　　　　　　　　廊の一／：（・イ（・一・・）　Y・・t／」，．（・《・’）一卿一〃一・司・

　　　　　　　　　　　　　　　　　一（1イ＋1｛≠、（・一の・＋立（⇔（・’一細）回

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋一…・＋1、1：1一（11／1）（畷

　　　　　　　　　　　嗣一∫：ぐ・の噛・・ウ．（7，．〈．．．S），

　　　　　　　　　　　　　　　　　一（1一の・＋1｛≠1（1イ＋、毒（⇔c・一のげ1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　4・・…1＋，圭、（／2／2）（・イ｝・

　et　en　d6sign我nt　I）aユ8　1『12（7’；、り　1a　fonction　d（～finie（le｝a　111alliさre　suivante：
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Σγ。、ズ＿＿丞誕巡皇＿r

qui　est　cont｛nue　dans　le．　dOmafne

る・・it・d…茎・p脚i・・m・mb・e　d・1’る9・｛it6（・．6）P・ut・’6・・h・・

　　　　　　　　　∫lr・（…鉱⑱桜・購

　　　　On　v・呈t　e三ユsuite，・n　d6s｛9nant　paげ（〃，7’；！，の1a　f・ncti・n　c・1・titlU・

d．（t／伽ie　de　ja　lllalliさre　suivante：

　　　　　　　　　　　　　　　　　慧麟・一｛（　　　　瓦（2t．，〆）瓦（7’，s）ne　一P一　’i）　1　（ri　r一　a一　i），｝・（康多），

一・乙
N1：：；：薫1歎1：篠：1：

　　　　　　　　　　　　　　　　　鱒・・｛（　　　　入1（！，．のκ（4s・，τ・）7ii　一h一　i）　！　（71　一a一　’；），｝・cl惑軽D・

q・e1・t・◎漁）・・11・t69・・｝・d・Pr・P・｛・・m・mb・・d・rる9司i・る（・・6）p・uし

　ヲ　ド　　　　コ

ξ～　（｝Crlre

　　　　　　　　　　　　　　（。く3《の，　，
｛（〃一クー1）！ド

es／．llii’”；’i7？！｝，，　（T．，×〈sx〈i），

　　　oK4？”×〈T，　qtie　la　deuxidime　．in．t（tgrak

．　Sl，’Si！”（u，　7・，；　／，　s）f（m．“？’）（／，　s）tlxds．

　　E1／［　r（～SUIII（～，　Oll　voi亡（｛し1（｝’1，（～ttEし！圭t（～　（2．6）　1）e1LI｛＝　s，（～（こr…tre　 sr｝｛ls　la　 fOl’Me：

　　　　　　　　瓦・ノー・（・！・の÷∫1：ハ（…！）〆　咲…，）t・／

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋　SIT，（7．t　；　s）f（m＋？，・）（，t，　s）d．

（…）　．＋∬：，・’i（〃・・’・〆…）fl”i・＋7t・（・脚

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一一∫1揖・蝪三野君（・＋蝋融

　　　　　　　　　　　　　　　　　』一／l画幅甥紳’（・・鋤

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一∬：瀞・蕩轟五平芋窪等，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　×｛／ls（”＋の（．・・，・7’）＋ノ1，（”＋　t’）（・り’）｝庸小

　　3．　Supbosons　que　les　conclitions

　　　　　　　　／（2’＋の（・，o）＝・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　鵜｛：1：：：：鴉・．”z＞（多：9；i，2・”・”ケ1．）

，
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sollt　sa，tisfaites．　　Si　1，0n　d6signe，　poUli　abr6gor，　parノ乙［f（n＃＋7”）（lt，　7，）］了e

premier　membre　de　1’6galit6（2．7），　al．ors　oll　a

　　　　　　ゐ［〆（・’・÷の（〃，のゴ＝γ，，岬〆＠梯）（〃，の

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋薫＠睾、）！∫i（レ卿ツ（・＋獣肋

　　（3・1）　　、　　　　　　　　　　　　　＋麟（ノ～＝孕土三1）！　∫1（アーτ’）・’一？一if（蹴＋ヴ）（ノ／・Jlノ）4・，3ノ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　に　エ　ウぴ　エ　
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋ΣΣ　　　γ…9
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　！（〃一グーつ！　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ア司ti－o（　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　クルーP－i）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・∫i，∫：（…1）’・t†1（階か一・ツ・・畑・（η）・勧・

　　　　Si　8（Ar，，γ），〃（x，　Jl・）　sont　donc　trous　les　deux　des　follctiolls　d（～rivables

〃zfo｛s　Paτ　raPPo1！t々　，t－et　〃　fois　par　rapPort　（〉．コ’，　et　satisfai＄ant　E，ttlx

conditions：
　　　　　　　　　∬（1’＋tl）（0，0）＝〃（ノ吻）（0，0）＝O

　　　　　　　　　　　　　　　　・（IS　ur　O，　1，　2，　．．．，　・121－T，　・111t7　＝O，1，2，・■・tノ～…1）・（雰ツ・2，…・ク”一＞

a」（）rs　　（）11　｛、　釜，i（1e1≧t…t6　　Sui、Lr乏Mlte：　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　。

（・・2）∬：押（・！，・〉ゐ［〃一輔t’ノ・！do

　　　　　　　　　　　　　　　　　一譲…∬：汐駒・（〃・の・（…（…轍・

ear，1e…）remier　membre（、e　cette（～9壬、lit（～Peut　s，6erire

∫l／属幅・（・切｛瓶。〃㊥…（・！，の　　　　・

　　　　　　　　　『＋翼（“、三顧）！．∫：！ぎザー1・・（1’＋n）（．a’，蘭

　　　　　．　＋洗β1堤π／：（・一ザー中％，痴　　　・

　　　　　　　　　　　　　7il．一1？’一i　　　　　　　　　　　　＾，

　　　　　　　　　　　÷浅嵩＠＿ヵ＿、ll竪1“＿ク＿、）！

　　　　　　　　　　　　　　　　　・∬：（蜘ザー・一1（二・一・γ…・〃・・＋・・（・・の伽み｝謝漉・

　　　　　　　　　＝隔∬滴圃＠，の〃幡・・（・4肋諏

　　　　　　　　　　　＋熱嘉（“≠1）！∫1㌍翫・）砒

　　　　　　　　　　　　　　　　　×∫1（κ一・㌍一1照照，のdi・｝d・y

　　　　　　　　　　　＋欝臥畷（，ノ≠1）！∫1汐％鋤’
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324　　　　　　tt　　　　　　　3級礁6κわ4α7舳

　　　　　　　　　　　　　　　　　×　SeY　（’　s’　一　ct　’）”　一“eM　iba　（M　＋”’）　（7t，　7．i）（1？y｝aru

　　　　　　　　　　　＋謡扇万一か漁、一仁）！一∬1〃（・÷・）（切勧

　　　　　　　　　　　　　　　　　×∬1（無・〃「・一・（アーが・一孔ぐ伽％・，の凶・訴’

　　　　　　　　　＝）’Vii．：　71∬：汐傭・（・・，の〃＠・％・・のd2・t／・，

　　　　　　　　　　　＋類1跡∬18・岡幽）〃・・％，畝論

　　　　　　　　　　　＋欝剛∬：1，9・（，，i’＋‘1・（・・，ア）〃伽切（・！・ア）・緬

　　　　　　　　　　　＋醐…∬1・・…＋・（癖・…・（切勧

　　　　　　　　　壽掬・2・，，∬汐一・（・！，の牌，鰍・

ce　qui　proutre　notre　aflfLrination．

　　　’4．　Soit，　en　payt　iczilier，

　　　　　　　　　f（7“t十？i’）（X，の鳳〃（”画8）（X，ノ）＝～ρ（．X，ノ），

ott煤@1’on　suppose　que　g（x，．3，）　est　une　fonction　quelconque　it　canfre’

int6grable，　ftc　loirs　on　peut　de．duire　de　］’ldentit6　（c）．2）　une　aut｛’e　suivante　：

　　　　　　　　　∬ン（？i，　ct，）．L［so（’？t・，　f’，）］・一嵩潮1∫1［ψ・・（・・，・脚，

Otl

　　　　ψ・・（・切r∫1∫1蕩三ダlll傷詔讐ll蘇ノ）鋤

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（P＝：O，　1，　2，　．．．，　M－1　；　a＝＝　O，　1，　2，　．．．，一71．一1），

（P・・，・（耐：務三脚・（…）み（一，・，…岡，

卿・の一∫謡鍔野上｝・（…）識（一・，…・一1）・

d’o“　1’on　tire：

（斗・1）　∬ls・（・t：のf一［9（・・，の］al・（／z，

　　　　篇属諜∫：｛9（・らの｝・”d？・al・

　　　　　　＋類．｛（〃ヨ睾つ！｝・∬：：｛∫ll（〃一・世’9（切（lx｝：’t／・！（／・，

貫
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　　　　　　　＋識（　　　　r7n一，　e／1　｛7　1），｝・∬1｛∫：（・・ツア…’・（…小d7J

　　　　　　　　ゆぽのヨ　の　ユ

　　　　　　　儒裁1“ナ轟ゴー岬

　　　　　　　　　　　　　　・∬1｛∬1（〃一㌍」・け…・s‘）（切開’｝藷齢

　　　　（．）r　on．　1）eut　af薮r1γ｝er　faci匪．en『亘ent　que　1，｛≦qXlat｛on　int69顧ral．e　董10rnog6ne

　　　　　　聯・・’）］＝＝・7’・，　7，9（・…）＋∫，II’・（・吻（乙・’）〃＋∫〆・・）s・，（横

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋∬lr（u，　7y；　1，　s）9（・・s）dfds＝＝・

n，admet　Peas（1c　sol£2tion　non　nuHe．　Ell　e臼lot，　pour　une　soliition　de

1，6quation

　　　　　　　　　　L［9（7t，　？・1）］：：・，

On．　devrait　avOir

　　　　　　　　　　∬ン（ii．，　7．，）L［so（u，　7．，）勲一・，

d’oti　il　r6su董te　que　le　second　melnbre　de　1，6gali．t6（4．1）　de▽rait　a“ssi

δtr（）　6gal　it　z6ro．　　　ユNlais　ce　inembro　est　une　sOIIII．11e　des　termes　noll

n6gati£S　Cn　nombre　｛…r｝｛．　On　ell　d6duit　que

　　　　　　　　　　∬1｛・（・！，・’）｝L’　（・！〃鳶’一・・　　“

ce　qui　prouve　notrc　af五fmation．

　　　　On　voit　donc　que　1，6quatio11（2．7）　adn儀et　t！nc　et　u．110　seu蓋e　solut｛on

〆（nl．＋↑D（〃，7」）．　Si．1’on　d6sig・ne，　pour　aわr6ger，　pa．r　O（～！，　z’）1e　secolld恥embre

d（／．　1’6quati・n（・．7），・n　peut　6crire　sa　s・1．ut量・nノ’（7”・“”．）（～47’）s・us　l．a　f・rmc

紳）（7i，　7’）＝：一
磨D　il；一；：一．，　，，．　G（7i，　7・y）＋　S，illi（u　；　X）θ（乙・・）d・＋∫1伽・s）・（幽

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋∫1∫ill（？i，　zv　；　1，　s）鯛dl・・，

○涯1es　fon．ct｛on．s　．Z17，（～！；〆），！ノ三（fy；s），ノ：7（2！，　ry；！，の　ne　d（～Penden．t：que（le

ses　variables　et　d（／．s　coftstantes（2．1）．　Or　il　est　6▽i．clent　que　Ia，　follctioll

O（？’，7’）　est　un（）express｛on　，lin6airc　茎）ar　raPPort　註

　　　　　　　　　　c。，9，　　Cn，　b　　向，2，　　…・一，　c‘｝，　ti、＿1，　　Co，，1．，

　　　　　　　　　　Cl，　o，　　Cl，　b　　びb　2，　　……，　Cl，？，＿1，　　c；1，，、，

　　（4．2）　＿，　＿，　＿，　＿＿，＿，　　＿，
　　　　　　　　　　ら炉Fo，　em－bb　ビ，、、一112，　……，　ビt｝｝．＿！、，？．＿1，　ビr，、．一1t，、，

　　　　　　　　　　Cm，1．i、　c“、，筆．，　Cnt，2，　・…・・，　Cm，　OIHi，



．紺

326 ．

Sikax6　Kodama

・t　P・・　sv．it・，・・v・iヒq・・e　1…）1・蜘・〆（・・A一・t）（・・，・・）．・・t・・issi　lin6ai．・・p・・

rappo］rt　a（4．2）．　E葺　remεしrquant　alors　la　relaLtion　　．

（…）鯛一∫翻譜～1玉戸三郷押鯛勲
　　　　　　　　　　　　　　　　　　十ノ、（x，の＋／≧、（．～り．・），

・npeut　6cτire　la　f・1・ct｛・nノてん，のs・：ls　l・a　f・rme　suivante：

　　　　　　　　　　　　　　　　　71｝．一一1　7i轄1　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　’

　　（4．4）　ノ〈κ」・）・・■avΣら、，，ω。，，（．v，．／1’）

　　　　　　　　　　　　　　　　　ア蹴0　ワt・・O

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　，〃騨1　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　，，喘1

　　　　　　　　　　　　　　　　　＋Σら、，、ωP，，、（Ar，　Jl・・）一ヒΣら，、，，ω“、．t，（・x’，．：i’），

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　iJnnO　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（～・n＝O

・hω、・，，（η〉，ω、、，，、（…，・．ll・），ω“。“（η）…t・i・d6P・漁・t・d・・c・1）sttLllt・・（4・・）．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　§2．Un　Iemme

　　　　5…7｛船（711．　＝＝　O，　1，　：　，　．，．ノ～　　　　（），　玉　，　2，　，●・）漁ノー励幽脅・！・〃伽

fbOSI‘P～㌃ノ85噂，1♂ソ〃～ftxlltτノ（．TS／，，‘n，／／〃ガ（X・7．’（，’C〃1，〃，”．9ガ／！ン！”な～7’4”’t～IO～！∂”

（・・）∫1∫li・・7圃隠事［・・7⑳粥（瀞．。1

漉セ’6フ害ビ，a／Oノ’s　O〃　ノ5erltf！　lo～ダ汐～〃：s’〃。～t7．1‘rノ・ン〃！e　S～〃Zc　do～！b／c　｛（1・7n，？t’｝

（クノ！　　　O亨　1，　2，　。。●ノノ　　Q，1，2，　99。）・かt／・！・x・・！・魚Pos・γ・伽認・：！ん・：・a・〃”・・x・w・撒汐〃s

、曾～〃？laノ！IC’s：

　　（5，2）　　　．Iin3　　β・〃・71・　＝＝o，

　　　　　　　　　2il，Oi→P◎o　　　α
　　　　　　　　　　　　　　　　ア　りりに

（・・3）∫1∫li・gγ圃肇一一・・，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　［・it　T，（／〈？・…）『羅（。雲i券］・

　　　　C・nsic16r・ns，　en　cffet，　ull・stlite　simPlc偽｝（2…：・，・，2，＿）dc

quantit6s　positives　crQissalSes，　tenclant　vers　I，illfin｛a▽ecλ．　Comme，

par　hypothさse，1，｛nt6gr註1e　double　（5．1）divcrge，．oll　voit，　quel　que　soi．ヒ

1’elltier　posit｛f　（｛nci。　z6ro）domユ．6　λ，囁que　1’int6grale　double

　　　　　　　　　　∫1∫li・g　7（ノヒ　　ク’　　　ラ〃λ　κ・λ）肇．寡

d｛v¢rge　aussi．．　　｝｛ais　oll　sait　q鷺。　la　somme　des　i．臓dices　〃z，71　dans

1’express｛・1・　7．’ iR，7’）est、職。　f・ncti・n　cr・issante，　tendant　vers　1’iikfin｛avec

scs　variables，、ct　quc　d，ailleurs　la　follctioll　7「（R，　r）　ni6nie　est　continue，

qloissallte，　et　tend　v（）rs　1’infミ11i’ ≠魔?ｃ　ses　variables．　Par　cons6quent，　oll

pe窺t　trouver　unc．suite　partie11e　｛〃1λ十〃x｝，　telle　qu，6n　ait



　　　S・・71・01・∬69癖．・・α砂吻・・研▼・n・tioh・de　Pe・tX・V・riabl・・（Z1）3・7

（・・41∫1∫1・・9｛＿‡、く，｝職“∴。＿、（、、欝…｝三雲〉・・

11　・．st　6・id・nt，　bien・・t・・d・・qμe　t・11…it・p・翻1・｛〃・＋〃・｝te・d・

・・c・・｛ss・ht，　v・・s　1’｛・fi・i・vec　2．．　E1誼・tili…tl・・uit・p・敵・11・｛・〃、＋

〃X｝ainsi　tr・W6e，　P・S・nS

　　　　　　　　　　　tl，，、，，，．・＝＝・（・λβ”、，，、　　　（〃λ＋7～λ＋・《〃1＋ノz《〃ixk＋72x÷1．）；

…　・s．・i・t6g…1・・…1・（．i・4）・・…，6…℃・…1・…m・

　　　（”　t一｛一）一））∫1∫li・g｛“，、初、＋，＜，購く，胴＋伽、（婿茅；1尋肇客＞7・・

d’・tt｛1・6sult・t・・’t　f・d1・ment　q・e…tt…it・d・・bl・｛…1．，，t’｝・・t醐t

・獄x…（τゆ・・る・・i…P1・・h・・t（，g．2），（5・3）…q・i　c16tn・・t・・n・t・・

　1enMTIe．

　　　　　6．S．；1’On．　remarqu．e　que．1’｛nt（～9ra1．．e　dOub蓬．e

　　　　　　　　　　　∬1…7圃肇・一安　　『

　e‘）nverge　OU　d…V（、79e　（，xl．1　111alη（！　te1ηps　que　la．　S｛～rie　double

　　　　　　　　　　　の　　　　の
　　　　　　　　　　　　　　　　　　ユ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ほ　　　　　　　　　　　ΣΣ一一∵一一，
　　　　　　　　　　・’い…一・　βη万，星

・鳶儲，，｝（・st，　bien　entenclti，　la・m｛n・rant・d・M．　F・b・i’　de　la　siui．te　d・ubl・

donn6（．～　｛19，，，．，，、｝，｛．し董ぐ）rs　on　Peut（｝hco匪・e　6nOn（こcr　ce　1．enlnle　d．e　王a　malli～｝re

　SUI．vant（｝：

　　　　　鋤骨酬・｛瀦・｝嶋七；：：：：）融ク〃レ・・　〃岬

・灘瓢懲ll肱鰍1：：：：）吻2！　　轡

　　　（6．，）党：5il，
　　　　　　　　　　・齢⑰me．te　β，㌶，t．

凶厩，ノピξγ・，　a・／ors　O／Z　ノうθ！〆　〆0～グ汐～！ノ19．．〆ro〃7ノ〃・　1〃ノβ　8～〃’IC　do7！b／t7　｛α脚疹

（乞ノ1＝O，王，2，・・．ノ！．＝＝＝0，1，2，。。。）吻・！・・六甲細・・∠ψ翻・一・漁・〃・

　　（6．2）　．　　lim　　βη…r　＝O，

　　　　　　　　　　fi？，，　n一＞e◎　α
　　　　　　　　　　　　　　　　　ηこ，⑳

　　　　　　　　　　　の　　　の

（…）§。，翫輩一…
　　　　　　　　　　　　　　　　　　η轟，7t

Z（’r－57！～’IC　do2・cble　｛α請7a｝　〃躍〃〆la　〃！・r’noraノがβdc　？1，！＝Faber　O令　！物　S？〃’／e：

tl・ltl？1（1伽ψ｛・・1・・、・t｝・
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　　　　　　　　　　　　　　　　　　§3．　Le　premier　prob16me

　　　　7．E雪ユsupPosant　qu’il　ex…ste　une　follctiO．　ll　／7（汎f，γ）　de　歪a　classe

・一・lyt・q・・Cn・d・・ns－a・neて躊葉｛〉・・紬・・a・t・・一一

d．itions：

　　　　　　　　　　1四・眠のk㌍りf…，　？t，　（庚餐｝：饗自：｛：1：：：：〉

　　　　　　　　　　抑†・・（6，・）：〃！ノ・1．Cm，・　（饗εゴ：；：：：：）・

n・us　ali・ns　calcule1・c任ectivement　cette　f・neti・n・翫」・）．　P・s・ns，　P・ur

ce1．a，　cc）111111e． o1疑s　haut，

　　　　　　　　　　臥。漏Ψ砥。．　（711　＝．O，　1，　2，　．．．71　＝：O，　1，　2，　．．．）・

et　d6sigllons　par　｛βη巽，t｝　1a　minorantc　de　｝！L　Faber　de　｛β〃、t，，1．｝．　Parce

que　la　c1．asse　C〃cst，　par　hypo　theXse，　quasi－analytique，1a　s6ric　double

　　　　　　　　　　ゆ　　　ゆ
　　　　　　　　　　ΣΣ　㌔
　　　　　　　　　　t）・t・ue？御。　β7，1‘；　，t

diverge，　On　Pout（／lonc，　ell　vertu　du　lcmmc　6nonc6　au　derrli．ex’3．lulll（～ro，

tr・uveir　“ne　sui．te　cl・uble｛（・，．．，，i，｝，de　quaRtlt善s　p・sitives，　d・1儀t　la　min・ra漁

de　M．　Fabor　est　b｛eま1　eRtcndu　d（～sign6e　palr｛αηILt’｝，　sat玉sfaisant　a“x

condidons：
（6．2）’　li。．i．f・一1，1，），

　　　　　　　　　7il，？t．→F　OG　　rz
　　　　　　　　　　　　　　　　”品，，乙

　　（6．3）　　　　≦皇〕　党　　　蔓　　　瓢OQ．

　　　　　　　　　　？it一・，oηwo　　α　「ト

　　　　　　　　　　　　　　　　　ノノリれ

Si　1’on　pose　IT■；，，，，、瓢（α，，、，，1．）’n＋lt，　il　est　ais6（ie　voir　que　C，，，　est　unc　clag．　se

quasi－analytiqαe　contenallt　！a　classe　clonn6e　（コ〃．

　　　　＝［）OSQnS　111aillte．lla、nt

　　　　　　　　　　（・1・，・）一・’i）吻瓢γ制　　（1：9：｝：；：：：：：〃）

dans　1’expressめn

（　）硫）一瓢…∬：［汐・・剛勅・

ct　d6signons　par〆，〃，．7t（X，．ll．ノ）Ia　fonction

　　　　　　　　　　fit一王　？～騨1　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　7’‘ロ1　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　，～一一1

　　（7．1）　ΣΣら、，，ω；？，・♂（．x，　），）＋lx　Cl、，　。、ω；気・，㍗（κ，，・）＋Σ6。、，，ω鶴（κ，夕），

　　　　　　　　　　f，嵩G　く～taO　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　i）＝’LO　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　tl　＃n⑪

qui　cst圭a　valeur　min｛mum　4，，t．de　1’int6grale　4，，、（ノ）．　Abτs　il　est　a｛s6

　　　　　　　　　　　　　　　　　　ぐ
de　v6r五fier　les　in6ga1｛．セ6s　suivantes：

　　　　　　　　　　砺く租・，砺《野縁　（ノ｝＝0，1，2，鱒。、グ＝＝O，1，2，。．．・曾）・

　　　　・・…u－b・・｛耐（771　＝：O，　1，　一P，　，．．71　＝　O，　1，　2，　．．．）…ce・・…em・・・…n6・・
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C・mm・，・曲任・t，． 蛛Cコ・）estu・e　f・1・・ti・・d・1・・1・・sc　d・1mる・C、，　P・・

hypoth（｝se，　On　a

　　　　　　　　　　IF・・＋・（x，・・）1く鵬，，）i・＋a儂；：1：：：：）・

　　　　　　　　　　　ほet，　par　consequent：，

　　　　　　　　　　4∴《姻《義嵩（警；ヂヴ判

oft　5▼est　un　nombre　posit｛f　fini，　car　la　derniさre　s6ric（蓬Qublc　couverge

en　　vertvt　（ie　la　relation　　（5．2）．

　　　　On　a　donc　1’量n6gaユit（≦suivalユte：

　　　　　　　　　　海濤（・・J，・）一∬1［〆鶏働・）］2勅《ぶ・

ct，◎n　parti．culier，

　　　　　　　　　　∬1［勲・（初肋め・《．S．・㈲一．¢翻・

　　　　S｛ron　remarque　la　rclation

　　（7．2）　〆馳9）（x，の＝一到ク！ら、。ザ～脚色・）ザ皇1恢q，ノ）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　’づ＝∫1撫・・・・・…）｝（・…勲伽乏努），

・1・・s・nP・ut，　e・ve1加d・rin69・lit6　・i・S・h騰・z，6c・i・e，　P…　xl・”「L’

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　コ’ユ，コ’2

四二劉，
　　　　げ辮）（X，，　；ii，）　一fSS’，tY）（臨♪釧

　　　　　　　　《・（凧・脾｛∬：〔撫・）・圃（…の］・・岬

　　　　　　　　《4ゾ了・（fX、），　t、）1’“　‘・　＋　’；／：す・（・，、．・，，。・）P姻愛《ルん／了・（・両．・）・’＋・＋’2，

1、r’6tant　une　constante　positive　finie．　011　voit己donc　quo　la　suitc　des

fonctions：　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一

　　　　　　　　　　｛ノ；尉・ム。（x，）’），ん，（x，・3・’），ん（．x，コ・），＿＿，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　〆。、，。（xの，ノ；，、一、，、（勾・），＿，〆。，。、α，二γ），＿＿，

ainsi　que　toutes　les　suites　de　leurs　d6riv6es　partielles　successivcs；

　　　　　　　　　　｛〆鯉）｝：〆1｝言。）（初・），！1｝言。）（x，の，〆5｝te）（x，の，＿＿，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　∫～｝剤の（x，；1・），〆～i土？？、（x，；1’），＿，〆1｝露ρ）（．・r，ン），＿＿，

　　　　　　　　　　｛ノ留∴P｝：　〆Sf　ai）（x，夕），〆S13b（．x’，．ツ），〆S繋工）（．x，．γ），＿＿，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　〆卿）（エ，Jl，），プ鯉、（．x，の，＿，ノ1？吉、1）（κ，」1・），＿＿，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　●　●　●　・　・　●　　　　　　　　　　　　　　　　　●　●　・　●　●　●　　　　　　　　　　o　o　・　　　　　　　　　　．　　．　．　0　8　・　o　　　　　　　，　●　o　●　◎　．　，

　　　　　　　　　　｛庶糾：ノ船の（一Xろ　；1，），〆！l’評）（x，ア），∫1型）（x，の，＿＿，
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　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　二／霧1も9）（κ，ア），〆～1雪舷（x，」．J），＿，〆1鉱の（夙ノ），＿＿，

　　　　　　　　　　　　　，　　g　　o　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　畳　　畳　　，　　o　　●　　薄　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　，　　o　　o　　●　　の　　o　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　健　　「　　曾　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・　　●　　o　　疇　　●　　●

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一　i　一　一　一　i　一　一　一　一　一　一　一　t　一　一　一　一　一　一　一　一　一　一　一　一　一　e

sont　born6e．s　dans　leur　ense．mbl．e　t　t　6getlement　continue＄．　On　peut

donc，　d’apre）s　turL　th60r．；．，ime　1］ien　coniiu，　troitver　uiiie　suLite　croi＄sante

cl’indices　｛・m，，3一・n，，｝　（／2＝＝i，2，　r），．，．），　telle　que　la　．suite　dgs　fonctions

｛fin．y，ny，｝　convdrge－unifoirin6ment　dans　le　domaine　（glf2i〈flil）　ainsi　que

tgutes　les　suite．g　de　1．eurs　d6］rilv6es　partielles　＄uccessives　｛f；，i；p“：2）np．｝．

儂：｛：1：：：：）・s・】，・・d6・・91ユe

　　　　　　　　　f（．T，　），）　F．：liM　fmy，，　ny．（JL’，　Jl’），

　　　　　　　　　　　　　　　　　ge“de

on　voi’t　que　cette　fonction　est　iRd6finiinent　d6yivcable，　et　que

（・・3）∫（・・r・（η）覗〆甥謳飼儂：｛：；：1：：）・

ct　par　suite，　en　vertu　de　（7．2），　que

　　　　　　　　　〆（fJ…（・，・）　・P！ク！・。，．（仁自：｛：；：1：：）・

　　　　En　posant

on　a
　　（7・　・g）

Sd）（x，ノ）＝：ノ？（x，」・）一〆（x，ノ），

sc，（i♪÷の（o，　o）　F（1助）（（），　o）一ノ（1’キの（o，の

篇力！グ

；二〇

　シ

　o

ら，、v一ψ！グ！ら、，ワ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　十2・〆．．～“

d’o“　il　r6su’ke，　elt　vertu　de　（s．2），　que

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　：O｝　’1｝　2）　．．．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＝　O，　1，　21　．．．

oit　／？’r　est　une　cons’tante　positi．ve，　convenableinent　cholsi（／i．　Or　il．　est

aist6　de　voir　que　11a　classe　Cfil〃d6finie　pa，r　la　s“｛te　double　｛Aノ髭ヶ篇

罵．、，v＋、｝・st　quasi一乙しnalytique・1糊δ1nc　temps　que　lε・clε・SSCご“’d6魚ユie

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（？，　i’lll　C．）1　l　i・　i．1　111）；

ig（1’＋の（x，二1．・）回∬｛」｛・州）…＋・｝（・・…）一ゾ｛…1）’…＋1・｝（…の｝・／〃・海

　　　　　　　　　　　　　十ノ7CSI　＋　（1）（x，o）十がP切（0，ノ）一∫（’i’＋の（X，0）一ノ（．1）＋の（Q，ノ）1

　　盈1　《∬ili｛・v＋・）・・州）｝（・4のレ／〃・々

　　　　　　　　　　　　　＋∬ll∫｛・…螂・｝（・4・ル！・’・ん

　　　　　　　　　　　　＋・（A？i’？1，，　，？）ノ吻＋・・／き7・（・、の’胸

　　　　　　　　　　《（ki3v．＋」・，ワ÷1）？’＋tt＋2十一／．『・（α7，＋1，？＋1）～吻＋：）

　　　　　　　　　　　　　＋・（礁，）殉　　・（・，・，ワy’＋’t，

il　r6su’ke，　elt　vertu　de　（s・2）

　　　　　　ls・…r・（x・・P・）kた・’吻ノ・画・・　（12，　　　）・
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phr　la　sモ盛te　double　｛］！　；，，η｝．　～ク（A’，．．コ．ノ）　6st　donc　une　follCtiOR　de　la　classe

qtlasi－analydque　6’A〆．　En　remεもrquεしnt（7．斗），　on　vo｛t　facilement，　d’aprさs

le．premier　th60rさnユe　fondanientalI．　dεしns　les　quasi一■，　nalyses，　que　la　follc一

・脚（小…d・…q　me・t…1…1・・1・d・m・・ne（謙禽）・・…レ

ゑ一dire　Que

　　　　　　　　　　渉（x，　；1・・）濡九凧の　（誕歪D・

1． Da　fonctio11　／7（x，．γ）　d（）1．ε：しclasse　（：；’，lt　est　a｛ns｛ca／cu16e　c厳ectiveme】．］t．

　　　　H　cs’t　it　re11｝arquer　ici　que　Ia　re1．at10n

　　　　　　　　　　員mL乃匁，　nmp（．x’，］1）　：ノ；（x，ノ）

　　　　　　　　　　騨ウqo

peut　Gtrc　remplac6e　par玉a　su量vante
　　（7．5）　　　　1i1γ｝．／；，轟，7、（久ゴ，二y）＝＝ノ7（久ダ，ア）．

　　　　　　　　　ひねやひあゆの
　　潅

　　　　SupPOsOIIs，　cn．cffct，　que　P6galit6（7・5）n’avait　Pas　lieu・　Alors　ol！

P・瞭a｛t　tr・モwer　m・e　suitc　parti・He　c・・issante　d’ind｛ces｛〃、＋〃v｝，　tellc

⑳一…　・f・rm6m・曲・s　1・d・・…　（og〈．ft：×〈’iox〈yx〈1）1・・6・・1・・6・

sulv乏untes：

（・・6）L鵯燃（切一・（唾・・）嶋｝：；：：：：）・

o慧1a　follctiol／Sr（x，　jt）est　suPPos6e　diff6fellte　deノてx，，’）．　｝vllttis　lorsしlu’on

Qpさre　le　1罰amc　raiso111｝cment　quc　pI．Us　haut，　on　voit　que　1．E　follctiol1

8（x，．3．・）d・圭tεtre　6galeε・F（初・）et　par　c・ns6quciit～・1a　f・1・cti．・nノ幽（x，；1・），

ce　qui　es．t　absurde．　11　faut　donc　que　la　reiεしtiQn　（7．5）a，it　lieu．

　　　　8・En　partant　du　r6sultat　Qbtenu　dans　lo　Cfernier　num（～ro．oR　P｛1，tlt

trouver　un．e　a慧tre　r（》Pr6sentatioll　anεし1ytique　plus　simP董。　e1ユ　aPpare黛cc

et　plus　complさte（10　fol｝ctiolls　quasi－alla，lyt｛ques．　Soitノ（x，ユノ）une　fonc一

蜘・・S・一・n・1・・…C・・1・　cl・Sse　C・｝’d・nS　1…膿・i　（a軽矧…一

d〔～finimellt　d（～1・呈vεしble，　et　satis｛εしisant　aux　conditions：

　　　　　　　　　〆駒・（…）訟ヵ！グ！…，・，v　（多：：＄：；：1：：：：＞

　　　　ll）1’ellELIItt　alors　deux　n．ombres　quelco】ユques　x，ア　tels（lu，on　こしiヒ

　　　　　　　　　　0くuV〈a，　　　　　O〈ン〈b，

colls1d6rons韮a　follctiollノ；（U，　7．Y）＝＝ゾ’（x～t，Jl’τ’），　qu圭est　ind6finiment　d6rivable，

et王，on　a

　　　　　　　　　　ur？〈p＋tl・（『・・）＝p！小・㍑κ・ン・　（汐銘：｝：1：：：：）・．

ノ7（lt．　71），collsi（1（～r｛～e　comme　follctioil　gle～！，τ，，　est　donc　une　fonct三〇n　quasi」

・，S・K・d・・1］1．t・S・r　l・CI・・…Ω…三・・…lyし証・lttc　de　jS・・cし1・n・d・D…V・・i・bl・・α　・町6・
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analytique　診し1aquc1匪e　oll　peut　aLp主）liquer　la　foirmule　（7．5），　ce　qui　donne

　　　　　　　　　　痴，のイ（x・4ノの記i蕩｛慧麟ω解（・・，の・ハ〆し♂

　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋鶯ω粥：（　　　　　　　？i．一叢姫’）ら，，，、κゲ＋Σ‘り；ll：聾（〃，　w　　　　　　　a＝一〇）娠・め・・｝，

d，ol’1　1，01｝　tire，　ell　poξ5aユlt　2P漏＝zl＝　1，

　　（8・1）　　　　ノ（Ar・ン）「λi弱Qσ｛還送ど。；矯1（…　　）dl，，㌘κ2し・〆＋慧」o；1・i・・：，（・，1＞Ct｝’謹yπ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋韓ω猟い）・」，〆・，・・子・

clui．　peut　ellcore．s，6cr窒re，　en　sLIPI）OSEtll’t　convenεしblemc魏t　que（o：jl：；fl（1，置）ex　o，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　アノみ　　　をど　

　　（8．2）　〆（η・）＝1量mΣΣω㍑ら、，〆ン9，　［oftω；㍑二（・　；1・　，；て1，王）］．

　　　　　　　　　　　　　　　　　ηり7i、→＞GG　2，nmθ　9tuO

　　　　α，卿e玉1・・qu…i・n’t　1・・v・1・L・・s　d・q…tit6・a。　b、　d・・s　1・cl…ELi．・・

（農糊，・一e・・1・c・・　肋）・・1…asse㈱・n・1…q・鵡

satisεaisaRt　aux　conditions：

　　　　　　　　　　1〆（P・の（x・・y）1《μ＋・賜・・　（多1ミ歪1謬：9：1：1：：：：）・

on　pcut　d6termine12　deux　entiers　positifs　A還，ハ～≡et臆1c　quεしntit6　positiv6

δ，　telles　que　ユes　ilユ（≦9εし1it6s

　　　　　　　　　　1汐…（…酬くδ　（£慧蓑鋤

C貧trainent　Ia　relat｛Oll

　　　　　　　　　　l〆＠甥く・　（ζゆ《α4《夕《∂）・

・農εest　u1・m・mbre　l）・sitif　d・1｝n6，　etδne　d6pe1簾d　que　deε，／・　et｛％，，．，、｝．

011voit　dQnc　quc　la　fonction〆（x，ニレ）　donn6e　par　la　formu王e（8．2）　con－

ve・騨…血6・・en・d…1・d・m・…（躊謡彰）・

　　　　On　peut，　par　con，s6quent，6Roncer　le　th60rさme　suivant：

　　　　　け　　　　ノケσノ！〆ご／∂〃ノ～c2．J～〃～c　6海∬trグ～∠a・Sl：（r・n～ψノ！～17～！e　6訂derノ「o／26吸収〃s　de．」‘～診ノlx

？￥〃’ぬ1＞〃3　‘／‘頭ノ～々12うil．ノ・／a・S～〃？er　t／O～16廊｛21d；t、．，7t．｝　‘海　グ．～！aノ♂！彦ぬPOS～渉ん63

‘～物ノ〃！‘：？3，0〃PC　2／／！ノ・0～IZ’（1’1’dc．’Sグ～1（Uノ〆〃‘く9ω；；lltf；1・（02ン／，0〃POSC　CO／IZ’C／iable〃ZC〃∠

ω；ll綴＝O），〃C］滅猶ビノ～da・ノがグ～／（，♂le／tx・．　S～〃距do～tb／C｛β鷲，、t，，，｝，海〃雌ク～～6，　cliaク～！6

／0〃ビ々びノ～〆〈κ，．liう（～IC／a・cr／assci　C、1，　Pe・～！〆ゴ〆♂〆・ル’6

（…）．へγ）＝，1，1｛繭引回〆（紙誌loL瑚（巳混綿，

ク～〃’ bO〃f，1（’ノ響γノ7〃～（lfOノ’〃1〆〃！C〃！4～Z〃Sビビ漉）〃〃〃ン～（・．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　§4．Le　deuxienae　probleme

　　　　9。En　vertu　de　ce　que　llous　cNvolls　vu　plus　haut，　oll　peut　aなssi

’



’
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af嚢rmer　la　condition　n6cessa，ire　et　suf丑sante　pollr　qu，il　existe，　daRs　le

d一・・e（ox〈xx〈a・ox〈．f・’x〈b）・・1・e・・1｝・…1・・…臨1・・lq・・細・）・・1…asse

donn6e　Cfit，　v6rifia，llt　les　relations

　　　　　　　　　　〆（・ia’，”）（O，・）＝〃・・！・・！師　　（努：8：｛：1：：：：），

｛ら，、、，tt｝6tant，　c・1・・1・・e　plus　haut，　V・1・e　suitc　d・翻e　d・nn6e・N・us　c・n－

sidEiyons，　pQur　ce1εし，1a　valeur　millilhum　／1、t，，、，　donn（～c　par　（7．1），　dO

1，expression
　　　　　　　　　　ん誕！）＝嵩蕩（帰・画∬1［f・…2）（x，　Y）］・・鋤・

Cetto　valeur　1．ll｛11iMiMi　ノ；、，，しest　ulle　fol’113e　qua（irεしtique　de（4．2），　et　PεLr

sLli．te，　elle　pe疑しs’6Criere　sous　la£ormc

　　　　　　　　　　　　　　　　フクあ　　　　　　ウユ
　　　　　　　　　　f、，，、＝Σ　　Σλ舞3傷7〆ら，，f、らノ，〆｝　　　　　　　　　　　　　　　　　　、

　　　　　　　　　　　　　　ア雪P’tt　O（～，（1’＃tO

o盤λ無3》縁㍉・sollt　ind6pendantes　desら，，　f2，　cn　posetnt’co1ユvcnablcinent

　　　　　　　　　　λ辮！；・！翌〆篇λ勢～汐3？、＝○．

　　　　On　sait　que　Ia，　suite　double　｛ノ；t，，1｝　es乞bQrn6e，　et　quc　sラil　ex｛ste，

・…1・d・蜘・鰺§彰），un・・・・・・・・・・・…一・・n・1・・・…〆（卯…

cla＄sc　Cnt，　cette　fonction　王）eut　δtre　domi6e　par　la　formule（8．3）．　On

peμt　donc　6noncer　le　th60rdme　sUivclllt：　　　　　　　　　　　　　　　　tt．

　　　　乃・〃ク〃砺κ能面・・S　1・　l／・7ノ・擁・（謙炎勢・〃ze・f・・zcllo〃a・taSiL

a〃a・るill？1～躍ノてAr，　Jlノ）廊あclasse　C，1．1，3σ猷吻ヵα7がa～！．X’COア！凶／ルク！S：

　　　　　　　　　　汐…（…）＝カ！グ｛鰯　　（1：9：｝：1：：：：），

・7伽ω・・臨粛・；　ao？gb／e｛瓦・｝（ノノ♂　　　　0，　1　，　2，　。。願一71　＝：O，　1　，　2，　．．．）・・ル

　　　　　　　　　　　　　　　　フれ　　　　　　　マぴ　

　　（9．1）　ノ1騨＝ΣΣ被魏1ち’ら，〆〆，，・a，r”　＋　1”ba＋a’，

　　　　　　　　　　　　　　2，t　2ノ皿0（ゐtl’胤0
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　［oteλ柑子3｝、身∂’＝7・，！’あ1・；㌻3t：o］，

SOi’戟@bo7アZ颪‘，．

　　　　Ii　est　ais6　de　vo量r　que　cette　condition　est　aussi　sue丑sante　pour　q疑。

董afollctiotlノてx，」’ノ）apPatienne　iL　Ia．c玉a，sse　C，，〃c16finie　par　la　suite　double

μノ”fi，　a＝］d”7、＋1，　e＋1｝．　Si　1，0n　remplace　donc？Tp，　a　dans　1，exprcssion（2．2）

par（β7，，　fl）一““　ep　一　：’a，　et　si　1’on　6crit　la　vεし玉eur　correspondante　de　ノ；n，，｝．　sous　la．

ぞom｝e
　　　　　　　　　　　アめ　　　　　　うじ
　　　　　　　　　　　ΣΣら留｝1：？’ら。，ら，’，ゲ，　［・tiσ£沸！，・二σ111あ31！㌘，、漏・］，

　　　　　　　　　　コ，，1〆＝＝oワ，（〆蹴o

oll　peut　6110臓cer　le　th60rらme　suivc■llt：

　　　　．s’Oi’1｛βη、，7、｝？〃ze　sz〃Zg読フub／eびノ・O13ssa・〃te　P（Xl’ノ’oppoノプ～》‘；／uxt；～〃l　dt∴∫

融・一三・～！・｛糠レ｛聖王｝・離顧鵬吻…
6／lP／us，如5・6ケ必do2！b／C
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　　　　　　　　　　　患：§1

　　　　　　　　　　　・’・・…　i…eβ脚£

伽曜6－4ルア’∫la　c・7z　di　’1　lo　nt〃伽∬α加6∠s～t■211anle　p・z〃∂ク・〆i’／’“xtklc

　？〃ze／b／zctibアz．クZdaszLa・’7za．／．vti’eue／e（x，」ノ）de　la．　cla・ss6　Cnt　8st　aZte，　Po7t〆a・，

　∂5‘2の3σ〃2〃zeア〃PetiZs，‘を5・アZO711b7’6S

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　め　　　　　　　
　　　（9．2）　κ；，，，、，（a，の篇ΣΣσ卸町’ら，，，ら．，〆aP＋2）’　ba＋〆，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　，，，f）ttaO　9，〆確0
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