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　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　et　y　v6rifiant　les　ine’galit6sdans　le　clomaine　　　　　　　　　　　　　　　　　b〈　．］・’　x〈B

（L3）　∫1∫li∫幅）（常）1　・’・／・・めくが・・環・　（劣：911：

satisfait，　eii　pkis，　aux　condi．tions

（1・4）ノー・（ξ・・）一・¢1：：：｛：1：：：：）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　gb　1．　La　classe　Cts’；

　　　　1．　Consid6rons，　ciinsi　que　le　fai’t　is’1．　XViener　clans　sa　collaboirationi

avec　？al．ey，　aussi　dans　le　cas　ott　n’ous　nous　plagons，　ime　famil．le　cles

fonctions　f（．v，；］．，）　satisfaisant　a“x　conditions　suivantes　：

　　　　1。ノてx，Sノ）　est　d6finic　ot．ind6fin｛111ellt　d6rivable　dans　le　domaine
（Z’．〈．．，．〈’1／／×〈．t．，ts．／／1）　；　：O　］；．’our　une・　suit’e．　clouble　dgnn6．e　de，　quantit（｝．s　positives

｛！f，．．　．｝　（’i．］1’　：’　g：　ii　1　；1．1　：），　on　a

（LI）　∫f，∫i「L／・7・t…（・・’・のドぬめ・＜；か柚鴻・　（努：：8：｝：1：：：：）・

o）i　le　est　une　con．stE　nte　positive　cltt｝penclant　seuicme“t　clu　choix　dc　la

fonction　f（x，．」，）；　On　c16si・．g’ne，　pour　abt－e’．ger，　cctte　classe　par　C／G’“f．

　　　　O．　n　connaTt　cl’autre　part　la　cl．asse　C，v　des　fonctions　．o’（x・，．3f），　d6finies

et　ind9．fininlent　d6rivatblcfs　danls　le　doniaine　（ZtExX’il／”，tv〈’kl’2／）’），　e・t　y　v6rificfent

les　in．（h．p．’ali．td｝s

・（1・・）　1護・・∵・（りうkz卿ノ｝4，・　（凝餐無二：9：：：；：：：：＞

oti　／r　est　unge　c．on．stante，　posi．tive　cl．t3，pe．nclant　clc，　，．o’（一x，．y）．　O．　n　voit　que

Cn，（二。海．

　　　　Si，　au　contraire，　la　’fonction　f（．v，　．v）　d6finie．’et　inc16fini．mei｝t　d6ri．vable

　　　　　　　　　　　　　　　　（μ《κくヨ）　　’　　　　”

i’IIII）’

　　　1．　1’aley　aucl　XV’　ienei“；　N’　otes　on　the　theory　and　applications　of　Four：，er　transfortns．　Note

I，　On　quasFanalytic　functions　〈Trans．　of　tlie　”‘X．mey．　1’lath．　Sec・，　vol．　35　〈t933＞，　pp・　348－3S3＞・
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・nu・P・・ilゼ・・噸・．…1・Q・…働・　…d・m…e隠謡謬）・

a1・rs　6n　aφ・・ぬn　p・ine　quelc・1・que（x，、．」・）da・・ce　d・m我i・・，

　　　　　　　　　　L／（7’”＋7’）（x，コ・）一ノ斥”，＋’ゆ（hr，η）一：f（7’1＋”．）（ξ，≧γ）ド

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＝i∬1，f｛・・＋i）・鰯）｝（〃…）・／〃嗣・，

　　　　　　　　■！！脚・（・・v，州・＜；△彗1∫1呼…）・。・＋・）｝（～1…）ド〆納

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　《△flt’n・＋x・＋2ハ嘘＋1，）1・＋1，

0藪　“へ70st　uule　cOnstallte　posit｛vc．　fi　11｛e．　1．董．　en　r6Sulte　qu．e

　　　　　　　　　　L／幅翫のk硝覧噛刊　（写駕：｛：二：：：：）

・婦年・・t　1・U・si　m・c・1・・t・nte　p。・iti・・§nie・Si　1’・1・P・・nd，　p・・c・n一

　グ
・Sequent，

　　6・5）　ハ傷＋恥・瓢砿，・　¢1：9：｝：1：：：：）；．

・・v・至t． 早E・Ciil（ご晶t・ht　que　n・u・c……d6・・ns・eul・m・・t　de・f・nc－

ti（～1：IS　s，annulant　乏lvec　toutes　ses　d壱riv6es　（｝．ll　ull　P（～｛llt　践xe　mais　qu．司．一

。（）llque　　（玉ans　　SQn　　（／IOII：亘aill巨e　　d，ex至ste1ユ。ぐ｝．

　　　　O・≦v・it　quc　1。　classe　O茸｝est　1｛6e　6t，。ite・、cnt　avcc　6“．．N・us

a著lons　clon．c　trouver　dans　la　suitc　une　cond｛tion　1）oLlr　工a　quasi－analy－

tic｛t6　d．c　la　classe　O茸｝　c■fill　de　donner　疑nc　au七re　d〔～monstratio装　du

th66r6me　cxtensi．f　de　M　M．　Denjoy－Carleman　pour　celle　do¢v．

　　　　2．Commellgolls　pεしr　1．a（16mOnstration　de　la　PrQPosition　sLlivan．tc：

　　　　・∬あカ〃痂・・〆（X，　pr）　aPParlc・・a〃融融あ麟ら’（＝｝：1）　・・aノ〃〃・IC

ぬ〃・〃ぬ〃・〃レκ辮ググ・〃魚卿加（O，　IO，　1）〃瞬・二吻伽・！κ卿〃競・

　　（・・1）　〆＠・・）（Ot・）一・　¢1：自：｛：1：：：：）・

r／SiL　6〃ノゾン／s，

胸脚一｛轡ピ1　の．朧1），

a～hアs　O／Z　a

（2．3）　　　　ノ7（〃，7．・）（c葦｝（＝器）・

　　　　　C）n．・，・n曲t，d・1・s　1・d・m・量・e（？t＞／oed｝〉．　o）・痴・の　　・c・一・一・・f（ヒ・一・・

1一ズりpar　hypothさse．　D，o負1，011　a，　d，aprさs　Ia　di脱rentiat量011，1cs　rela－

tiGns　formellcs　suivantes，　qud王es　cSutt．　s・ient　les　v組eurs磁iら鵬n・1ユ

　n6gatives　de　〃1，刀，



，
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　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ひル　　　リ
　　　　　　　　　　　　　7（7n－1・lt）＝ΣΣ：（！，，，，バ（m．＋1一r））猷一（Vt＋1｝a），f｛（蹴ツ・）＋（・’”e）｝，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　7｝雌⑪喫恥⑪
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　［・tl　a。，。＝1］，

　　　（・．・・）A・・’）…岡一行箆∂，へ，・一・一・〉・一・浦一・・γ｛・扁一・，・・…一・｝，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　t）・ea・．・⑪
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　［・血∂、、，、＝1］，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ナル　をほユ
　　　　　　　　　　ノ蔑・’・・（7t十1）｝瓢ΣΣら、，バ（”‘÷1一享’〉起｝（”＋£一のγ｛（…一・）・（…三一・）｝，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　7）・…．疋｝？鵡｛｝

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　〔・t・c。，。鳳1］言

　et　les　coeMclents　でγ，∂，　c　sc♪nt　li6s　par　les　relations　suivalr｛tes：

　　　　　　　　b一一．一（〃＋・一f・）・，・一・・，，＋as・），e鵜｝：；：：：：：lf・”＋1＞

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　号　［・ia．、，，＝a，轡、＝・］，

　　　　　　　　・一→・切）・一・、・，，，鯛：1：；：：：：：llし，÷1）・、

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　〔モα篭佛，一芸（T一，’、＋1，りO］；

⑩r…i・・1・Si・69・1i・e・・

（・・5） o∴1∴∴1∴【野州lll｝

　　　　　SuPPosons　que

・（・・6）レγ・・1《・’’”＋?丑日1儲：：；：：：：：め，

　な
qu至e・tva1・b1・p・ur〃～＝〃・・．　On　P戟・t・1・rsth℃rd・（・．5）1・ss・ト

　v飛ntes：

　　　　　　　　　　　1偏1《・一｛（〃＋・）（篶；，＋婆嬬

　　　　　　　　　　　　　　　〈っ（7il＋1）魂嫉ノ～：’（1嶋：｝：1：：：：：lf沸〉

　　　　　　　　　　　レ訴弾涯（殉（跨1，蠕嫉

　　　　　　　　　　　　　　　く・一∵）男ザ幽：；：：：：：細・

et　1’・n　v・it，　pa・c・nS6quent，　que　les　in6galit6s（2．5）・）nt　li・u　P・u・t・ut・・

蓋es　valeurs　entiさ茎℃s　lloll　n6gatives　de〃，〃．

　　　　　…．…c・・…綾）・

　　　　　　　　　　　1酬《・懐一一くN・1轡1（鍔1

（・・7）’ @＋1ノ議グ（・・＋1・・一）n”1＋紳）｝i高），



．

r＞“o

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　Σ・　　L／　【講掃・

O13　．0．’lrtfl．ce　2t　．（2．1），　ollL　LI

　　　ノ｛（m一一2’））÷（N－e）｝（x，フ’）

　　　　　　　　　　　　（戸一・i），（，一、），．∫∫α一ξソ施ず／鴨・）動

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　二／｛二（？it・ff1）十，t）÷（・i一・2）＝｝（Q，．ア）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　ノ伽・魎＋’・｝（x，・）　¢　）・

　　8鍛α窩6Koda7na

　　　　　　　　gn　．”i，
　　　　　　ク2
十．“十
　　　　　　71！　1pt，・一一e

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　‘　　．シ　　　　　　　　　　　　　　　　　　I

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　o．Jo

　　　　　　　　　　　　＋蟹ノ

　　　　　　　　　　　　　赫⑪s！

　　　　　　　　　　　　＋難1　　　　　翻

ce　ct．ui　clolllle　・　4・
　　　　　　　　　　L〆｛㊥蝋畷η）k（　　　　　　7－1’十lt　　　　膚P－i）！田（クー1），黙剖轡略・）i

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（雰自）・

ot・”
煤@／ei　est　une　constante　posi．tive　finie．　comnie　f（A／”，s・，）（　CAt　（　lll　D

par　hypoth（＞se，　on　a　yi，a．．．x．一．’．，　1一／（””“”’）（c“；，　’o）1　x〈i（，””“”’i’1，・／i．，，，　（17，1－llllgl　li　’／／1　111），

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一1誤？1≦1
d’otSi　il　r6siRte　que

　　　　　　　　　　1∫｛碗か州《（　脅＋切ノ；，，，，，カー王）！（グー玉）！，

ok　／）2　est　une　constante　positive　finle．

　　　　1）ar　cons6quent，　1’：Ln6gcilit6　（2．，7）　peut　s’6crire　de　la　manie一）re　stiivante　：

　　　　陣切K虐傘研瓢・犠φボ、）！）（壽，！（i，141712，）！）

、・ D・〈踵胆蝋蕩（鍔）（壽（1券）

　　　　　　　　　　　〈e”tt－1〈21？・）脚以…〃〃く沸撒　．　　　　t．

　　　　　　　　　　　〈6剛噌くt　1），，e：；）”t＋”a／1ノ；，い，

ce　qxii　peut　encore　s’6crire

　　　　　　　　　　1ア圃k・…一三蝋僻　（？1．　〉．O；　71Z　＝　O，　1，　2，　．．．ll　／＞O；　？1　i＝　O，　1，　：，　．一．）・

otS堰@／’，｛　est　une　constante　positive　finie．　O．　n　a　clonc

　　　　　　　　　∫1．e∫1．。∂鍔ン施の旛蘇ゐ生端∫1∫1グ蝕紬

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　く趣梅鴻《劣：8：｛：：：：：：）・

ge　qui　prouve・que　．Fgt，．　1，，）　a．一　Ciil　（：ooooi　oooo）．　”iX；・　otre　proposition　cst　ai．nsi

d6montr6e．

ノ
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　　　　3．　ll　cst　a　remayquer　lc．i　la　propri6t6　simple　suivante：

　　　　Sz’ノ仇の磁〃・・　f・・zct・’・n．　de伽b　da・・曲あ〃融〃（一〇〇　oo　，一　oo一　oo　’）ん

sa〆！1£failsaノノl　a21X　CO／iali’li’o／IS　3〃勧σノzlks’

　　　　　　　　　　∫，1・S：iノ伐のP伽ウく寅　　∬∫ll〆御・（x’，　．a’）1・’dxdy〈。・，

　　（，3・i）

　　　　　　　　　　∫欝L／・・＋1）＠のP・z功く。・，∫1∫1レ（1・1）（御・）ドぱ励・〈。。・

4蜘・・卿・・押…〆…1），凶・1）S・・薦・・XCS　（…面〃tes　（la…《雰多1奏），

011　a

　　（3・2）　’　llni．f（rX，．lt）＝o．

　　　　　　　　　　　　　　　　　x，　y“　ao

　　　　？i℃iiOiiE，　cui　effet，　une　fonction　¢（x，．a，）t　telle　que　O（i’O），　¢（O＋t），　¢（i＋i）

s．oiene　toutes　coRthi“es’　dans　le　clomaine　（’i，iir，：）L8），　et，　en　plus，　que

，m @　郎瀞＠釧〆功く・。・∫1穏φ仰・（x，　p，）匝みく。。・

　　　　　　　　　　∫鵬ゆ・・＋・・（η）肋く⑳∫1∫1脚・）睡のく。。・

Aioirs　on　a，　pour　ttiiS＞／〉／lti：，　’

　　　　1φ（／ゴ，B）一φ（a，の1

　　　　　　　　・ISf，　Si’φ・…）（η）謝め・一i一　／11　¢・・ゆ（・・’・の・ix＋　／lφ（幡（a，・．a・）dy！

　　　　　　　　《∬1ゆ・＋’）㈲【鋤・＋　S［i　¢（i・，）（剛翻∬φ（　・（剛め・

・　t1・dcr…一・…e・曲e・s・6・・1・rsq・・多：考宰e・d・・e・…

1’infini．　ll　est　clonc　possible　cle　trouver　deux　suites　simples　｛vx’」・｝，　k，」・｝

（7’＝o，　i，2，　．．．）　telles　qtfon　ait　¢（xJ・，．y」）一＞o．　lorsqiie　x）・，3i」　tencle！？t　vers

1’infini　；　ce　qui　donne　limip（．rtr，．3．，）一p　o．　IPosons，　clonc，　¢（Ar・’，　：y）＝［f（x，，ot）］’i．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　夙シ今qり
A．lors　on　a，　grE”Lce　it　（r）．i），

∫1∫li｛［f（x，　J］’）］：｝｝御・1〆励・＝・∫1∫ll漁の∫（1・⑪）（砥の匝め・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　《・（∫1∫ll〆働・∫1∫11凶・・働）垂く…

（．n　a，　cle　meme．

・∫1∫趣翻轡）1勧く・・，

　　　　∫1∫1門下2｝（璃厨一・∫1”∫ii∬（1＋1）＋ノ（1・・ン…w・．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　《・礁1！ド勧・∫1∫lif（1・1）働）善己



　　　　　　　　　　　　　　●

3斗2　．　』　　　．．．5「ikag5κb4伽ク

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＋（∫1∫1．レ・‡・糊・・∫1∫li∫・…）鵬）t’s｝〈po・

Ces　tro…s　relations　donnent（3．2）．　Notrc　proposit量on　e＄t　a量nsi　d6montr6e，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ま
　　　　　　　　§2，「Le．th60r6me　fondamental　dans　la　dasse．C　ii｝

　　　　4・一m・i・e隠翅）・…1…f・…m・1・t伽…rm6・・．

・・繭・．（一　oo　〈　．tY　’〈x　oo－OO　x〈1”x〈oo）…

’（・1…）N一…｛芸2κヲ緯〃）｝・一｛芸3γ書！プ｝・

S・…nc・1・…c…1・．〆（切・p・・・・…t　E・　．1・　．・1・，sse　L・（Z：か・・s

on　en　peut　d6duire　une　foncti．on　／7（2ζ1っ　app翫rtellant　～し　1a　dasse

．f一・（工翻…1・・i・6・・1・i・6・（L輔・・6・・1・…d6飾・．・・cl・…

6舜｝『peuvent　6tr（）　nnises　sous．la　forn、e

（…）∫＝．．∫1．．1蝉吟・砒む《醐鴻，《饗1：；：：：：）・

　　　　》ξous　aHons　lnai．ntonant　d6montrer　亙e　th〔～or～｝me　fonclannental　sui－

vant：
　　　　s・・’1φ（∬」・）2〃ze・f・〃・！加・卿〃〃〃〃・凝砒魚螂ム（＝器：器）・・〃！

ク～〆μ7々や8elノノ0ノノゴグ～〃砲陣診ノIXC　il一周目！乙　ノ）O～！r　a～〆〃びん！舘♂da1／S～Zr　doノノノ♂1・1ン！ぐ

（一　oo．　oo　’一　oo．　oo　，）・耀力〃・伽・・〃〃…酬ψ〃鰐ア（κ，ノ）・励・〃・面〃！癖…〃

痂・励・・躍ゲ卿卿・・傭⇔琢），・倉幽門否・・〃〃二輪！ん〃

；61（　t’・　，　．Jt）；ur　¢（X，の，0ル　6！（X，．3ウ　8露　la　liク・a・ノZ．1ゾbr〃1‘を　卿　FOi！ノマセ7・dr：1あ

／渉〃躍！診1z／7（x，コノ），　i’1　fa～！161．〃s～tffi’l　a2t，o／l　a・iZ

（・・3）∫＝．．∫1．．11・gφ（・・，　p．，）；、等、宰輪，，〈…

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　♂

　　　　Supposons，　en　effet，　d’証bord　que　1’in七6grale　double（4．．3）convcrge．

F一・　6c・ivan・〃一融’，酬勿’
宦j，・・n・i．・6・・n・1・・・・・・…

　　　　λ（・切酵／l．．∫1’J．。｛（。一藩臨画彗）∀｝勅

　　　　　　　　　一（試．．∫＝．，bgφ（・・y）｛（。一お（。一の一（x一誠鉾。γ

　　　　　　　　　　　「。一，，1（：ソーτ’）＋（κ＿箆支r7）｝dxdy・
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qui　est　zme　fonction　harmonique　bGrn6e　dans　les　demi－p］ans　xt＞o，

」”＞o・　（n　a　donc，　en　vertu　du　th60re｝me　de　A・’1．　IFatoti’1

　　　　　　　　　鋤n・～（X十！廊’，タノ十名ンり＝IO9φ（X，コう

　　　　　　　　x’，　yt“十〇　，
pour　piresque　partout　cles　valeurs　de　．r・，．／i，．　］1．）n　clc’i．si，c．r．　nant　pcar　！t（7t，　7，）

la　conjuguc’i．e　cle　R（？t，　r．，），　poso．　ns

　　　　　　　　　〃（～！，7ウ＝　exp｛λ（・！，・7s）＋！〆〃，τ’）｝。

」へleiLs　on　a

　　（斗．4）　1im　Vi（・・，7引一φ（κ」’）　Pr・sqtte　part・ut．

　　　　　　　　〆，〆サ＋｛l

　　　Or，　colllme　oR　a

　　　　　　　　　l／1（ll，71）1　rm　tl－x（u，，，）

　　　　　　　　　　　　　　　　く÷∫1．．∫1．eく回磯鉾。画工

il．　ost　ais6　clc’ 魔盾奄秩@que

S：　．，／：．　1　／i　（x　＋　ilxr’，　p，　’＋　il－Li／）　1　：’de，　t（y

纏。∫1。畦∫＝．．誓り1｛禦1勧∫1．．∫1．．も鵠’，，｝勧

一罫・／l．、∫1．．伽｝勧∫1．r．se．｛，，農’，，｝勅

＝＝

@Sr．s：．｛¢（．，　y）｝n．，ixdy　，

…軸n…一v・・…1…6・畑1・C・u・・…P…参鍛・
　　　　〃（κ＋Z三夕＋！．）・ノ）

（…ド譲∫1．．｛（κ≒＋，（雛識量i撫，、，一ノ）｝鵜

E．n　d6signant　par　fLl．r．t，　tit（gi　，　77）　la　transform6c　cle　IFouri．er　de　ia　fonction

〃（二r十iLxf’，．γ・十・ij・」ノノ）・

　　　　　　　　　・砺（ξη磁蛎∫二∫1タ（x助＋〃）押・）de，　4・y，

et　en　rc．mar．quant　quo　la　trans£orm6e　de　Fo“riey　dc　la　fonction

　　　　　　　　　　－1　1

ost

　　4πコ｛κ÷旗1一κの｝｛；1’÷Z〈ノr浦｝

｛詐梱　総），

　　1．　B．　E．　Laurence：　The　sumiual）ility　ot’　Double　po“rer　sei“ies　〈｝？roc．　1．oncl．　A・［atli．　Soc．

vo1．40．（lg3S＞；　PP．32エー335）。

．



344　　　　　　．．　　．　己　　．、　　　　　　．、Si7taxo”　1（ヒ）da〃ta

gn　vQit，¢u　vertu　d鷺t草6・rさme　exten・if　d・．Payscval！et　dc（4’x＞’．）、　q・e

　　　　　　　　　　敬鵡η）一｛終噛）●毒｛偽卑下簾訟）、

d’oむ　1，0良．．・tire　　　　　　　　鞘

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ゴ

　　　　　　　　　　砺脇）一｛∴晦）魁糊帥簾韓1＞

　　　　Lorsque　詑♂，．Oノ♂→十〇　（κノ　et　1コノ’　6tant　］aiss6s　」窪xcs），．oR　vo｛t　que

（…）∫1．．∫1．脚（tL，・，）・…｝励・’一刀・・P叩く…

pa「ce　que
　　　　　　　　　　∫1．．∫国魂＋編・，叶・二・b’）ド露み〈・。；　　’，

ot，　en　PIHs，　que　1’量nt6grεし1e　doublc（4．6）varic　cn　crQissante　avec　chεしcllne

無、，熱∴諮欝瀦欝鵬囎淵，u：ii
moyenno　d，ordre　2，　vers　la　follc’t｛on

　　（斗．7）　　　　ノFf．v㌧フノ（ξ，η）Cl－x’ξ一フ”li

　　　　　　　　　　　　　ヂ愚痴詣∫〔。／簗（針・；vt，　p・＋・の〆こ・…xr・・・…励｝ぬ幽

A・t・・me・t　dlt，　h　t・ci・・sf・…？6・d・F…1・・．r　c／・1・・　£・・c伽

　　　　　　　　　　｛押ζ・四認）ξ瑠一陣隠熱1）

est　la　fonct董on　〃（v　＋　i’xot，　］，　＋　tlvni）　ayant　les　propri6t6s　suivantes：　1。　鷺ll．e

telld，　en　moyemle　d’ordre　2，　vers　la　fonction　O（x，ア）lorsque．■’oi，コ’♂→

÷・；・．：La　t・・nsf・・nユ6e　de　F・urier． р?　cettc　f・1・ct｛・1・〃（κ＋癖。’，夕＋！ン。’）

［x♂，」・’o／6tant　fixes　et．　positives］　est　iiulle　dalls　le　domaine　sauf　cluc　la．

・・・…（簿＞

　　　　On　a，　par　cons6qucnt，

　　（4．．8）　　　〃（κ十Z廊’，3，　十　Z），り

　　　　　　　　　　　　　嚇嫉∫＝レ（ξ，・）・一・画・綱勅

x・S卿・・’鳳（一◎Q，◎Qm　oo　t　oo）・…（…μ・（＝調・・・・…re・・ec…eme・t琳〉・

警貿∫糞欝；黙1鏡面㎞．A㎞on　a　1嫡垂∫雲・・∫ll・・回船窯禰
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9蝋η）…111ull・d・n・1…m…e…1f…1・p・・…（淘聯

・・…e・te・1・c1・ss・五・（＝翻・11…6・｛11・・デe・P1馴・・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　’
　　　　　　　　　　1．i．　m．〃（x十iLaノ，ア÷！ンり

　　　　　　　　　　xノ己／→・十〇

　　　　　　　　　　　　　　咳鴉・詣Ll巳！（芦g，　一。）・一猷姻）必吻．；

ce　qui　don1ユe，　gr我ce～し（・レ4．）ct　2t　la，　d6丘nitiorl　dc　6：（u17，．γ），

　　　　　　　　　　Io（x，ノ）卜φ（x，ノ）　　　　　presque　part・ut。
　　　　　　　ド
　　　　5．Etant，　ensuite，　donn6e　la　fonction　61（エ，コノ）dans　notro　th60rさme，

110us　al重ons　nl　cl｛lltellc■nt　d6montrer　que　Pint6grale　double（4．3）collverge．

Oil． 垂?ｕｔ　supPoser，　sεms　perdre　la　g6n6ralit6，　que　la　follct｛011　ノ「（x，；1ノ）

・・t・・11・d・・sl・d・n・・・・・・・・・・…1・p・・t・・（謬《o］，×〈o）・寛・・…1曲・

　　　　　　　　　　6（∬，コノ）＝玉歩譜毒∫覧／l、！7（x・・y）・・一・（一切〉襯γ・

　　　　ψ（・・の一毒∫ニレ（Xs・）・，噸働妨蝋～！）〉・，lis（・）〉・・

la　seconde　illt（きgraIe　dou凌）董06tant　prise　llorizontalement：dεしns　chaquc　Plan

de　2L　ct　zノ．　Cette　foRctiOllψ（～1・，のcst　6videmment　analytique　dans　les

demi－plans　tt（・21）＞o，3（7ノ）＞o．　Si　1，0n　rep世6sente　le　de：めi－plan　3（～∂＞o

。u　ce，c1。　i。i〈1　（rZ　＝rm　／｛？eiC））P。，　t，。。sf。，m。ti。n，、⇒α÷1，。・1。　demi．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　α一I

pl・・tt（・・）〉一e・clg　li？1く1（β一・・）・・瞬1圭i・1・1…c・・f6・e・ce・

des　cercles　l．α1＝正　e之　li3　i＝王　coryespondant　respectivemelユt　aux　axes

r6els；alors　oll　pe疑t　consid6rcr　quc　la　fonction　6（x，　．a・，）est　trεしnsform（きe

2L　r（e‘O，〆。），　et　que　ψ（？1，　Zl）aγ（α，β）．　Dans　ce　cas，　On．a

　　　　　　　　　鴬・・tl・野・・t11・　、響，＝一細，．、碧rr／θ；

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　μ
d’ofi　1，011　tire

　　　　　　　　　∫1．∫1．ir（・‘e・e‘o）ド・ledO＝斗∫’f．．∫IA．io（η）i2浩・1告、・

ceq醜蜘・・rとム（一rr，：一π，；）・

　　　　En　d6・ign・nt　p・・R〆三1’im・g・du　p・intκ＋厩・，・t　p…♂％e11面・

y＋！y（α＝R〆罎，9？　：ノic”σ），・1・v・it，　d’aprさs　la　c・mputati・n　sl　ni　ple，　que

…p・e・s・…
V一、、e。講ε）＋、，’i・・tt・・ns・・…6・ε・（量讐1拶…

q・…xp・ess・一 A一、。c議）＋メ譜景；・・r一



346　　　．　　　　　　　　　　　　3議6躍6κ1）dama

　　　　　　　　　　暢∫二。∫1！（e・’O，　eiO）1一、R。1論賦

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の
　　　　　　　　　　　　　　，　　　　　　　　×　　　　　エーグ　　　　　　dgt～ro

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　I－2ア℃OS（θ一σ）十〆

　　　　　　　　　　　＝二二．．∫1．．α切｛（x－x）・＋x・隷脚ノ再鱒・励

　　　　　　　　　　　一妻・∫1．．∫1．。｛（x－x）・動画≒）：｝＋γrl

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・気鷲・嵩∫！。∫1！（・・t，のen”i（xte＋’y’）alua17i．

（）r，1’int6grale　double　I）ar　rappolt　2L　z4，71　converge　ell　moyenme　vers

une　lim｛to　finie　lor＄que〆4，．ゐ～→OQ．　（一）ll　pe疑t　donc　changer　l’ordre・de

∫1．．∫1．．・・撫．e・r…

　　　　　　　　　μ擁鑑・妾・∫1．．／l．，｛（x＿x）・＋馨驚≡ノ）・＋ジ｝

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・妻L∫ン⑳・一・・齢

（）1ユpcut　aussi．　changcr，　par　la　mδme　raison，　rQr（ire　d’int邑grεしtion，　ct

1’ona
　　　　　　　　　・i　・L・，i；，Yg・素こ。∫1！（・lt，　7．1）漉卿

　　　　　　　　　　　　　　　・崇．∫＝．／l．．｛（。一丁タ諾茎旗y・｝勅

　　　　　　　　　　払1潔・嚢∫1。！ン（・…のeT・｛（・綱酬〃噸嘱・・か

　　　　　　　　　　＝＝ψ（x十ix’，　y十ノ1ゾ）＝γ（ム～6乞三，’1’c’iσ），

ce　q・l　l：：）・・uve　q・・γ・・d’量・t69・・1・d・・P・i・…d・1・　±’oilctig・∫▼（iC：，浦ei’”，　6’）・

1．l　CR　r6Sultc　que

　　　　　　　　　　4｝∫1∫ノ99＋1γ（擢ヒ㌧7’・’ie）レ／θ・〃　　　・

（…）　《、瓢。i・（・e・1・，〃・）P　θ・〃

　　　　　　　　　　　　　　　＜、秦．s：。S：，，iiii（・‘o・〆0脚　　　．

　　　　Or，1・岡ueγ（・，・）‡・，・1・sait儀ue

（…）1・gl・（・，・）k、1・∫1∫。1・gレ（晒6乞。）1・・E，…

On　conn乙し↑らd’tしu毛re　Part，　quc



’

　　　＆〃la　Cla∬θ．Ov　uasi－analytigue　db　Fonctions　de（deux　Variables（1刀r）3斗7

　　　　　　　　　　　、≒・∫二∫ン・gl・（／eeie，　・reW）脚

　　　　　　　　　　　　　　　　一、≒，∫IJI。1・g惚・’o…‘o）脚

　　　　　　　　　　　　　　　　　　一委／二．．∫＝．1・9「γ（姻・潮r例

’　一，≒∫1。∫＝譜・g惚‘0・・〆0）脚

　　　　　　　　　　　　　　　　　　「秦∫＝s，Sf．i・gl・（・・etC’），・reie）融

『Donc　on　a，9じace　～し（5・2）　et（5・3），　uniform（～ment　par　rapport：eLノせctノρ，

（・・4）、訓1。1・gl・（・・’e”O，・・re’ie）脚詔

　　　　　　　　　　　　　　　藤∫＝」二．lr（teiCr），　c’io）i瀦一1・gl綱1・

　　　　：L・τsqueγ（・，。）＝。，　s鷺PP。・・ns　que｛γ（ξ，η）÷ξ”z！プ’｝執一。‡・．　DQnc

en　posant　Z（ξ，η）＝＝γ（ξ，η）幸ξn，・．o’〆，　on　a　Z（o，　o）aj＝o；d’ofi　1’011　tire

　　　　　　　　　　l6gI7（ξ，η）1《　loglZ（ξ，η）i十〃〆　log｝ξ1十ノ〆　10glη］．

011　a，par　cons6qucRt，　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　監

　　　　　　　　　μ、≒・∫二」二1・g膨。…W・θ（o＜ノせくIO〈　7’　〈1）

　　　　　　　　　　　《、≒，∫IJ＝11・9轟霧！・脚一〃1’1・gk’一・〆1・9・・

Do1｝c　Oll　a，　grace　it（5．4），

　　　　　　　　　ノ《、≒，∫1。∫』r（o．’ie，　e’iG）ド認・lo

　　　　　　　　　　　　　－1・9留＿。一〃〆1・g／“’一・ノ1・S・…

　　　　ぐ）・，1ρr・q・・A）・t　・　t・ncle・t・・・…，・・s・it・ユ・e　pre・q・・嘩・uし

　　　　　　　　　10g　lγ（ノ｛’e’to，〆。・io）1→10g　l∫1（eic一），6ゴ‘の）1。

011　乏し　dollc

　　　　　　　　　　斗奏・∫IJン・9・Vi（e’：C：），　e’tO）脚欧。。・

　　　　　　
cc　qul　P「ouve　que．

　　　　　　　　　∫1．．∫1．．1園6（御眠鞍，、望｝く・c・

（）n　voit　donc　que　r｛nt6grale（軍oublc　（4．3）converge．　Notrc　th60r6me

est． ≠奄獅唐堰@d6montr6．



話

3斗8．　　．　　　．　．　　　　　　　　　　・∫疏α96　Kodan乞a．

　　　　　　　　　　　　　§3．Aμtre．d6monstration　du　th60r6me

　　　　　　　　　　　　　　　　　　’extensif　de　MM．　Denjoy・Carleman

　　　　6．Sul）POsOIIs，　d，としbor（i，　que　1，in七6grEし1e（10u肇：）1e

（・・1）／i∫二1・幽）、告【告・．［・・恥）珊嚇際］・

・・1・vc1琶・・C・tt・i・t69・・1・d・uble　c・・v・・g・・u　dive・ge　e1・m61n・tem韮・・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　り

que　…ぎ

（・・2）∫1∫li・幽）響・

　　　　E・P・…む｛φ（“at・ノ）｝L’＝、♂（汁め（1＋ノ）欺，，），1’e・t・・｛・6dev6－

ri．fier　qUC　　　・

　　　　　　　　　　／l．J．／l．n｛蜘）｝伽乙・＜…

et　qUC

（…）∫1．．1二th　i1・・蜘）1－tti，　tt”．aく…

・1・u甲・，・…ce1・・・…1・・・・・・…el’・q・・∫1．．∫二．．1・g（岡壽、告

＝2rr21092．

　　　　11existe　do1隻。，　grace　au　th60rさ1．11e　fondamelltal　des　deux　derniers

・　6…，1…n・…1・肋）・pP・……曲・1・ssc　L2（一〇〇1　oo　’一　oo一　oo　，）…

n6g’ative　et　nQh　6quivalente～しnul，　mais　nune　dans　lc　domaine　saLuf　qtle

1・蜘・（xx〈oj！x〈O），・・・・・・・…san・　2i　1・・e1・…nl鯛トφ（ηい

6：（x，ニソ）　est　la　transform6e　de　Fotirier（ie　la　follction　／7（x，二の．　Et，　cll

P王us，　Oll　a

∫1．．レー・㊥…襯・イ。／lJ・（掃）1物・勧（劣：自：｝：；：：：：）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　イ、、∫1．．｛φ（x，　）1）｝鶴躁鋤・

（…）　　一sf．∫二．．1♂儲碧砦り，面魂

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　《毒．∫1．．駄＋撫ノ）．励く嶋・

ce…p・・uve・・曲，・）畷＝gg：gg）・・1鳳・ins・，・・e　1・

divergence　de　1，鎗t6grale　double　（6。3）　est　h6cessεしiτe　pour　la　quasi一

…1・・…曲1・c1・ss畷＝翻）・・・・…d・Ci・i・｝（a，　／1b，B）・．

i



Sur　la　Classe　9uasi－ana！ytieue　de　Fonctions　de　Det｛x　Variables　（IU）　34g

　　　　・・，6…t蜘6・・n・・・…d・・b1・｛臨｝惚：1：；：：：1）1・・11・

quo　1，int6gtale　／clouble　（6．1）　converge，　il　est　possib重。　de　trouver．　une

・u・・e帆訊翻｝（クll＝瓢（），　1，　2，　9・甲ア1凱＝Oゴ1，2，・・。）…11・q・・1’i・t6・・a1・d・ub1・

　　　　　　　　　　∬11・9恥）、弩・1等，［…恥）ヨ麟寡｝

collverge．　11　existe　donc　u1）c　follctiollノてx，ノ）aPPaτtc11ant　a重a　classc

礒ct・’almu1・nt　avec　t・職tcs　se・d6r量v6“s　e1・・ri窪ine（・，・）．0・，　ce乞te

£ollctioll　cst　cont6nue　dans己notre　classe　O〃ell．vert貸de

　　　　　　　　　　レ瀬切1《画4・　・．鷹：｛：：：：：：）・

011voit　donc　que　1εしdivergence　de　1，圭nt6grale　double（6．1）est　n6cessaire

pour　董a　quasi－anεし1yt量cit6．de　li　classe　（㌦ノ．

　　　　7．Xous　a難01簾s　maintenant（塁6montrer　queまεしdivcrgellc（）de　rint6－

gra笠e　dOuble　（6．1）　est　aussi　sufflsante　poμr　la　quas｛一analyticit6　de墨a

classe　Cnf．　　　　　　；
　　　　P・e・・ns，蜘・…c1・・s畷＝器：器＞S蝋・・…，）一・・　

tion　ind6銭nhηellt　d6rivable　partQut，　lloll　i（］ientiquemellt　nulle，　e．t　satis一

・・・…t　x…d・…s矧・，・）＝＝・儂：｛：1：：：：）・IL蜘……

avolls　2しd6moτltrer　est　que圭，iiit6gi’εし1e　double（6．1）convefge　pour　toute

classe　C　i｛｝aqu圭1a　f・玉・cti・nノ（κ，のappartient．　P・sQns，　P・慧r　cela，

　　　　　　　　　　恥）イゆ膿），

et　soit　61（X，　Jl，）1a　traDsform6e　dQ　Fourier　de　cette　fonction　／7（，ft／’，，’）．　11

h，y　a　PεしS（鑑，ln行uence　d．（｝poser　li＝王　dans．les　i．黛6gaiit壱S：

　　　　　　　　　　∫1．．Sl、．！門下踊・《・・”t・鴨（．111　ur＝　O，　1，　2，　．．．7Z　＝　O，　1，　2，　．．．）・

Et　1，0n　．　a

（…）嶋〉∫＝．．∫1．if　桜夙・・）ド鋤’

　　　　　　　　　　　　　　　〉∫二．．∬押翫・）働一∫1．。／f．1　C－r（x，　．i・）防・拗；

　　　　　　　　　のet，　par　s穀1te，

b・?・礪撫～鋤1漏｝
　　　　　　　　　　　　　　　一め・聡撫（頑婆ゾ（げ鋤｝
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Sikax6　Kodama

1

《1・g丁張。

∫：1÷1∫1＋㍉θ（x，y）P（美）物（多

蒲1σ剛踊｝

隔｝

2　2”t＋　L，n　f　’tli　＋ISI“一．”；

Cn　a，．

’

　　　　　　　　　　　　2／1十1

　　　　　　　　　　　　2ノ『

　　　　　　　　ド
par　consequent，

　　　　∫1∫1　肇

　　　　　　　　　　　　　　。。。。〃ヒ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　．2
　　　　　　　　　　　　　　1

　　　　　　　　　　　　　　9¢

　　　　　　　　　　　　　　2

　　　　　　　　　　　　　　0G

　　　　　　　　　　　　　婁

　．2it＋1s
　21t．’

　　　．　2r十1s
　2渚

∫：）＋1［ま（x，夕）lL’dxabノ｝

1Qgl．G（x，．y）1掴めノ・

　　　　　　　　　　　　　，dr
lo97闇ｭ！～，プ）

　　　　　　　　　　　　　　ク’2

く4∫∫、一z，。）雲∫：：1“’∫：i＋ゴ

《4∫∫11・glo（切瞬ψ∫

　　　　｝SlSXioglG（x・）・・）．l　l一｝（．｝IS　一li’一　i’　，・

《4・・∫1∫距・9｝αη）牒ノ

1・glG（汎5夕）1・li吻・

巫
2

青
畢～

　
　
　
1

　
　
　
　
一

　
扁演

2

O
甜

dl？　de・

　2　　　　　　　　　2

　　　　　　　　夕（／ノー1）

dx　め’く○○，

p
」

　
」ク

露め・

ce　qui　donne　la　preuve　de　la　conveygence　de　1’lnt6grale　double　（6．i）．

On　voit　donc　que　la　divergence　（｛e　（6．i）　b．　st　suffisante　pour　la　quasi一

・n・ly…蜘・紬ss畷＝99：99）・

　　　　Prenons，　enSuite，μne　fonction〆（A’∴γ）εゆpa．rtena，nt～し1a　classe　C，’

（二｝：D，・・・…｛砥・｝，¢：自：1：；：：1：）．・噸・・d・・b1・d・q・・n…6・

positives　telles　qu6　1’inte．g’rale　double　（6．i）　diverge．　Si，　en　plus，　les　con一

・・・…s　f（””“”）（6，　‘e）一・（fl：：：；：1：：：：）・・tl・㈹．｝・1・．P・酪鴫・・

quelconque　（c’““，’e）　dans　le　clomaine；　a16rs　on　peut　afELymer　que　cette

f…ti・・）ノ（η）・・t廻・・tiq・em嘩・．・II・・み蜘n・n繊，…sp・・v・・s

d6montt’er　que　ia　Ciiver．ogence　de　1’i．nte’grale　double　（6．i）　est　certainement

・伽・・p・蜘　・i－t・1・・脚・6・・1・・1・…ご・’（＝｝：D・

　　　　S・pP・…s’，　P・廿圭nや・ssib1・，　qu・1・f・・ゆ・ノ（．・’，，・）・…i・．pas　idc・ti－

quement　nulle．　，’　li　est　alors　possible　d’ep　eonstyu／／re　une’fonctri6nft（．ft　，　．G，）

appart．encrent．　it　la　classe　Cnt（　liill）　e£’sE｝tisfaisant　aux　conditions

　　　　　謡・脚・（e，　’e）…．己機芝｛：職1：；：：：：〉



Sur　la　Classe　9uasi－ana！ytieue　de　170nctions　de　Deux　T／ariables　（fll）　・3，y

d・uble（6・1）divcrge・・0やn　5μ1t，9…cO　a・・x畑ti・nミ

　　　　　　　　　　囲切t〈醐4一・¢三＄；｛：：：1：：）・

的…枕⑳nc蜘PP・・t・q・t・・s・・a1・・1・｛ss・ご〃（＝：：D・

d・n6㈱．cett・f・ncti・n　s・lt　i・1・nゆem・nt岬e　en
qu，on　a　yu　plus　haut．　C，est証）surde．．

　　　　On　voit　donc　que　la　di》ergence　de　1，iht6grale「double

aussi　】a　　　　　　　　　　　　　’

・・・・・・…d・1・c・・sseごill（＝｛：｝〉

　　　　　　　　　　　　§4．　Equ三valence　de　deux　clas’ses　C蛎C糞

　　　　9．NoRs　a110ns　ma量ntena1．建consid6rer　aved．　M．
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　し　　　　　　　　　　　　　　　　も

blさme・・U｛V・nt；．、　一；；　．　．．「．．｝

　　凱・S．西1andelbrqjt：

t．6と　（｛937＞，．PP．262－268）．

・・，　・1細・6・・…le・蜘u1・・n…d・・　・・e己畔・・！（6〈xx〈1η＜国く；1）l

Soit　．7Clll（x，．3．，），une　foncti，on　d6finie　de　la　mfa．niere　suiVant’e’：．

　　　　　　　　　　鯛イ（ゆ…懸！・．．己、．．』1．．、．l

alors　cctte　fonction／Xκ，ア）　satisfait　manifcstement　aux　cOlldition．s　de　la

propQsition　du．n。．2．　Donc，　oH　peut　en　cohstruire　u耳e　foactlon／7（～！，の

・・P－a・由・61．is・・σ満（一　oo．　oo　’一　oo．　oo　’）』・Ut・瞬．…〉・p1蜘・

que　la　diVergence　de　1’int6g］ra’　le　do“blb’　（6．i）　’est　suffisante　pour　la　’qtmsi－

an・1蝉・・・・・・・・…s・・i・・1・ss畷三99：器）一・1．・・蜘。　・99

1a　fonction　F（7t・，　zi）　soit　icle’ntiqttement　nuile．　Pati　conse’que．il’t，　il　fat｛t

que’　la　fong，tion　f］（Af，」t）’＄pi．t　aussi　ideiatiquemeRt　nulle．，　c’esi’t　’ti15surdci

認搬欝箋510　1．絢cstident｛q“e⑱岬ゆs

　　　　Notro　thbore．nie　execnsif’　’est　ainsi　complS’tement”de．montr6．

　　　　8．　ll　est　ii　；emarqucr　ici　que　la　divergence．tte　lllnt6gralq．　double

（6．i）　est　aussi　suffisante　pour　lca・　cl　uasi：ana／yticit6　de　la　classe　C　ss

（：　i，1　1）．・

　　　　Si｝pposons，　en　effet，　par　i．mpossible，　que　ce　n’ait　pas’lieu．　ll

existe　alors　une　fonction　appartenant　tSL　cette　elasse　CX〈nv－ll　1），　．iloR

identiquement　nulle，，　et　s’annulant　avec　totites　ses　d6riv6es　en　uR　point

fixe　mais　quelcoilque　’d2“．is　le　domaine　；　et，　en　plus，　telle　que　1’i．ntsgrale

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　一　，　　　　　　　　　A

Il　faut

vertu　du　2r6sultat

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（6．i）　est

conclition　n6cessaire　et　stiflEisante　Po’1　ir　la　qRasi－analyti¢it6　des

］　，｛｛aiid61ま）rojt凱己．le己pro一

Reinarqnes　sur　certaines　classes　de　fonctions　〈Ball．　des　sci．　inath．，



35・．．．　　昌．Sileago”　Ko・翫脚

　　　　（IZte／le　8st　la．607Z凶渉ルブZ　72C’C8ssaiTr6　6t　5マ6fi’san14　joO2tr　ク2×6　de2tx

c／asses偽（一一　oo．　oo　，一〇〇　oo　，），畷＝gg：gg）d（伽魔鐸吻伽〃π・・げ・卿8　d・ux

s・iZ’

撃?ｓ　do2tbles　de　7z・m．bres　P・s・嫌｛孤，・｝，餌・・｝（クノ1・　　　0，　王　，　2，　．．。ク．1　．O，1，2，．．．）縦

ビア〆z漉クzli’17？ics・

　　　　11．suflit，（～v量（1emment，　de　trouver　la　cond琵i．on　telle　que

　　　　　　　　　　蜘）畷＝調・・…↑1醜の畷＝翻・

　　　　偏僻｛：．1：：：：）6・・n・一…d・u・1・d…mb・e・・6・1・，

o…ユd｛きsig籔e　par｛レ議，，’t｝la　plus　grande　suite　convexe　dont　les　termes

sollt　inf6rieuτs　ou　6gaux翫ceux　de　la　su量te　double　donn6e　｛v，、、，？、｝．　Si

ッvt、，、＝＝log　4／；，t，．，、，，　on　poseレ誘，，、＝・10911・4；，、，　el・■　On　（i6finit　de　in6me　logAC，，，，，．

On　pout　alors　repondro，　avcc　i“Jl［．　Mandclbroj　t，　ε殿　pro／）1色mo　par　1（）

th60rさ131、e　suivant・．
　　　　　　　　　　　　　　　　り

　　　　痂卿・・燃依り臨池綜il・卿…脚…、漂．，橿譲至溺・

〉○。　5▼’●109／V易，7己＝0｛（〃十ノ1）2｝［〃2・Pa〃！～7～4～～ソへ9ガ1QgA㌃，，、繍0｛（〃1・十71）t2｝］；

a～bノ・Sla　CO〃dl’ttb／Z．　ne’ctrssai7reビ／S？p．f≧）lga〃！eメ＞0～〃・ク～〃10～t／Cノ「onc’1！り〃　d（．r、

暗面銑C薮＝99i　gg）aPPar／i’cWne　a2・∬！漁・始…偽（一　oo　oo　’一　oo．　oo　’）”・1

グノ”

（9・D　曜五㌃εo（催菰，71）・

　　　　Pour　le　c16montrer，　no鷺s　ferons　usage　d．es（］lei｝：x　propr16t6s　sui．vantes：

　　　　1．乃Zご～嫉9毫ワ沼〃1　Paノ・ぎ（〃，7ノ）la〆ノ’a・ノzsfo〃11砲deノ「o？〃’1’Cl・dc～？i・foノ～C一

！tb〃！（x，夕）aPPa・te12aン面ltX　classc礒（＝99：器＞／・．・…融加

（…）∫1．．∫i．．脚乃（・脚）繰〈・・∫

・門門・耀・…露・’吻営門…吻・〃ψ幽・〆罐×κ，ア渥（凝＝器：器）・

　　　　∬・甜禦．。橿餐f器〉・ゐカ・1・IXo・・

（…）蜘）イ．．∫壕瑞〆ψ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　○

卿・漉・・劫一面螂礎（亡器：器）・

　　　　Passons　ma量ntenant～し．1a　d6monstration　de．．1．

　　　　On　a，　par　hypothさse，1：．

．（・・4）∫二．．レー（A／”，．・）i画一∫1．．∫1．．1鋼i轡緬

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（〃2瓢O，1，2，・の・ク2＝0，1，2，陣。）・．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　可



　　　Sftr　la　Cla∬e　gz‘α3ゴールz礎ソtigue　de　・Foncti｛）ns　de　1）eZtx　Variables（l11）353

・一・・r・d’・u・一いnv・・・…緬・）畷＝躍）・

　　　　　　　　　　億／二．．L／㊥畷鼠の陸み《た・蕨嘔伽（・171．　＝mp．　O，　1，　2，　．．．ク～　　O，1，2，・。．）・

Donc　on　a
　　　　∫1．∫1．廟i・（：i’，）？”i（i／’k　　　A孤猛，，t）㌦廊ぐ油，，（欄：；：：：：＞

d．’ofi　1’Oll　tire

　　　　　　　　　　∫＝／覧Ml盤（婆華葡

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の　　　の
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　≦～忍属，il），i．2、、．＜○『・

CommQ　on　a，　d’aprさs　ia　d6fin｛tion　mδme．de　T．（ノ？，7う，

　　　　　　　　　　　η（掛継，）k増生｛（7t21r）2m（貌）㍉況神

　　　　　　On　VO詫　qUC

　　　　’　∫1．．∫1．。ズ（・切ぺ墾劉2で油く。・・

ee　qui　donne　（9．2）　el：1　P（♪sant　rx＝：　1　．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　2た

　　　　R6ciproquement，　supposOns　que　l’int6g’ra注e　do賢blc（g．2）solt　1）lu島

petite　queλ（〈○○），　c’est一～し一dirc，

　　　　　　　　　　∫1．．∫1．．18伽）ド」：α”美畿禦㌦漉〈λ¢嬬：1：；：：：：＞

On　a　alors　　　　　・．
　　　　　　　　　　∫1．．∫1．．18〈・…のド・許・勤〆・・d・，〈砦裂ii　《獲£：｝：1：：：：）・

ce　qui　donne，　grace　ii　（g・g），

　　　　　　　　　　Sl．∫二．．　lf・”i“”’（x，　」，）霞功・〈々3・w㍍　¢1：9：｛：．1：：：：）・

oれ　為　est　ulle　consta1、tc　posl．tivc．　　On　voit　donc　qtle．ノて．x，二Tノ）｛三ご多

（＝調・N…ep・・P・・…Q・lesゆs・d6m・1…6・・．・

　　　　Passons　Mailltellallt　i　la　d6monstration　de　II．

　　　　Tout　d，abordジ＄zrpposons　que　Ies　quantit6s》！2’Vl．、，，、　lle　tcnclc．nt　pa，s

vers　1，lnfini　avec　〃1十．クz；alors　il　ex｛ste　ulle　suitc｛nβnie｛f＞｝llj，π」｝（ノ●：：

1，2，3，＿．），亡ellc　qu．，on　ait

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　エ

　　　　　　　　　（A弓〃」，・り）7・・j・＋・・ti〈μ〈。。　（ノ＝1，・，3，＿），



35斗　　　　　　　　　　　　　　　　　　　田8〃ヒα96朋1〈oda〃za．．

et　par　sui．t9．

　　　　　　　　　　解8少（男猟．げ．9一・・．…s　’…）1．

il　en　r6sulte，　pourノ？，ク’〉／1，　que

　　　　　　　　　　ク》（Z〈，グ）一→○O　　avecメ

　　　　O・，・na，…hy・・thさ・e，三門＝乃（；、，，），噸・小・t　1・

transfqrm6e　de　Fourier　de　la　fonctionノてx，ニレ）．　On　a　donc

　　　　　　　　　S：．．［f．　ii／（M“”’（Xi　．iD　i　th　，t　7　一．：4S：1！X7i　，i’ilillt，　i　，，　diidz・・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　《4幽㌃葺，・　（プノZ一一〇，1，2，・。。ク！一．O，1，2，。．．）・

c剛p・・uv・呵（切・（・沸（＝畿）・

S・p… H・si’．　e・s噸・鴨函一r・A1・rs．盤嬬…

une　fonctiot！　ent｛b．t‘e　cle　A’．，　r，；　et　1’ort　’a

　　　　　　　　　1・9乃（嗣一∫：殉ξ）亨・

oti　gt（g“，　Ptt）　＝　m（i　Pg“）十・7i（g“，　Pg一）．　［P　6tant’　un．　p’arani’etstre］　est’　une　fon’ctlon

non　d6croissante　（prenant　des　valeurs　entidrcs　positi　ves）　tendant　vers

1’infini　avec　g．　ll　en　r6sulte　que

　　　　　　　　　1・愈脚）一1・tt・　．T．k　，　P）一∫：」ψ（ξ拗穿

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　くψ（ノ？，フ’）∫；’f’

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　×〈gt（R，，・）S，R“”｛，t

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　＝＝．ψ（．R，ラう109（ノ～囁＋わ，．

・t痂鉱P・・hyp・thさ・c，

（9・・）畿1。畿鵠鷺頭熱1・rゆ◎

　　　　On　a　aussi，　pour　tout．　a＞’1，　，

鼠．．乃！欝）擁イ∫罪』い’・）臨

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　、．〈・∫1∫r・一£（い鱒撫ゐ・

et　conime，　grct’Lce　2L　（g．s），　on　ic　pour　s（＞o）　quelconque　et・7t＋／”d．〉’ef＞一　o

　　　　　　　　　sf（t’　，．　7”　）　〉一　．（v，r　一g，7，）｛iog（？i　t．　1，f）一lgttg｝．　？（vrs）log（id＋7，）・



　　　　Sur　14　Classe　．Ov　uasi－analytigue　de　Fonctions　de　Dettsc　Variabl’es　（III）　：）s．s

・1・・簸d・p・se・1・g・一 〟E・曲騨．（・…．〃・・’．・ls・e・一9t・a・d・）

　　　　　　　　　　　・（面謝〉・1ヲr1・g6｛・丁・）1・9（・・＋7t）・

avec　3－o“＞2　（s　6tant　suffisainment　petit）．　D’oti　il　re，sulte　que

　　　　　　　　　　∫＝．．∫1．。T．（鉱のT・（募．1）2一諾。。・・

Or，　7i」t（lllrmvii”一7Z．，　．u　est　ia　transform66　de　iilouriei．’　dd　ia　fonction　f（．x一，；y）．　．en

・・1…一食ρ・a　・，・・e庶・・）畷＝調・N…ゆP…1・・込

II　est　ainsゴd（S．montr6e’．　　　．．　　　　　．　　。　　　　　　　　　　　　．

　　　　10．　］v｛ralntenant　nous　pouvons　d6nibntrer　le　th60re’mc　’6nonc6　att

nO　g．　La　condition　（g．i）　est　6quivalente　2i　ia　suivante：　il　existc　une

c6nstantb　positive　finie　c　teiie　qu on　ait，　pour　l戟@1．’，　1　ll　1／1：i，

　　　　　　　　　　T．（％，の＞T，，＠，cの．

濃酒壷欝灘ξ，〔癬：gg＞轍ゆr
　　　　　　　　　　∫＝．．∫＝．．1鯉）T・（・・…）働く・・～

．oCI　8（z・t，”ty）　est　la　transfortn6e　de　Four量er　de　la　follctionノてx，」ノ）．　　On

a　donc

　　　　　　　　　　∫1．．∫＝．．1鋼Tn’（・・…姻12ditdz，

　　　　　　　　　　　　　　　　〈i・・∫＝．．∫1．．i幽・伽・・の働

　　　　　　　　　　　　　　　　く◎◎，

otit　1’f　est　une　constante　positi．ve　finie．　On　voit　donc，　en　vertu　du
mdrne　1，　que　f（x，　．v）　E　c｝k，（：　gg；　gg）．

　　　　R．6ciproquement，　supPosons　q疑e　tQute　fonctio！1ノてx，；1ノ）de王a　classe

C茜（＝99：9g）ap…t・e・・e　a・ss・2・1・・lass畷＝9g：99）・C・mm…

sait，　en　vertu　de　II，　que　la　fonction

　　　　　　　　　獅）一∫1．．∫1．．叢1ぬ・・／・，．

・pP・…e・由・・1…sse　CN’ i＝9g：9g）…v・・ち脚yp・ti蜘…e…

・・・・・・…pP・・・…thuss・al・・lass畷＝99：99＞…G…↑・・’…1・・c



3s6　S．　Kodama，　Sur　la　Classe　9t｛asi－analytigue　de　Fonctions　etc．

・蜘・・嚢掴忽，N（毒，．の，・昭・・の・・t…mm・p圭us　h　t・1a

transform｛Se　de　1［’ourier　cie’ @la’ ?ｏＲction　f（t’，．i，）；　et　1’on　voit，　en　vertu

de．：【，　qu’il　exis．te・ul］．c　constante　pQsitivc費熱ieβtoile　qぜoll　ait

　　　　　　　　　　　S3AS，oo　l！’1；sciii一＃lt2一一一i’n’‘’9，iifi3，Z’）limz・〈ob．

　　　　　On　a，　pay　cons6quent，

　　　　　　　　　　撫r三∫1＋牒1剖…d・，・…

ce　（lui．　donne，　poiir　．ftr，．t／　assez　gt‘ands，　que

～濃望禦、）：｝《鷹＋1ク濃i割勧く1・

q｛i’on　pqut　6crire　sous　la　forme，　pour　x，．y　assez　grands，

’　．Tn，（Px，Bjy）〈　TN（x＋i，．v＋i）×〈　TN（2」v，　2．i，）；

autrement　cliti　on　a　1’6g’alit6　（g．i），　N・otre　th60r6me　est　ainsi　cle’montr6．

　　　　Je　sui．s　heureux　cle　pouvoir　exprimer　i’non　profoncl　reinerciement

au　profes＄eur　｝y｛．　Tosiz．’6　｝，・’latumoto，　au　lilaftre　q，　ui　a．　bien　votdu　lire

111011　mcllluscl－it　et　qui　ill’a　fait　quelque．s　1“t－mclrques　tre’s　utiles．


