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[8]にあ‘‘‘く、 d iff e..-□1,al sふ尋inふ。'Y¥Iミ閃すふ稚果 t木

した． この小論て｀‘心単藻悦1数蛤へのノ応用をいくっか四べ｀る．

次下必忌ヒ令 a足よ・e得<

D叶． 1 V : Cx u -→([と L、hをUl,'単賣とす＆．

Uて` ‘正則℃ヽ 、ヽ 2／叉の (2nふ o砥 QI/') A iffev砂 tml sub。yeI.incl七‘q、

＊ （ヤ (8)／判（i1),.E2い）； g)ぺh(?J (1) 

をみたすとき、 Pは JifteY砂 tio..i sub。rcいぬ江の組とよ Iな'‘.iヽ

＆．単葉間恥 i1な(1）たみたすすべい、 Pに対して p-<危な

らば` c¥;廿cren七in1 sふo叫 na七ioいの阻へ』。 vY¥¥`naはと l＼う．

さらに (1) Cl) すべ‘ての domina爪ts I：：対して冗--<＼ ℃ふたすt
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を (1) の be5t4omih4壮と
， 

し、フ．

D~f.2 r = h + rバノ S= 5 1 -t'.32. ~ 1 t :=: t I+ し{とあく．

れ＼t正の歴あと L 、 0...Ia Re a > O t`ふ j複素長とす a.

屯｀は）て‘‘吠下の条坪しみたァ関孝戸＼該とす J.

寸(ES，，大） ； e3 ->  ［ 

1) 中（卜、 S,t) 1'6ふ；頷ぶ DC[3 ℃、連続，

2.) (o._, o I o) E: Dかっ脳沖 (°'.,0.Jo)> 0 ノ

3) （rふ s1ノ丈1-t大2ん） € D., 

、2.

51 ~ -
叫企い1

かフ 51+t1 ~o 
2 RtC¥. 

Q とさ 、 R Q中(rュAヽノ s1 J 大1+ K2. A ̀） こ〇

屯n 三也，（1) とま，＜．

L入下、知ら A¥..た輝果を辺べ‘a.

丁heo詑叩 A(l 3 J) 

L~t 中€也 (Q) with co沢 spor.小`ngdo叫ぃ D ant ict 

F(t)：：：：いい1l')←-bQ喝U¥Qr五Uw,thャ(2)寺0 叫

n2 1. l{ （ヤ('t)I l柏n,？平（ど）） ED wh~尺を€U Qncl 

似平（四），判(t)／叫'1位）） ＞。 (7::EU)/ 
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珈m k叩 t)'?0 転rai1廷 U.

甘爬or砂、 B([3 ]） 

しet叱E'±71 o..ncl. 1~t 危 (5) be a re3ulQr和nよ10nso.t 1sty1'n9 

Re砂＞O．IfthQ differen十iaieiua七＇釦

中(p(t) I Zャ'(n，が t'1(g)）＝〗ば） （ヤ（o)= f) 

悩so.. solぬ‘か p(l) r叫arm u tい RQ_ヤ(t):> 0. 

しe加 naC(［3]） 

Le.t h（じ 5，， i)：ビー→([ su.c.~ ihitt 

1) h (E 5ノt) ¥ t‘`A‘  3 
IS Con lnu.oUS I'YI.. Q omaiれ DC ([ I 

2.) (a.ノり o)E-D a. nc:l I h < o.., o,, o) I < J (J >o)，， 

3) I h. c J e 10ノ ke{8ノ L)I;? J whe. n (託竺ke..りし） -EDI 

K~J 入 Qn4 Re ［し e＿ A6旦 K(1 —入）．

し吠閲（t)＝ a +叩E”+--- 6e喝 L(larih U withい(t)辛i

Qn4れこ 1.1『（勾（さ） I 砂 '(E)，召応（を）） e D when E € V Q退

l h (勾ぼ）， z憂（さ）， 2芦“(さ))| ＜ J 

wheT t € U tken 国（さ） ＼ ＜ J whe'Y¥ t € U. 

丁he.oV'Q'W¥ Dは3]) 

Let k satisfy the con4出。れS ot Le％ #¥ex C with応 1ノ
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qn4 1et b(z) be... Q Ye.3U1ar tunctionsQtisfying I b（さ）l<J、

If the differe退 1-e.i疇 ion

h （似（さ），叫（さ）I l_望 ’(8))＝ b(2) （位(O)=a.)

細so,, sol辻io'Y\ 勾（~)ャ守3ular in U theれ囚(t)|＜ J. 

Le叩畑“E(［斗］）

Let ~ (°?-) be. C¥na砂`c..in U and. 1et h（さ） be.convex叩 U，，

w該 P(O)＝ K(O)． If p（さ） I95 hot suLordinaた t。h（さ） I the.n.. 

珈厄 e.xJst z。eU a忍叩€泊 UI Qnd切こ 1[or wh［ふ

p (IさI<I為l)Ch(U)I

(1') p(i。)=h（叩），

(ii) z。p々z。)＝況叩が（砂） ／ a尋

(ii[） Re[2。2p“(z。)／迅が（叩）］之一況．

丁heoremF (L 8 ]） 

LeI h(t) be @nvex仇 U w,'th h(o)=o,, and. 1et 

A £. 0. S u.ppos-e t畑t役＞ 1anoL B(g)I C(g) aveana砂‘C

in U叫 satisfy 

使ReB（さ） ＞ A＋ I C（を）ー 11-Re.{C（さ）-1} (2) 

和r訳 U. IfP(E) is ana砂‘c in U with p (o) =o 三

if p (l) so.加 fies A 22.?＂（l:)＋ B（名）乃）＋ ((l)f (l:)-< h(8)，， 
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山孔 p(そ)--<h(l). 

万州、 B よリ；；久＾／も迂を稗 3.

丁heokeml 

Le;t 沖E--氾 and. /et Z {i) 知 a reJu如加ふ'oYJ

sat,、5f/in3 尺.e.6 ll) > D((約<t).If山 Euler/s4iff如社hl

eguaも’如

p （さ）＋ [p'tl)+占 '1位） ＝i （2) (3) 

has a solufiか p（さ） r£3りfarm u七hem 底位）＞咲．

< proofン． Def. 1こ‘` 中（わ s~ え) ＝r+stt を考立 J. 叫．B

てヽ＼ 〗（さ）汲：：： Q (i) / f (l) -o(= 『（さ） と古くと ん (ci(i!)>O  

とな'),

f(l) + :f1(2) ＋がF‘（さ） ＝Q Ii) 

は正町な餌即）を tちJ Re E(8) > o となa. I9,e,.I Re戸）灰．

G、E.D.

"，，，，，.1 ti) 釘をいくっか址べ｀ぷ

Exa呼 Ie. f 

刊例．1てヽヽ
1 + (1 —詞3〗ば）＝ を名立3とえeが8)フ咲て‘戸．

1 -g 
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1)吠＝；`冷 i.e，ノ い）＝了五~ I RQ b位）＞1

のとさノ 洋ィ立 l可,t:j0) 正刻な負争 f(i)Id-

c 

罰＝こ 1 Z” て`＇贔 tば） ＞｛ 
n=D 

れ2..+1 

2) CX = 0 0 喝令 i、 C.／〗（ 1) ＝門／知炉）＞〇

のヒざ／単位 1コ内の正判な斜．p(:Z.) /;t, 

oo 

p（'l.):::. 1ナ乙 2 m 

2̀ 
几＋ 1

そて` ‘Re...がl:)>o.
h=l 

恥am¢fe2 

冗佗、 1Z" pぼ）＝ fね）と古くとオイう一の f#？令方程式‘

(3)は 2文O') 3？翫飴分方程式‘にな i

がf“(（3)+ zf'1(g) + fl佗） ＝〗げ）．

1) 
J t (8)＝ -- と^ざ{-z 贔］け） ＞ ［ ょ＇） 丁h”J1がら

Ref(（2) >f 
となy、 f位），ば

な扉戸）は

;, eノ戸）は cf os-e -f o -unvex 6 f o rd.er f 
リが単百とな~. J-た、 号位／汀/~りの正釘
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00 

fほ）＝ここ 1 
i 
hナl

n=。（n+（）（n年1)

2) iば）＝［＿十： と^さ Re.. i (g) ＞0 よl) に． 9から

贔 f1ば） ＞ O i、e.1 f(z_) Iま Uて9, a。5e-to -coh vexと令，）

知ぺ這理ょ I) Uて'‘巣宦疇 a. 1 K 、単位 l祠の正則

な局¥f (t:-)は

炉

戸）＝ヌ十こ
2.. 竹

~ n cn2-2n+2) 
z 

E竿平la3 

砂m.1て`‘
fば）い）＝―ー と芯くとオイラーの約分材経式 (3)1"Jz 

久 0) 2？屑の恰パ森式、とな J;

汀 (l)- l f l(l) + 2臼） ＝さ t佗）

l+ 2 
6(Z)= と^さ Re t位） ＞〇 よ＇） 丁hのI. 1がう

I-2 

伶巳） ＞。と乍')J yamajucki [10 ]のゑ昔果ょ＇）

Re.. f 1位） ＞O f。i-- /Z/</2-1 

’ と~ J. :r久， この I可l,I']の正列う州 Iょ
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b0 

fぼ）＝ i+こ 2 Zn+l 
n旦1

炉l

次 1：：甘，，，，， D oi応用を考え i

Exam£le午

Th切． D Iこかヽ てヽ、 次のオイラーの往欠令オ禾ら式｀

z油 ‘'(2)＋ z咋） ＋砿(2)：：： Z 

と考え a. （以g)＝2^ 品令）

（I) 加 (g)= f 1(l > -1 と万9くと． （仔），1

巧 ‘19(z)＋ g f‘1(z) ＋f'（g) ＝ Z + l とな J. 1h... 1. D て‘̀

1 b(t) 1 =1さI<I か い 砂 、 I辺（さ）1＝ |f'（？）-1 l < ／と令）、

（L;..) 

~e j々i:)> 0 とな J. ≫を代‘＾文迎よ 1f(8)Iすc／ぉ疇-Coh沢X

とプゲ'}、 Lたが｀？て単蓋とな＆．

（［） 
" f侶）

w(l)=―-z 
1 と舌くと (4) I1 

臼'’ぼ）ーザ(z)+ 2f(g)＝ z江 Z となj. Th四． DJ―'）

l-w!>Jl=l ~-1/ < I と令リ、 Re芋＞〇とな』

yama,u(.,Iii [ 10]の藉屎ょ］

幻 f1(t) >。 j。r ll I < /2 -1 

と令')、 f ll) 1"j. It| ＜丘— 1 て，、 C 1。5C-f0 -（ onI/€X 、
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こハかり ぼI<丘ー 1ぐ単柔とな J.

文／：叫 F 広^し ifl，：：：つヽ てヽ述べ‘J

Ex珈凸 5

ラグ"-Iレ(Lo..3v1e rve) 徐^久分オ程式‘

z u'‘+ （い 1-l:)比'+nu = o ($) 

を号える．（n,1非負 C7¥歴和） ミの打只‘，す；Jい知知＼耐 F

tっこヒが知ら 4¥..て＼ヽ a.

(e え） （n= 0 / 1 、 2, —一．）し入（大）＝ げ・ご£ 戎． n+入

” 叫 4汀

(S) を ず u‘I十ヌ (A+1-2)叫＋ niu=o と見J.

刊吋 9 F ^ 仮足て‘̀ A=f, B(l)= 2-z/ Ca)＝名 (A二 Ln= 1), 

食＝ 2^ とさを~ i J.. 仮足＾ネ浮式｀ （2..)'"J 

2又く 3ーゲ (l==X+~i) て‘‘示 3,

Yl (l)＝責ー と方、くとい）＝ 0 て`‘h(l) I古◎応Xて‘‘ふ3.

こムから、文へ Sub。rcl i'nCI. t-11 on が` ぷ‘')立っ；

z _.., i 
和u.''+(2 -1;) u'+ u. -<―― ⇒ は-<――

Z-2Z-2  

（注） しば） C7¥ィ象口 (U +t)2十歪<(+)2. (J可オ人） がふ＇）

ネ場式 2Jl < 3-ef2 0¥ 頷ぶ、に含忠ふふ
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Exa疇 6

信益型起奴何徴ケオポ；式（ふる、ロクンマーの＃’スタ方禾品式‘)

"l: {j_ I/-+ （Y-2) U1 ＿以礼＝ 0 

と考えぷ．紺 1-J

メ o((以+l) 2.. 

u, (2)＝ 1ナー g+ z + ---
y ュl沢沿I)． 

z̀‘ ｝えら八J. (6) ~ 

z誡＇I+ g (I -さ） UI一久 2伏＝ 0 と見 .;3.

ぐこ ("(=2/ 0(=-1 とあくと

炉以’'+z (2ーを） u信い＝ 0 

(6) 

となリ、 Exa叫 fle 5 と国じ‘叡令オ禾差式とるよ． L たがっ

て、周 L‘‘sub。ゅl,'na-Lio/＼が‘が~'}立っ．

哀く知られ k1数分方荘式‘の負牛^ 蛉何者 i汀1雙についこ Ii

lスf̂  i命丈にぎ羊しい．（［ IJ ノ [2] ノ [6J,[7J,[~J).
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2.. Mi'/ler-, S.$．ノ Acla55 0f』ifferenfiafineguafi{，、CSimp!ying

boundedness) Illinois ]。ur.Math-2 o (1976)， も午7-6り1.
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呵以alib‘esin七he.c.omp lex f 14ne.，，ふur.Ma出． A叫．ー枷l.
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